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PREFAZIONE 

A BENEVOLI LETTORI. 




Ì5?jUefH Elementi Geometrici 



fatti da Euclide, fono necef- 
fari a chiunque brama erudirli 
della Matematica , la quale è 



IP neceffaria non foloa' Filofofi , 



cuine ne difcorrono molti, e nelle Opere 
Fitiche tante fi trovano pofte immagini Mat- 
hematiche; ma ancora a' Teologi, ed a' Le- 
gali, come di quelli nedifeorre il P. Carlo 
Rabby nel fuo Libro a me dedicato , il di 
cui titolo è.- De Mathcmatharum difciplina- 
rum ad Thcologiam Militate y ipfanmique in za 
ufu\ e di quefti altri ne accenna il Delfi- 
nate Giovanni Butteoni nelle fue Opere 

Geometriche pag 9 1^5. col titolo ivi pafto 

A 2 Geo- 
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GcomctYÌac cognitionem lurifconfulto neceffa- 
riam . E che atutrii Letterati appartenga 
la Geometria, dice V Imperatore Diocle- 
ziano, con V altro Malli mia no, nel Codice 
lib. y.tit. iS. I 2. Artcm Geoiretriae difiere , 
atque exercerepublice intere/I; ove, benché 
vi li aggiunga; Ars autttn Mathematica da- 
nnabili* e/?, fi parla de 1 Malefici, di cui di- 
cefi nel Lellico Giuridico ///g*- sóy.Matbe- 
mattei dicuntUYy non qui boneflijjima Matbe- 
inattivi (India doccnt, fed qui divtnationibus , 
& larufpicinis bmines ludificantur , ut Gene- 
tbliaei) Ajlrùlogi y Chaldaci , quorum ars jure 
nojlro improbata &c. 

Pero chi non avrà imparati quefli Geo- 
metrici Elementi , non potrà in altre Dot- 
trine riufeir bene informato , a propofito 
di tutte le Scienze , in cui fi trovano alcu- 
ne proporzioni appartenenti ad elfi Teo- 
remi , o Problemi Geometrici di qualche 
pratica propofìa da' Matematici; onde la 
regola di qual fi Voglia difefa non manca de' 
Geometri, come dicefi nella legge 22. del 
tit. i.lib 27. Digeftorum , cioè : Geornetrae a 
tutelis non vacant ; e Proclo Diadoco 

Uh. 2. cap. 5. ne accenna : Geometrie arum re- 
rum 
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rum contempUtionis inflttuth , invincibilem\ 
per fatavi ([uc habet enarrationcm ; c molto 
più altrove ne parla in queir Opera, uove 
cumenta quefti Elementi ci' Euclide. 

Non fu pero Euclide il primo , che 
parlafib di tali principi Mattematici, aven- 
done prima parlato Talete Milefio, Fitta- 
gora r Anaiìagora Ciazomenio , Ippocrate 
Olio, Leonzio, Eudoflb Gnidio, Theucio 
Magnete , Ermotimo Colofonio ec. Ma più 
preftantemente furono raccolte da Euclide, 
e ri me Fi gli anteriori,, che non più fi ritrova- 
no ; però (blamente quefti Elementi ui Eu- 
clide, per venti fecoli unicamente fono 
flati abbracciati da: chiunque li vuoile infor- 
mare delle Inftituzioiii . Matematiche ; e 
folamente in queft' ultimo lecolo, cioè dal 
1650. in qua ne fono ftati fatti altri Ele- 
menti ai Geometria da vari Autori, dal Bo- 
relli , dai Lamy , dai Pardies , dallo Stur- 
mio, dal RoflTetti, dal Sig. Angelo Marchet- 
ti ec. e da- me ancora, come potrà vederfi 
nelle mie Inftituzioni Geometriche . 

Quefto dottiifimo Geometra Euclide fu 
da molti chiamato Megarenfe , cioè ua Bar- 
tolomeo Lamberto negli Elementi da elfo 

A 2 ftam- 
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ftampati di Campano, e di Teone Greco; 
ed ancora da Giovanni Scheubegiio, aa O- 
ronzio Fineo, da Niccolò Tartalea, e da al- 
cuni altri; il che però e faHiifrmo, benché 
fia flato Euclide Megarenfe un Filofofo di- 
fcepolo di Socrate, creduto da quelli Auto- 
ri, eflere rifletto Mattematico, che fece 
quefti Elementi; il che non e vero. Impe- 
rocché Proclo Diadoco dice di quefto Eu- 
clide Mattematico, che fiorifle al tempo di 
Tolomeo Lago Re di Egitto, di cui godeva 
la familiarità, e la grazia; ma dalla morte 
di Socrate, Maeftro di quell'altro Euclide 
Megarenfe, ne corfero 95. anni al Regno 
del fuddetto Tolomeo, come dice Stanleio; 
o almeno anni 80., come accenna il Peta- 
vio; dunque non potea quefto Euclide Mat- 
tematico eflère lo fteflò con quelP altro 
Euclide Megarenfe difcepolo di Socrate, e 
però vi fiuto più avanti del Mattematico. 

Di più lo ièeflo Proclo afferma, che que- 
llo Euclide Geometrico fotte più giovane 
di Menecmo , difcepplo di Eudoffo Gni- 
dio, il quale pure c ra flato difcepolo di Plato- 
ne; ma fu ancora diPlatone Maeftro il detto 
Sperate ; dunque elfo Mattematico Euclide 

ncn 
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non può avere conofeiuto Platone, fe non 
molto vecchio, e molto meno potè eflere 
egli difeepoio di Socrate, come era queir 
altro Euclide di Megara; ed ancora può 
oflèr varli , che tra gli lcntti d* Euclide Me- 
garenle ,regiftrati da Diogene Laerzio, non 
vi è cofa alcuna matematica, e però non 
può crederli, eifere il medefimo coli' Au- 
tore di quefti Geometrici Elementi. Anzi 
T ifteflò Diogene Laerzio rapporta, che 
queli' Euclide Megareule fi era dato a con- 
tele litigiofe ,e dal Maeftro Socrate fu bia- 
fimato , che gli difle, non poter' effb abita- 
re con uomini ragionevoli, ma con cavil- 
lo/i fofifti . 11 che non può attribuirli ad Eu- 
clide Geometra, che fu manfuetiiTimo, e 
dottillìmo, come ce lo deienve Pappo A- 
Icfàndrìno : fuaviffirni Vir ingenti. Che però 
non era di Megara, ma della Regia Alef- 
iandria , dove egli aprì la prima fcuola di 
Matematica , e ne fece molti buoni difee- 
poli, da cui fuccedettero Eratoftene, ed 
Archimede . ' 

Quefto è quanto può dirfi , intorno alla Pa- 
tria di Euclide, Autore di quefti Elementi 

Geometrici,de'quali però Colamento i pr^mi 

A4 fei 
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fei libri de 1 Piani, e pofcia 1 ? undecimo, il 
duodecimo , e il terzodecimo de' Soliai 
ho qui addotti ; avendo laiciati il leta- 
mo , V ottavo , ed il nono, ove fi parla del- 
la proporzione de' numeri, ed ancora il de- 
cimo , ove tratta delle grandezze cummen- 
furabili , ed incommenlurabili ; ficcome pu- 
re quefti libri furono omclfi negli Ele- 
menti fatti ftamparedai Sig. Viviani , e da 
altri Autori, ne' libri Geometrici dà loro 
dati alle ftampe. Voi però, Benevoli Let- 
tóri , leggendo quefte Propofizioni da me 
alquanto più brevemente raccolte , facil- 
mente ne imparerete il maggior corfo dei- 
la Mattematica. Enel riverirvi divotamen- 
te , vi prego vivete felici. 
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INTRODUZIONE 

ALLA GEOMETRIA 




QUella infra tutte le umane Scienze la più nobile, 
ep,u perfetta riputar fi dee , che pel numero auafi 
infimo diventa fittilijjime , che infe racchiude, 
per P attina grandijjima , che allearti più-ragguardevoli 
da e fa deriva e per la certezza infallibile, e chiarez- 
za Jtupenda , che in qualunque delle fue parti traluce fa- 
Vìa di tutte maravigliosamente dijtinguefi . " 
' „ fai' fgnalatijjìmì pregi al parere di tutti i Savi net- 
Infoia Matnmatjcafiravvifano; e fibbene manca fe 1 
autorità de Filofofi , e degli Scritto,,, de comprovate 
una tal verità ; F e/perienza mede/ima incontrajiabilmente 
Ci ajicurerebbe ,e chiaramente dfvelerebb e fitto gli occhi 

caratteri cosi pregevoli , e fiagolari . 

Il nome di Matematica dalla voce greca =\M W it m 
derivante non altro fignifica , che = Scienza , Dottrina = é 
quafi che ella fila Mattematica , come alla più nobile * 
ed alla regina di tutte le Scienze umane un tal nome per 
eccellenza competafi; e perchè ancora nelle Scuole niuna 
co/a fi apprende dì più confider abile , come nella Prefa- 
zione agi, Elementi delle Mat tematiche fi efprefc il Padre 
Lamy e racchiude ,n fi tante cognizioni , che non vi ì 

tU * vat!t "£SÌofa . V Arim* 
«mica , F Algebra , la Geometrìa , l' Afironomia , la Cro- 
nologia, la Geografia , la Gnomonica , F Architettura mi- 
litare, e civile, F Ottica, la Diottrica, la Catottrica, le 
Meccaniche , e diverfi trattati di Fifica ne fono le parti. 

B 3 Sìue- 
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Quefto pregiabilifinto nome Sì Scienza prof riamente alla fo- 
ia Mattematica convtenfi ; poiché ti proprio e dtjttntìvé 
carattere ai lei fi è la certezza de' principi , la fo- 
dezza , e {labilità delle propo/iztoni ; onde cJJ* Jola e at- 
ta a sbandire dalle no/Ire menti il 'irro.ìifmo , perchè m 
tei fola cofiant emente sfavilla il lume rifplendentijjitno ari- 
la verità ; laddove nel? altre facoltadi , o fi riguardi t 
incertezza de' principj , fopra di cui fon' elleno j ondate ,o 
fi rifletta alla varietà delf opinioni , fra le quali jon rav- 
volte , o air ofeurità de 1 teoremi per cui ti natio jplendo- 
re delle medefime inlanguidi fee^ e vten meno ; a^ena 
feorgefi trafpira+c , non che rifplendere un piccol raggio, 
o fcintilla di qutlia verità, che in pieno meriggio a fi 
prefenta nelle Matematiche Difcìplme . E qui parlo 
foltanto de' libri della Sapienza umana , fra le carte dei 
quali concedo , che molte volte /' incontrerà qualche vero , 
ma però come peregrino , e tanto avviluppato nella mijt io- 
ne delle falfità, che F accompagnano, che l' intelletto Spe- 
culativo durerà gran fatica a difiernere le larve di neb- 
bia da'fimulacri di verità . Pel contrario poi ne 1 libri della 
Mattematica vedefi in ogni foglio , anzi in ogni linea la 
verità nuda', e palefe , la quale ci difctiopre nelle figure 
Matematiche le ricchezze della Natura , e i teatri della 
maraviglia ÌSIon vi ha una fola propo/la nella Mattema- 
tica. la quale non lafci fqtitfit amente appagato r animo 
di chi l'ha intefa : ne fi trova , che ne libri clafict di 
quefia Scienza da tre fecoli in qua fiafi giammai \fc aper- 
ta un' ombra di fallacia , non per altro, Jè non perchè le 
verità Matematiche ritrovate una volta fola , fubito che 
fono feoperte , efcludono le contradizioni, e fi pongono in 
pojfejfo della eternità, 

A chiunque infomma cada nelP animo il penfiero di 
voler vagheggiare la verità , la quale per mio avvifo è 
la più bel/a fra tutte le figlie della Onnipotenza , non con- 
viene, che la ricerchi , o Jperi di vederla giammai tanto 

tre- 
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prefente , e tanto chiara in altri libri , quanto in quelli 
della Mat tematica . Lo che reca a noi un indicibile con- 
temenza , mentre V umano intelletto niuri altra cofa più 
anfiofamenie de fiderà , di niun' altra più fortemente dilet- 
taf, che del vero \ in cui ritrova la perfetta quiete di 
quel? iniziabile viviffima brama, che lo tra/porta. 

La Mattematica inoltre fi definifee * la òcicnza , che 
intorno alla quantità prefa in attratto raggirafi , e che 
indaga , e dimojlra le proprietà ed affezioni della quantità 
frattamente confiderata . 

E ficcome due fino i generi della quantità , dividen- 
dofi qui/la primieramente in =* di/creta m , perchè rif uban- 
te da varie parti fra loro dtfgiunte , e divife ; e feconda- 
riamente in = continua = , per ejfer compo/la di parti 
continuate , e conneffe ; quindi è , che due altresì fino le 
farti , o Scienze principali , che dalla Mattematica , come 
da fuafir gente fca turi/cono , ? Arimmetica,e la Geome- 
tria : la prima ha per fuo oggetto la quantità dij creta , che 
fono i numeri ; la feconda confiderà la quantità continua , 
come fino le linee , le fuperficie , ed i folidi . 

Air Ar 'mmetica più che ad ogni altra difiipltna fi 
applicarono di propofito i Fenici , come quelli , che alla 
mercatura , ed alla navigazione erano mirabilmente atten* 
ti ; onde furono anche creduti univerfalmente i ritrovatori 
di quefia utilijfima facoltà (0. 

Ma 

(0 Ebbe neir Italia i Tuoi principi PArìmmetica fino dal taoo, 
nel qu al' anno Leonardo Pifano Fabionacci vi portò i numeri A. 
rabici , e con eflì le correnti regole arimmeticlie » che tal foggia 
di numeri fuppongono . Quanto fefle egli perito in quefia profer- 
itone, bene il dimoftra il di lui Manoscritto , che nella Bibliote- 
ca Magliabeclùana conftrrafi. Una tale arte, torto compagna ad* 
divenne della Mercatura, della quale io mezzo alla barbarie de' 
tempi fono (tati i più celebri maeftri, e i generali manrenitori 
gl' Italiani ; i Fiorentini cioè , i Genovcn* , e i Veneziani , ai quali 
tutti , c Angolarmente ai Fiorentini è la mercatura debitrice del. 
le due ricchiflìme , e vantaggiefiflìme Arti della Seta , e della La- 
na , dell'eccellente fiftema celle lettere di cambio, e del metodo 
comodU&mo della fcrittuta doppia . 
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Ma lafciando io da parte la Scienza de nitmeri y al- 
ta Geometria rivolgerò adejjò le mie confi dcr azioni , con 
dar qui fui bel principio un* idea ,f ebbene abbozzata dell 9 
origine , e del progrejfo di lei , per quindi jar pa faggio 
a divi/irne , e ad illujtrarne i principi , cioè le Definizioni, 
t Pojlulati, egli AJJiomt. 

E per procedere con ordine; Strabene , l*Yed Erodoto!*} 
fono concordemente a* avvi/o , che la Geometria traejje la 
fua origine dagli Egiziani ; poiché molatati ejji annual- 
mente dalle inondazioni delhilo>cbe i limiti de* loro ter- 
ritori confondeva, ajt retti furono a valer fi della mijra 
delle grandezze , e figure de* loro terreni , per dijtinguer- 
ne ,e ritrovarne pojcia i confini . Se poi gli Egiziani fie- 
vo fiati i primi ri trovatori di quejla Scienza , come pre- 
tendono i due fopr accennati Storici ; o fieno fiati gii Ebrei , 
come fembra efer di fent intento Giufeppe Ebreo ; oppure 
fe deb bufi quejla gloria a Mercurio 2 hot , o Ikeut , che 
fiorì al tempo di Thamo Re dell 1 Egitto , come infegna o* 
lidoro Vergilioiì); o finalmente a Arride Re di Egitto , 
che al dire di Erodoto , innalzò le f amo/e piramidi anno-' 
verate per la loro altezza fra le maraviglie del mondo ; 
tutto quejlo fi lafcia aW efame de* Crìtici . Quello però che 
non fi revoca in dubbio fi è, che dalla mifura de' terreni 
dagli Egiziani intraprefa ebbe origine il nome di quejla 
Scienza , perchè = Geometria = denota appunto = mifura 
della terra = , e fendo una tal voce formata da due paro- 
le greche = =, che ftgnifica = terra =, e = tierptiv 
vitjurare = . Un tal nome nella fua prima origine impo- 
Jlole fempre lo ha ritenuto , quantunque in altro ancora el- 
la s* impieghi , fuori che nelle mifure terre/lri . 

Dair Egitto pafsò nella Grecia , ed il primo che la 

infc- 
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infignafefu Talete Milefio , inventore delle Proporzioni V. . 
XV. XXVL del primo Libro,, e della II pno alla V> 
tnclujive del Libro quarto degli Elementi Geometrici . 

Nuovo luftro pero ed accrefcimento fu dato alla Geo* 
vi etri a dal rinomai ij/imo Pitt agora , il quale fu di effa ri* 
pittato l J inventore prejjo de* Greci, ed ebbe il vanto di ri- 
ti ovarei f e giunti f amo fi Teoremi XX XII. XLìV. XLV1L 
XLV1ÌÌ. del Libro primo Anzi di più narrafi effere flato 
sì grande il giubbilo diluì per aver rintracciate due delle 
mentovate Proporzioni la XXXII , e la XLVll , che 
facrificò l % Ecatombe , fe prejlar fede fi dee ad Apollo- 
duro apprejfo Laerzio ; febbene Cicerone è a" avvifo , che 
un Jolo toro facrificajfe , e quefio al dire di Porfirio , dr 
pajia , o copie vuole il Naziatizeno, di terra. 

Anche Platone il più illuftre Filofofo , che fioriffe in 
Atene , molto accrebbe di fplendore, e di gloria alla Geo- 
vie trìa , cui tanto reputo necefaria per le Filofofiche fpe- 
dilazioni, che fopra la porta del di lui Ateneo fcolpita 
leggevafi quello epigrafe , 

= Nemo Geometriae expers acce dito m . 
V ifteffo Platone nel Filebo , o Dialogo del fomme Bene 
pronunzia , che tutte le difcipline fenza di quefia fono vi- 
li , manchevoli , e difadorne ; e nel fettimo delle Leggi co- 
manda , che le mat tematiche facoltà imparar fi debbano 
prima di t tétte P altre , perchè efe corroborano la mente , 
e incanutifcom F ingegno , facendolo idoneo alP appreso- 
ne non filo delle altre Arti liberali, ma anche alPam- 
viinifir azione della Repubblica , ed al governo delle 

atti. 

Che dirò d* Arijlotile , i di cui libri non poffono in- 
ienderfi fenza t aiuto di quefta Scienza , per effer ripieni 
di figure, di efempi, e di ojfirvazioni geometriche* Che 
diro di tant' altri celebrati/fimi Geometri , i Eudoffo , a cui 
fiamo debitori della tanto xantaggiofa dottrina delle p ) o - 
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porzioni t di Meneemo , del di cui fottilijjimo ingegno è 
parto glorio/o la Scienza fublimijjima delle Coniche òezio- 
m ? ut ti i fin qui lodati antichi Geometri dopo aver pe- 
netrato ai più barbari, e lontani paefi , ed effer pafjati 
fingolarmente in Egitto , per ivi apprendere le più [e ver e 
dijcip/ine , fecero ritorno alle loro patrie , e le arricchirò* 
no delle più nobili Scienze . Le celebri [coperte però , e le 
fpeculaziom geometriche fatte da la lete , da Pitt agora , da 
Platone , da Arijhtile , e da altri molti Geometri de' più 
remoti tempi Jembravàno al certo come le membra da un 
corpo recife \ tanto erano difparate , e difgiunte ; ficchi 
potevafi ben giuftamente bramare una qualche ferie ed tr- 
àine , onde poter/e agevolmente dimujirare . 

Un 1 imprefa sì bella fu prima di tutti tentata da 
Jppocrate , e da Leonte ; ma più che ad ogni altro riufcì 
<f e fe giuria con affai felice fuc -ceffo ad Euclide ì Al e Man- 
drino a 1 tempi di Tolomeo figlio di Lago tre fecoli a- 
vanti r Era Crifliana . Euclide infatti oltre aver compilati 
gli altrui ritrovamenti , oltre averli mejfi in buon metodo, 
accrefciuti con maggior chiarezza, e con più e fatte dimtfr 
firazioni diftefi , quel preziofo t eforo ci lafciò de'fuoi Geo- 
metrici Elementi flati Jempremai da tutti i Matt ematici sì 
antichi come moderni meritamente applauditi , e da mol- 
ti infigni Geometri con travaglio* e pena grandijfimg 
illujìrati . 

Fra quefti fono da annoverarfi il Galileo (i),*7C/<a- 

* • 

fi) li Galileo colla (corta della Geometria giunfe a cosi atta 
fublime fogno , che non folo é il Padre di nuove Matematiche 
Scienze intere, non folo il più illuftre Cittadino delle cetefti re* 
gioni, a cui è immortalmente tenuta e V Aftronomia , che da 
lui tratte tanta foiiditàed eftenfione, e la Geografia» che Tentai 
Pianeti Medicei dovea effer Tempre imperfetta ; ma il fondatore 
ancora , il gran fondatore della vera Filofcfia • Egli è » che V ha 
condotta folla Terra, pura , nuda , illuminata , affittita a ógni |>«flb 
dalla infallibile Geometna alla dcftra , dalla fagace diligente Efpe- 
rifnuaUa fiailfra. Quindi è, che'l Newton , che avara penetra» 
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vio, il Tacque t , il Torricelli, il Borelli ,il Viviaut 9 it 
Pardies , ti Polinier , il Marchetti , ti Wolfio , il Clairaut , 
il Deidier , ed altri molti eccellenti Scrittori . Ho fra tut- 
ti però forta il vanto , fer avvifo del Cavaliere Ifacc* 
Newton , il P. Abate Grandi Camaldolese ; f oicbè inter- 
rogato ejfo, chi credeva , che f offe il maggior Mat tema- 
tico dell' Europa , rtffofe : = di là dal mare il P. Abate 
Grandi =. Segnalaci egli nel metodo fpecialmentefintetico 
con quelle fue geometriche fregiabtlijjime Infiituztoni , le 
quali fono fiate femf remai ricevute con fomma lode , ed 
applaufo da tutta la llefubblica letteraria ; come ancora con 
i juoi Elementi , né* quali ojferva accuratamente V ordine 
ed il metodo da Euclide tenuto , come quello , in cui rav- 
vi fava quella mirabile fr erogativi , di meglio adàejirare, 
e formare con certi diritti, e forti raziocini un Geome- 
tra , poiché anche a giudizio ael Wolfio , e del Leibnizio 
non fuotefi abbandonare la via regia da Euclide battuta 9 
fenza che nel temfo ifteffo fi abbandoni il rigore del di* 
mofirare . 

Alla ff legazione e dilucidazione di tali Elementi da- 
rò fr appoco cominciamento a folo oggetto di agevolare , ed 
appianare la jlrada di quella Scienza , che a fublimi cogni- 
zioni ci guida, e che ci fa acqui/lare un fenfo giujto , una 
maravigliofa deprezza per la ricerca del vero , e un me- 
todo f qui/ito fer dar lume , e chiarezza alle cofe ; mentre 
ella indaga , e ritrova nel difeorrere , o neW argomentare 
in qual/i/ìa materia le fiù flrette , e rigorofi maniere , e 
le fiù ineluttabili , fer cosi dir > necejfitadi , difdegn*nd% 
figni verijimile, o ap par ente ragione. 

E qui mi fià lecito il far falefe il metodo ed il fifte* 



> . , \ . . — , 



to più d* ogni altro il fondo delle dottrine, t del modo di penfa- 
re de! Galileo, foleva ulle occasioni in tali ' magnifici fentimentt 

prorompere: „ In Galileo vi è rutto, o vi è il feme di rutto; 

fé Galileo ntn era, io non era; Ricorrerei volentieri cen gli 

ii:n , ma con Galileo afcolterci „• - 
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via da me tenuto in qitefia efpofzhne degli Elementi Geo- 
metrici . Ritrovando^ primiet amente quafi in qualunque 
libro di ejfi Elementi alcuna cof a difficile a concepir fi, ho 
procurato di fichi ar irla , o colle previe definizioni ,o colle 
opportune dijtmzioni . Così efendo affai maUigevole a he. 
ne idearficofa fieno i putiti, le linee, le fuperficte , come 
van concepite da' Geometri; in quefta mia preliminare dif 
fert azione mi fono ingegnato di minutamente dichiarare la 
loro natura , e la loro vera eftfienza nel [enfio giujlo de 9 
Mattematici . Quindi ho addotte , e [piegate alcune voci , 
che nelle cofe geometriche vanno adoperate , affinchè o la 
mancanza, o la ofcurita loro arrecar non pot effe alcun no* 
cuntento alle tenere menti de 1 giovani . 

Efendomi fecondar tornente bene fpeffò avveduto, 
che, perejjer talvolta con f sfornente {ramifichiate le prima* 
rie colle fecondane dimojlrazioni , i principianti perdono 
in efe la traccia del raziocinio , e quafi del tutto fmar* 
rif confi , fenza fapere , come rimetter fi nel buon fentiero ; 
ad imitazione dell' acutijfimo Eineccio con più minuto ca- 
rattere ho nelle annotazioni feparat amente aggiunta la di- 
vwfir azione di quelle principali proporzioni ,o ajferzioni y 
che abbi fognavano di particolare fpiegazhne * 
» • Per rendere- in terzo luogo meno rincrefcevole lo flit- 
dio della Geometrìa , ho penfato di porre a 1 fuoi luoghi mol- 
te cofe , che appartengono alla geometrica erudizione, e 
ette fervono di ornamento al novello geometra . 

In ultimo riflettendo io , che la dottrina degli ugual- 
mente moli iplici , onde Euclide, ed alcuni fuoi Coment ato- 
ri dimofirano il quinto , e fefio libro , per fàldijfima che- 
ella fi fin*, infaflidifce di fòver ch 'io , inviluppa , e /paventa 
per la fua difficolta gP ingegni più che mediocri ; ad un 
tal metodo un altro ne jofiituiro , aggiungendo alle Pro- 
porzioni di effi libri ovunque faccia di mefiieri , un y al- 
tra più. chi ra dimofir azione : fembrandomi quefto fecon- 
do:, metodo p 'tà jpedho y e più fteile , praticato eziandio da' 
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più accreditati Geometri, dal Galilei, dalVivìani, e da 
molti altri . Tutto quejlo io mi Jtudierò di ejeguire con 
la J corta lumino] a de* più eccellenti Scrittori in sì fatte 
materie . Grave certamente è f incarico , ; , 

= E £ altri omeri fonia, che de* miei, 
sì per la difficoltà dell' imprefà , come' ancora per F in* 
certezza d' un buon efito . Ma fe debbo ingenuamente con* 
fejfarlo , non mi farei mai inoltrato a prendere tale impe- 
gno quanto per me laboriofo , altrettanto onorevole , qualora 
io vi rtefca felicemente , t riguardo air opera cui m accin- 
go ad illufirare , parto nobili/fimo a" uno de' primi ingegni 
mat tematici , che vantar pòjfa il fecolo paffuto ; e riguardo 
al vantaggio , cui mi lufingo potere arrecare alla Ec- 
clefiaftica Gioventù , che le Scuole frequenta di quefio Fio* 
ventino Seminario: non mi farei , di/fi, mai inoltrato a 
tanto , e tale impegno , fe dalle cortefi attrattive di chi 
me ne ha fatta la gentile esibizione non fojfi fiato fti- 
molato con maniere ajfai premurofe , e obbliganti ; e fe 
non mi ave fiero di più incoraggilo le replicate ifianze 
degli jludiop giovani , che mi hanno afcoltato negli anni 
J cor fi, e che fono per afcoltarmi in avvenire . A quefii 
sìjorti impulfi aggiunta altresì l' autorità rìjpettabilijfi- 
ma di chi la può tutta fopra di me efercitare , fenza 
che io poffa neppure in minima parte ritirarmi dal ve-» 
nerarla , non che con tra di rie ; poiché oltre le moltifjtme 
altre beneficenze fino dalla età più tenera con tanta Sof- 
ferenza ed umanità mi Jlradb nel corfo di quefii geome- 
trici elementi, e me ne fomminìftro i più bei lumi , e le 
più recondite, e mceffarie notizie-, allora fu , eh 1 io cre- 
dei di dover fecondare le premure ed il volere dei pri- 
mi , compiacere il genio e la brama dei fecondi , e pre- 
ftar pronto il mio affenfo ai venerati/fimi cenni di chi 
mi ha cotanto beneficato. 

Per procedere adunque con ordine nelP intraprefa 
cjbofiztone , e per non lafcìare indietro, cofa veruna ap* 

far* 



igni 
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partenente alla fetenza , che prendo a dilucidare , fa 
d uopo , che io cominci dall' aj/egnar la definizione di 
lei . La Geometrìa pertanto non auro è nel lignificato ge- 
nerale , che - la fetenza delle coj e dotate di ejlenjtone = . 

: ùitoirA ijk eh fi poi ella fi confi devi grettamente è quella Scien- 
za , che contempla i jolidi , le Jhperjicie , le linee = . 
Divide/i quella in quattro jpecte : i . in = Piantine* 
r M ■■'■/< tri a = , che confiderà, ed indaga la mifura de* piani : 
mi. 2 t n - Ahimè tri a che determina la mifura dtlle al- 

<s tezze ; 3 - = in Longimetrìa = , che va fpecul.ndo la mifu- 

ra delle cofe lontane : 4. in = Stereometrìa m che raggi- 
/-«*MUIA ^ morm aUa mì fi ura Mfolidi. 

La Geometrìa prefa nel primo generale fignificato 
ha per fuo oggetto f efknfiont . Per qu fio nome a" -efien- 

fione = , 0 di - continuo = fi dee intendere tutto ciò , che 
cojia di => lunghezza , larghezza, e profondità = , come 

fono i corpi tutti , che efijlono nelf univerfo , niuno effen- 
dovene , che non fui fornito delle tre divifate dimerfioni . 
Tutte quefie d'menfioni, onde è compofia /' e/ienfione, 0 
la quantità continova , fempre rttrovanfi inficine congiun- 
te in tutte quelle cofe , che refifiono nel Mondo . Ed in- 
fatti chiunque le confide ri attentamente , neppur una ne 
rintraccerà , che abbia 0 una fola, 0 due dimen fieni fol- 
tanto . Per lo che! il folo modo di concepire che fa la 
mente , appellato dalle jcuole = aerazione = , poffono le tre 
mentovate dimenfioni f parar fi a vicenda le une dall'altre . 
In cotal guifa appunti) 1 Geometri confi der ano non folamen» 
te i corpi, ma ancora là fuperficie , le linee, ed i punti. 
Poiché 1. ajlraendo elfi dal corpo la profondità, 
quello che vi rimane lo addi mandano faperjicic = . la 
quale confeguent emente dotata cjjlr dee di lunghezza, 
e di larghezza , per effere mancante della fola profondità . 

il. Separando poi elfi dalla faperficie la larghezza , 
pajfano alla = linea - , la quale avendo foltanto lunghez- 
za, è priva sì di larghezza , cem<: di profondità . 

Ili. 
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. III. Finalmente togliendo i Geometri ftejji dalla li* 
ne a la lunghezza, e folo attendendo agli ejlremi di lei % 
non altro ravvi/ano , che foli due punti, i quali per con- 
Jeguenza non hanno parti , ne dimenfione veruna . 

Per lo contrario dal puma così a grado a grado fai- 
gono al corpo. ? untb 

I. Concepì fcono e/fi primieramente, che il punto fior- 
ra per un qualche piano : e fi V come il punto è privo di 
parti, di aimenjìom , il di lui puffo Inficerà nel piano un 
vefligio , che avrà lunghezza /diamente , e perciò verrà a 
defcrivere una linea- . 

II. Secondariamente figuranfi , che qttcfta linea fi 
muova lateralmente: e perchè con quejlo moto laterale 
fi viene ad aggiugnere ad e fa la larghezza; quindi è , 
che ne nafeerà la fuperficie , che ha ^lunghezza, e lar- 
ghezza . 

III. in ultimo fogliono i Geometri idear fi , che muo- 
va/i quejla fuperficie in alto , o in profondo : e comec- 
ché fi viene in tal gu;Ja ad aggiungerle l 1 altezza o la 
profondità ; p*r quejlo appunto ne rifulterà il corpo , il 
quale è fornito di lunghezza, di larghezza, e di pro- 
fondità. 

Dal che chiaramente rilevafi .vani eteree ridicoli 
i ritrovati degli Scettici , allorché s* ingegnano di re- 
vocare in dubbio la certezza della Geometrìa , perchè i. 
Geometri fuppougono , cl)e oltre i corpi fi dieno eziandio 
i punti , le linee, e le fuperficie , che nella natura delU 
cofe non efifiono. E non fi avvedono, che Imtanìj fimi fono 
i Geometri dal fupporre , che dia fi , o dar fi pojfa il pun- 
to fe parato dalla linea, la linea dalla fuperficie , la fu- 
perficie dal corpo. Solo e fi foflengono , niuna ripugnanza 
ejfervi , che le tre dimenfioni , larghezza , lunghezza , e 
profondità confiderai' fi pojfano o tutte infieme congiunte , 
o le une da IP altre divi f e : lo che è fuori a? ogni dub- 
bio; poiché dovendofi determinare la dijtanza d\una Città 

da 



da un' altra y fi mifur à [oliamo la lunghezza delle con- 
trade fenza punto collider are la loro larghezza . ' 

Oltre a quejlo jeobene i punti k linee , e le fitper- 
fide non ejìjtano , ne efijler pojfano Jeparate dal cw po ; 
cih peraltro non c impedì fee dal potere francamente of- 
ferire , che tutte le jopr accennate c fé veramente , e real- 
mente ejìjtano nel corpo ifiefjo . Poiché non tffendo il cor- 
po infinito , dee avere i Jitoi termini veri , e reali ; i 
quali dovendo ejfer privi di profondità , non potranno con- 
figuentimente ejfer corpi, via fuperficie , 

£ fi c come ne p pur qitejle fono infinite , vi faranno an- 
che in effe i propri termini veri , e reali , che per ejfere 
mancanti di larghezza , avranno lunghezza Jol amente , e 
fercib faranno mere linee . 

- • Per ultimo e/fendo àafeuna di quejle Ini e finita , 
le fi compieranno i fuoi termini veri , e pofitivi , $ quali 
non potendo avere nè lunghezza , nè larglyezza 3 ne pro- 
fondità . non altro faranno che fen-plich punti . 

Quindi ì manifefio , che quantunque i punti , le li- 
nee , e le f'.perficie ji coufìderino da Geometri afirattamen* 
te, cfijtono non pertanto realmente nel corpo mede/imo. £? 
chiaro altresì , che tutte qucjlc cofe efiiono nel corpo , 
non come parti fi fi che di ejjo , non avendo/i riguardo al- 
cuno alla di lui Jojìanza ; ma come parti , per tifare il 
termine delle fen de , ^ modali = , mentre fi confiderà il 
corpo jota mai te come finito e terminato nella Jua gran- 
dezza. 

Tutto ciò ho creduto necejfario il premettere , per 
rendere più chiari , e meno Jpiacev ni i prtneipj di quffia 
fetenza a chiunque intraprenda lo Jludio di e/fa , /apendo 
io per efperienza , che il dir cominci amento alla Jpiega- 
zione di quejta facoltà col pronunziare in aria jevera : 
*=// punto è un feguo nella quantità fenza veruna par* 
te i &c , fi sbigottifcono , e fi annoiai i novelli Geo*' 
-icpri , e Jembra toro di entrare in ima vìa offra ed ina- 
mena , 



mena , ove fia facile lo fmarrirfi o P affaticar fi ai fo- 
vere hi o con poco vantaggio . o con minor diletto . \ 

E facendo io ritorno alla prima Jftcte della Geome- 
trìa , quaC è la Planimetrìa ; fuole quefta divida fi in 
= I eoretica = , ed in * Pi atica = . La prima indaga , t e 
dimoftra le proprietà de piani , o delle juperficie piane : 
la feconda fi fa ve della contemplazione di fimtli proprie- 
tà per lo fcioglimento de Problemi . 

La 1 eor etica pure diftingnefi in * Elementare = , e 
in « Sublime - . V Elementare fi ferma a confiderare 
foltanto le linee rette , o circolari , le fuperficie piane , 
ed i foli di : la Sublime oltrepajfa a contemplare ie linee 
curve , ed i folidi da quelle generati . 

Intorno alla E lementare leoretica fi ravvolge il 
trattato di queflì Geometrici Elementi , quali imprendo 
a /chiarire colle mie annotazioni , dopo avere con quefta 
mia preliminare di fert azione efpoflo il nome , la natura , 
le parti principali della Mattematica ; e quindi l origi- 
ne , ed i progrefi della prima , e più nobile di effe par- 
ti , qttat è la Geometrìa , di cui pure ho additata la 
derivazione del nome colla fua fpiegazione , la natura , e 
le varie fede , nelle quali diramifi ; ho in feguito ap- 
pagato il fiftema , che fino per tenere in quefta mia 
fpofizione , ed i motivi , che a farla m indugerò ; ed in 
ultimo ho dichiarato , quale fia della Geometrìa V ogget- 
to , cofa fia la fuperficie , la linea , ed ti punto , e come 
da Geometri tali cofe fi concepivano . 

Per dar compimento a qwfta mia Prefazione vi ri- 
mane foltanto da aggiungere, che i libri , i quali forma- 
no f intiera eccellente Opera Elementare di Euclide , non ol- 
tre paff ano il numero di XI IL E quantunque il pregiati '//imo 
Codice MS. degli Elementi d' Euclide , che nella fjX*l* 
Laurenziana Biblioteca ritrovafi, e che nel Pluteo XXV UL 
tiene il fecondo luogo fra tutti i XLlX. Codici m ejjò pto- 
reo efijlenti, contenga libri XV. con antichi deboli margina 
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fi, // primo dei quali libri porta in fronte : = Euclidi* £- . 
le memorimi I ex Confabula tioniùus Iheonis-; ciò non o- 
fi ante il libro XIV. ha per fio titolo : = Hyppclis ( vi fi N 
fott intender liber) in Enel idem (oppure in ter opera E neh- 
dis) r flatus = . Dal qual titolo fi viene m cognizione , 
che i due ultimi libri del mentovato Codice , cioè il XlV. 
e XV. non hanno per fuo autore Euclide , ma ljficle A/ef- 
fandnno. Ed in vero la Prefazione preme fa al libro XIV. 
la quale comincia fiwiùèm ó ryp^c, <v n^r^fKs *. A. 
riferita dal Fabricio Bibl. Graec. Voi ll.pa*. 371 .feq. 9 
la menzione che fafp d 1 Ifidoro precettore a" Ijjicle nella Pro- 
pofizione V. del libro XV. , e molte altre cofe fi. tao chia- 
ramente vedere , che debbonft i due fopr accennati ultimi 
libri attribuire ad Ijficle più prejlo , che ad Euclide . Pai i- 
mente /òtto il noine a" ijjicle furono tr aj por tati in lat.no 
da Giorgio Valla , e da Bartolommeo Zamberto Veneziano , 
come ci afferma il fabricio ijlejfo al luogo di /òpra Cita- 
to . Oltre a ciò in quejli due libri fai/i il confronto di q uii 
me de funi cinque corpi fol.di , dei quali trattano i l:brt XI. 
XII XII , la di cui ultima proporzione dà il Compimen- 
to all' Opera . Dunque non fenzi ragione foli XI il l.b, t fi 
ammettono da Marino nella fu i proteorìa ai dati , enel/a 
Arabica ver (ione di h ] afirid.no Difino Per pano fi amputa in 
Roma nell'Anno » 594. Alcuni poi fon dt pentimento s che 
ai XII 1. libri pubblicati da Euclide fu/fero aggiunti gli al- 
tri due da Apollonio , de* qua li ne fi >jp fatto il compendio 
da Ijjicle Alejfandrino di fapra nominato. E que,ta bre- 
vijfima Serie , ed Iftoria fin qui te/futa intorno ali t Matte- 
manca ed alla Geometrìa t potr a bi-lare per mìo avv/ò al 
piacere ed erudizione di quelli ,1 he volgono la prima oc- 
chiata , e /tendono i primi paji nell a <t,p 10 ed immenfo carn- 
eo di quefia Scienza. 

E ficcome ogni Scienza ha per fuo dijl'mtivo , e proprio 
carattere , da certe fimplicijjime idee impreffe dall' Auto- 
* e della natura nelle menti umane , il dedurne una qual- 
che 
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che co/a 9 che prima ignorava/t, e quindi alcune verità 
rilevarne aa altre già di/coperte , in guifa che una cogni- 
zione fa firada ad un altra , e da coje di facile in te IH' 
genza , e a tutti ben nott fi giugue a cono) cere , e pene- 
trare le più fublimi, e le più recondite -, un tal metodo 
non meglio , che daila Geometria (per tacére deUe altre par- 
tì della Axattematica)vedefi praticato e defattamente of- 
fervato, ed in lei ,più che in ogni altra jcienza fpicca e 
rifalta . Poiché effa da nozioni chiarijjime a poco a poco 
alle più ofeure , e dalle più baffe ade più ' elevate condu- 
ce , e ciò maravigliofaj ente efeguifee con iflabilire certi 
primi Jemplicijjtmt e facili jfimi principi, ai quali ninno, 
che fregiato fia di ragione , può contradire : inoltre nulla 
in efla fi afferma , o fi ammette , che da queftt non fia 
dedotto con raziocinio infallibile : e così finalmente con 
incredibil certezza ed evidenza quei teoremi jtupendi , che 
tanto fon lungi e da f enfi, e dalla cognizione umana ren- 
ionfi chtari e palefi per mezzo de' medefimi principi , al- 
la dilucidazione de' quali è ornai tempo dt dare cornine 
c lamento % 



ELE- 



Digitized by Google 



• : 



V 1 V 



• . » * « 



I 

« - 



igitized by Google 



ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 

DI EUCLIDE 

LIBRO I. 
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DEFIKIZI0K1. (a) % 

I. tfPW^B 1 - Punto è un fegno nella quantità, 

fenza reruna parte . (b) 

II. La Linea è una eftenfione in 
lungo fenza veruna larghezza . (c) 
Ili. E lè la linea è terminata, t 
fuoi Termini faranno i due punti , incui finifce. 

A IV. 

(«) Di fre generi fono i piccola ella fi a , è propriamon- 

principj, che della macchina te il punto; poiché ogni par« 

elementare geometrica fono il te della quantità per piccola 

fondamento. Il primo di cfii che Ha contiene femore parti 

abbraccia le Dejlnitioni ♦ il fc- minori » e minori in infinito * 

corido le Dimnndt , il terzo gli come vedraffr a Tuo luogo» 

Afjìomì . Le Definizioni , che Dipende pertanto il punto 

da akri Suppojhioni fi appella- dalle attrazioni del geometra , ' 

no , non altro fono che fpie- il quale rifolve la quantità in 

gazioni di quei termini, dei minime partii incui non vi 

quali fi fervono i Geometri . confiderà quantità alcuna , co* 

(£) Ad altri Geometri piac- me fe follerò ineftefe ; e tali 

que di definire f/ Punto , il parti eflb le dinomina Punti. 

Sri nei pio della quantità , cioè Quindi Euclide definire e i| 

ella triplice grandezza, o punto: ciò che non ha parti % 

eftenfione , come èlalunghez- e perciò lo difiero i Greci 

za , la larghezza , la profondi- tt^ift^impartibih finzs parti» 

tà > effb non ha parti » ed è per- (e) I Greci chiamano la li- 

ciò indivifibtle. Niuna quan- nea Urtarti, il Ut àbile , comò 

tità aflegnabilc, per quanto in latino tradufle Gellio i« 
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2 Elementi di Euclide 

* 

IV. Dicefi Retta quella, linea, che tra i Tuoi 
punti fi diftende egualmente. (4). wi 
fig.' ii Così facendo colla penna un tratto A B , ovvero 
DE, // fegno A > da cui principia , e T altro B , 
in cui termina è un Punto, di cui non può de- 
terminar/i parte veruna , perchè fe fife divifibtle , 
non farebbe tutto il principio , ne tutto il fine di 
queflo fimplicc tratto , il quale è una Linea AB 
diftefa in lungo da un termine all' altro , ma finza 
larghezza , perchè quantunque la grofezza della 
punta della pcvna, da cui fu fognata , le abbia da • 
sa qualche piccola ejlenjione in largo , quejla non dee 
attender fi t ma fila mente V ejlenjione in lungo da 
un termine ali* altro : in quella maniera , che mifu- 
r andò ft P altezza di varie torri , non Jì fa conto del* 
la loro larghezza , ma /blamente fi conjtdera P ejlen- 
fione in lungo dal piano, fipra cui pofano , alle loro 
fublimi punte. Dice fi poi AB Linea retta, per- 
chè ancora qualunque punto C , in cui può divider- 
fiy è interpojlo direttamente fra i termini A, B , ne 
veruno di quei pumi intcrmedj fi diverte a dejlra, 

0 a 

una foli ptrola sforzatameli- te le lìnee, che poffont con» 
le, per esprimere la greca , durft tra due punti • Dalla de- 
cioè una lunghezza lenza lar finizione IV. d'Euclide rilevali 
gaiezza ; perciocché i! punto , P altra della linea Curva , che 
le noi gli diamo parti, fubito * quella, la quale non Jì di* 
è un' altra cofa , e patta nel- {tende ugualmente tra* fuoi 
la linea; fe la linea, che al- punti ( ma s 'inalza , o fi ab» 
tri àìfàfiérfi di punti , pren- baffa tra le fue ejlremitè \ co- , 
de larghezza , ecco che n' elee me ancora li viene in chiaro ( 
iuperficte, e va difeorrendo . della Definizione dolla linea 
t»Que<raDefinizione è d'Eu- chiamata Mifta ; ed è quella , 
elide . Archimede poi defini la una di cui parte e retta , /' ai- 
tine» retta quella , c b* e la wi- tra è curva . Onde di tre for- 
nim* di tutte quelle lince, le re è fa linea ; Retta , Curva, 
fu /» li hanno ì mtdsliwi termi- c Mifta. , 
nii r ppare è la più értvc di taf 
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Libro I, 3 

t a finifira , e però fi diftende egualmente e fa linea 
fra i punti eftremi ; a differenza dell' altra linea D E 
(eòi chiamertbbefi Linea curva) la quale non è . 
ben tefa al pari fra l' uno , e l' altro dei firn ter- 
mini D , E , ma dividendofi in qualunque punto F , fi 
vede quefto diftratto a dejlra,o a firn/Ira , più di un 
altro punto G , in cui può altrove divider/i , e pe- 
rò fi vede piegata quejla linea in un feno , e non 
difiefa direttamente , come T altra A-B , quaf e la 
minima , che fi pofa deferivere fra i me defimi ter- 
mini A , B . 

V. Superficie diceG 1' eftenfione in lunghezza , 
e in larghezza fenza veruna profondità. 

VI. E Te ia fuperficie è terminata , i fuoi Estrb- 
mi fono le linee, in cui finifee. 

Vii. Dicefi Piana quella fuperficie , che giace 
diftefa egualmente tra le fue linee . ( a ) 

Così r ejhiifione ABCD, la cui lunghezza è 
AB, e lafua larghezza BC, è mia Superficie , - 
la quale, fe non ritorna in fe ftefa, cornei quella 
di una palla rotonda , ma è terminata , ha per fuoi 
Termini, o Estremi quelle linee, da cui è circon. 
data, o fieno rette , come AB , B C , C D , A D , da 
cui è confinata la fuperficie ABCD, o fieno parte 
rette , e parte curve , come la fuperficie A D E F , ov- 
vero r altra FB CE , di cui la curva FE è imo 
degli e/remi ; o da più curve , o da una curva fo- 
la , da cui fojje circoferitta . E fe detta fuperficie 

Ai ABCD, 

(s) Delle fuperficie piane al- da una , *) più linee curve,cofti* 

tre fono Rgtte, altre Curve , ed è la iupetficie H L G ( Fig, r.)- 

alrrcM//fc.Ufcperficiereite le mifte da lince rerte infie- 

fono contenute da linee rette , me, e curve, com' è la fu- 

Siial* è la fuperficie ADCB perfìcie ADEF(%i,). f 
{Ftg. a. ): le fuperficie curve . . . 
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4 Elementi di Euclide 

AB CD, tra le fue linee ejlreme è così egualmen- 
te diftefa y come un velo per ogni ver/o ben tirato 9 

fig 2 %n veruna P arte non fi dtccfi Piana , 

a differenza d' un altra fupevficie GNLH,^ è 

come una vela gonfia dal vento , e da varie linee 
H I , H M , H K divi/a , le quali non fi trovano egual- 
mente giacenti , ma alcune più alte , ed altre più 
baffi. 

Vili L/ Angolo Piano è ciò , che rifulta dall' in- 
clinazione di due linee (*) , le quali nella iuper- 
ficie piana s'incontrino in un punto (j) > e non 
Jìcno pofte per diritto fra loro . ( f ) 

IX. Se le linee contenenti 1' angolo faranno 
aniendue rette., diradi tale angolo Rettilineo. 

X. Srando una linea retta {apra di un'altra in 
maniera , che non penda più da quefta , che da 
quella parte , diralli Perpendicolare alla linea 
lpggetta . 

•- • - XI. 

(s) Tali linee diconfì anehe al punto C formeranfi due an« 

fati dell' angolo , come fono poli , ciffeun d«* quali fi no- 

nella Fig. 4. le linee E Ci. mina con tre lettere DCB, 

B C . E C 1 in modo, che la lette- 

(ù) Qucfto fuoJe ad dimandaru* ra C , che ftl el vertice , fi col- 

Vertice, Gma,o Puutn dell'an- lochi nel mezzo dell' altre 

golo, qual'è nella Fig. 4. il xlue ; e allora h ftefTa cofa è 

puntoC dell'angolo L W CB. dire l'angolo DCB, che di- 

(c) Qui c da avvertir fi , che re 1' angolo, il quale dalle due 
fe nel punto C{Fig. 2. ) due linee D C , C B vien compre- 
Iòle linee DC, BC infieme fo. E'inolrre da notarti , che 
concorrano, e formino un fo- la maggiore ♦ o minor Jan» 
lo angolo -, allora dovendoti gbezza delle linee non ingran- 
nominare quell'angolo, con difee punto • nè impiccolifce 
una fola lettera fi porri in- l'angolo , il quale non dalla 
dicare, dicendoli /' angoh&i' lunghezza, ma dalla inclina- 
Mafe nel punto C (Frg,+*), zione di due linee è mifura- 
«ve concorrono le due linee to . Per lo clic è l' iftetib il 
D C , & C t. venga a radere una dire (Fig. a.) I* angolo D C B • 
Sterza linea E C ; in tal cafo che l'angolo E C B 
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■ Lìmo I, ^ 

XI. E ciafcheduno degli angoli uguali , che di 
qui, , e ^di là risultano , chiamerai Angolo 
Retto, (a) 

XII, LAangoJo poi maggiore del retto diraffi 
Angolo Ottuso, ed il minore del retto, Anco- 
lo Acuto. 

Le retti ; AC, BC, che i incontrano per diritto 
nel punto L , non fanno un angolo , ma una toedéfr n 
ma linea retta , le linee poi E C , B C , di cui ? una 
e tnchnata all altra , cofiituifcono P Angolo pia- 
no ECB ( nominando qualunque angolo, fi porrà 
fempre nel mezzo il punto, in cui le linee Y fncon* 
trono, e negli eftremi Futi*, e V dtro termine di 
effe linee , come qui fi è detto ECB, di cui la let- 
tera di mezzo C indica il punto , in cui fi fa f an- 
golo, e le altre due E, B indicano gli e/ìremi del- 
le linee, che lo comprendono) ed è Angolo Ret- 
tilineo, efendo ambe le linee CE, C B rette- 
che fefoffero curve , fi direbbe Curvilineo ;fe una 
ia j!™ Ci4rva > Mistilineo. In quanto poi 
«Ita Imea VC, che infìjlc nel punto C /opra la ret- 
ta AB, non e (fendo più inclinata da una par te, che 
4M altra, fi chiama Perpendicolare^ DC, al- 
la fogge tt a AB; e eia/amo degli angoli, che rifui, 
tono eguali dall' una , e dall' altra parte , D C A , 
D C B , dicefi Angolo retto ,• ma /' angolo E C A ' 
che comprende ■ il retto DCA, e però è maggiore 
** ejfo , fi dira Angolo ottuso ; e r angolo ECB, 

A 3 che 

M Ma facendo la line. E C tra E CH minore ; fi diri efTa 

\r g 'V- T a 1 A B an S° H «ne. EC 9W4H4 (opra l'ai- 
difoguah , da nna parte 1' an- tra AB. ™ 

golo E C A maggior* , dall'ai- 
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che è una parte del? angolo DCB, e però è mi- 
nore del retto, fi chiamerà Angolo Acuto . (*) 

XIII. Figura dicci! queir eftcnfione , che da 
uno, o più tèrmini è circofcritta , i quali Ter- 
mini fono gli eftremi \b) , da cui è confinata . 

XLV. Delle figure comprcfe da linee curve , che 
Curvilinee fi nominano , la più fémplice è il 
Cerchio, © Circolo (c) , che è una figura pia- 
na 1 

* * ' / 

(a) Quindi fe ne infcrifce nee , e le figure geometriche 
primieramente, che l' angolo adoprare fi poiTono , e fono 
piano in riguardo alle linee , irate adoprate di fatto • La 
che lo contengono , fi divide in prima è quella degli Egizia- 
Rettilineo , Curvilineo , e Mi- ni , i quali ufi erano di efpri- 
irilineo ; fecondariamente che mere per linee , e figure geo- 
1* angolo piano rettilineo in metriche le loro nozioni Fi- 
riguardo ali* inclinazione di lofofiche, o Teologiche . Per. 
eiTe lìnee oè Retto, o Acu- mezzo di quelle rapprefenta- 
to , eppure Ottufo . vano le operazioni divine , ed 

(ù) La fomma degli eftremi , umane , le generazioni , le di. 

ode* lati , dai quali è compre- Irruzioni , le mutazioni de* 

fa la figura piana , chiamaft Pe- corpi , come off* rva Gale Phi- 

ri metro ,o Contorno: e qua lo- lof. Gener. 1. I. e a Fra tur- 

ra i lati di efTb perimetro te le figure affettavano i cex- 

fieno tutti uguali, la figura eh j , ed i triangoli. Co' Cer- 

dicefi Regolar*', quando p~i chi Ermete fimboleggiò la 

fieno diiuguali , Irregolare. Divinità. Ma quella prima 

La Figura piana e di tre forte ; maniera o è affatto ideale I e 

Cu rvU ine a ,che è quella conte- fimbolica , o fe in alcun modo 

nutada una fola linea curva; efprime la cofa rapprefentata , 

e tra quefte figure curvilinee non la efprime feientifica- 

nella Planimetria Eiementa- mente , talché dalla efpreflio- 

re , o fpeculativa non avvi ne medefima fe ne pollano ar* 

altra, che \\ Cerchi»: Retti- guire legittimamente le prò- 

linea, chz è comprefa da li- prietà ignote di ciò , che vie- 

nec rette » conV è il Triango- ne efpreflo . Quella feconda 

lo &c. e MiftiliueM é eh' è con- maniera è propria foltanto 

tenuta da linee rette e curve de* Geometri , e non è fiata 

infieme ; quale farebbe il Se- mai adoprata tanto quanto 

roicerchio &c. " e,,a moderna Filofofia. Poi- 

(c) In due maniere le li- chè tutte quelle cofe . che 
, fono 
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na comrrefa da una fola linea curva, che ritorna 
in fc della (c chiautaG Circonferenza, o PerÌ- 
teria) (*) a cwi tirate quante ft vogliano linee 
rette dal medio punto déntro iT piano di.efla fi- 
gura , tutre fra di loro riefeorro eguali. (*) 
■ - • A4 ' * • XV. 

- . ' .* ' * . «• ■• , ',11* • ì : « } 
fono fufccttibili del più , e quattro parti uguali , che 
del m?no; o qoefto fia di da- chi fi nominano frattanto in- 
raw, com'è nel tempo ;o aia fiftendo ékf femtdiamctri , o 
d attività ,com' è nejla forza , raggi fopra h . quarta parte 
nella velocità , nelle paflmni , delia circonferenza iffefe , 0 
ed in altre limili cofe ; tutte chiaro, che l'involo al ceni 
per lince,, per luperficie, p? r tro del cerchio, 0 il qual' an«- 
folidi ionO ftite feiemifoa- golo é oppofto a quefta. quarta 
mente rapptefentate in guiì.i, parte.comprenierà tanti gr». 
che fé ne deducano ora chunf. di, quanti appunto fono quel- 
fimefpiegazmnidicoCf r.'ccui- ti contenuti dalla medefima 
in ? ^ . €ratt,,runc «H.'ur* quarta parte della circonferen- 
delle affezionile proprietà dei z* ; e perciò i r angolo retto , 
C0 / r P t ; che ha pei- mifUra una por- 
; » La circonferenza o «peri- klorte di circonferenza di po, 
feria d.oualunque cerchio fuo- «radi, farà uguale a po. gra- 
ie da Geometri dividerli in dì; onde l'angolo ottufo fa- 
360. parti uguali, che con 1 no- ti fempre maggiore , e l r acu- 
me fpeciale gradi fi appella- to minore di gradi po. p f c . 
no : ogni grado dividefr in 6j. coodo che quello , o quefto ìn- 
minuti primi : e ciafeuno di fitte, ed ha per mifura una por- 
ch'i in 00. minuti fecondi , e zionco un arco di cerchio mag. 
così vadafi difeorrendo . La fe- gU>re , a mwote di 9 o. gradi, 
micircouferenza adunque farà (£) Per dare un' idea della 
divifibile in 1Z0. gradire ia generazione del cerchio, e 
quarta parte della circonferen- della di lui natura, che >d 
za , o dir vogliamo il qum Arati- Ariftotcle fcmbi ò oltre modo 
te ne conterrà foli po. Quin- maravigliofa ; fe la retta lin.a 
di comprendefi , per qual C A ( Fig. 5. ) con uno de-' 
ragione V angolo retto fia co- fuoi eftremi C, il quale ftia 
munemente riputato uguale a fiffò ed immobile , fi ravvolga 
po. gradi . Poiché condotti ner in girorquella retta produr. 
cerchio due diamerri, che a vi- rà il cerchio , e l'altro cftremo 
cenda fi feghino ad angoli ret- mobile A produrrà la circoli- 
ti ; è manifefto.ch' elfi divi- ferenza di efTo . Mirabile po i 
deranno la circonferenza in fi è la natura del cerchio an- 
eli? 
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XV. Quel punto , da cui fi fpiccan* le lince 
tutte uguali, dicefi Centro. 

XVI E qualunque retta linea, che pafli per 
e fio centro , e termini alla circonferenza da ambe 
le parti oppofte* dicefi Diametro. 

XV IL La Figura comprela daeflò diametro, e 
dalla parte di circonferenza fegata da eflo, chia- 
mali Semicircolo. o Mezzo cerchio. 
ric. Si defcrive queft* figura con un compafo di due 
gambe aperte a qualche intervallo, tenendo fi fa nel 
punto C la punta di una gamba , e facendo girare 
l altra nel piano , in cui fi difegnerà la curva A D 
BF, che ritorna in fe ftejfa\ così quejla figura fa- 
rà un Circolo, o Cerchio ; la curva , da cui è 
terminata, diraffi Circonferenza, o Periferìa; 
il punto C farà il Centro , e tutte le rette C E , 
CD? C F , &c faranno eguali, e fi diranno Rag- 
gi, o Semidiametri; e tutta V intera retta AB 
tradotta pel centro , fi dirà Diametro ; e la figu- 
ra A D B Semicircolo , o Mezzo cerchio . 

XVIII. Le figure poi contenute da linee rette 
chiamano* Rettilinee , delle quali la più fempli- 
ce è quella, che da tre linee rette compren- 
defi (*)., e fi chiama Trilatera Figura , ovvero 

Trian- 

che nell'ifteflofuo nafcìmento. e di converto . Quello poi , cht 
Poiché alla generazione diluì reca maggior maraviglia fi è, 
vi concorrono cofc del tutto che tali cofe tra loro oppoft» 
contrarie, cioè il moto, e la c contrarie in una linea real- 
«juiete ; mentre fi muove la mente ritrovanfi . che non ha 
linea, ed una di lei eftremitì veruna larghezza. 
Irà in quiete. Quindi la cir- {a) Due fole rette linee non ] 
conferenza è compofta in cer- pofTono formare una figura , • 
to modo di cofc contrarie, va» perchè o fono del tutto (rac- 
le a dire di eftremi fenza mez- cate, come AB,CD( Fig. f» )' 
*o,coftandQ tlia Uà «cacavo , ed in tal cafo ricfcc lo fpa.' 
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Triangolo; fe poi fi racchiude da quattro rette 
linee , lì dirà Figuba quadrilàtera , e fe da 
più di quattro, Moltilatera . . » 

XIX. Di effe figure Trilatere quella , che ha 
tre lati uguali , chiamali Triangolo equilatero. 

XX. Quella poi , che ha due ioli lati u- 
guali , dicefi Triangolo Isoscele , o Eoyi- 

CRURE. 

• XXL E quella, che farà comprefa da tre lati 
difuguali, fi dirà Triangolo Scaleno, j • 

XXil. Si poffono ancora denominare dagli an- 
goli , de' quali fe uno in effa figura Trilatera è ret- 
to , fi dirà Triangolo . Rettangolo ; fe uno è 
ottufo , chiameraflì Otiusiangolo ; fe tutti acu- 
ti , di raffi àcuziangolo . 

E fendo le rette linee AB, BC, AC eguali, il 

triangolo ABC àicefi Equilatero , e fe i lati D E , 

D F piamente fieno uguali , dicefi il triangolo D E F 

Isoscele , o Equicrure ì ed effendo tutti i fati G H , 

u i 

Il I r» 

zio di qua , e ili U aperto ; 5. medefìma ) A D B F , che 
o convengono in un fol pun- ritorni in fe itefTa , pc (Tono 
to C (Fig. come AC, formare una figura , compren- 
C D , ed allora riefee lo fpa- dendofi tra cfle Io fpazio pec 
zio aperto dalla banda oppofta ogni verfo . Perchè adunque 
al loro concorfo J o finalmente non pofTono due linee rette 
fe in due punti A , B ( Fig.io») produrre una figura , almeno 
concorrano due linee rette tre rette linee AB, A C , C B 
B A 1 AB, ri ufc iran.no adat- ( Fig. 6*» ) conviene, che li con- 
tate in una ftefla lunghezza nettano co* loro termini per 
fenza comprendere fpazio ve- formare la figura ABC, che 
nino , e(Tendo V una fovrap- dicefi Triangolo rettilineo , il 
porta all'altra , ed efattamentc quale prende le varie fue rie- 
congruente con quella. Due li* nominazioni , o da' lati » c da- 
nee curve però G H L , G^VM, gli angoli , come tilevafi ci »l - 
(Fig. 3.) oppure una retta A B le quattro feguenti Defu(U)( 
{ Fig. S ) con la c uf v * AFB, xix. xx. xxi. xxii. 

• anegra una fola cutva ( Fig. 
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_ W3 iif ugnali farà il triangolo HGI Se a- 
Leno . Se poi ì angolo K L M fife retto , farebbe 
K L M un triangolo Rettangolo ì ed e fendo P an- 
golo G H I ottujb , il triangolo G H I fi dirà Ot- 
tusiangolo ; ma e fendo tutti gli angoli acuti co- 
me in ABC* in EDF, fi dirà ciafeuno di e fi 
triangola Acu^ziàngolo ♦ .1 i . . m . 

XXI1L Delle Figure poi Quadrilatere , quella , 
die ha tiitti" i-lati uguali, e ciafehedun angolo 
retto, fi chiama Quadrato, 
ì XXIV. Quella poi, che non ha ciafeun lato 
eguale , e pero è bislunga , ma ha tutti gli. angoli 
retti, dicefi Rettangolo. 

XXV. Quella , che ha tatti i lati eguali, ma 
gli angoli non retti, chiamati Rombo. 

XXVI. Quella poi , che ha (blamente i lati op- 
pofti , e gli aftgoli oppofti eguali , ma non è equi- 
latera,nè rettangola , fi nòmina Romboide. 

; XXVII. L' altre figure poi quadrilatere , che 
non hanno tali condizioni , fi dicono Trapezii . (*) 
Si vede f ej empio del Quadrato nella figura 
jr IG . 7 AB CD i e del Rettangolo nell* altra F G H E , 
ric. s. fitc°me del Rombo nella I K L M , e della Romboide 
nella feguente HO? ficcarne ^/Trapezio nel 
ne $,. quadrilatero RSTV. 

XXVIII. Si dicono tra di loro Parallele quel- 
le linee rette , che giacendo nella fletta fuperficie 
piana , ancora che li prolungaflero in infinito verlò 
qualunque parte, mai converrebbero infieme . (b) 

Tali ■ 

CO Potrà definirti il Trapr- convengono air altre figure 
ztt : una figura quadrilattra , quadrilatere di fopra diviiate . 
a cui non fi compece alcuna (b) Quefta definizione da 
di quelle proprietà , che fi Euclide aflegnataci è da al- 
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Tali fono le rette AB , C D, che tanto a ieftra , „ 
guanto a ftntftra prolungate non concorrono tn ve* 
run punto , anzi mantengono fempre laftejfa dtftan- 
-za tra loro ; e però diconfi V arallele : e così fo- 
no i lati oppofti delle prime quattro jpecie di Qua- 
drilateri , cioè del Quadrato y del Rettangolo , del 
Rombo , e della Romboide , $ quali ancora general- 
mente diconfi Parallelogrammi , per avere qua- 
lunque paio di lati oppofti tra di loro paralleli . (*) 

• • • » •••• 

DI- 



cnm riprefa , perchè poflbno Teli , e dicenft paralleIogram> 
dai lì due lince, che non mai mi; ò non gli hanno , e fi ad- 
concorrano inficine , e con tue- dimandano trapezj »^ 
to ciò non fieno parallele . Tali Dopo le Definizioni fin qui 
fono l'Iperbole, e P Afinto- aflegnate da Euclide, non è 
to » che quantunque effe linee da ometter»* un r altra , qoal 
prolungare fi accodino fra lo- è qu ella del Vangalo eftemoàtU 
ro» e non fieno per «ònfcguen- li figura rettilinea , il quale 
za parallele , non però mai fi fi de fi nife e : quello , che nafc& 
toccano, nè infieme concor- fuori della figura tettili fi/s , 
rono. E' da avvertirti perai- producendo un fuo lato . Còsf 
tro , che Euclide parla qui di nella Fig. li. , eh* è il trìan- 
rctte, e non di curve, com v golo DBA , producendo il 
è T Iperbole; onde non è in laro D A fino al punto L , na- 
ciò riprenfibile Euclide . Aieri feerà P angolo efterno BAL» 
Geometri poi definirono le* Sicché Y angolo efterno è pro- 
par alide , quelle linee rette , dotto da due lati di qualun- 
che confervano fempre tra lo- que figura rettilinea , uno de* 
ro la medefima diftanza. quali è prolungato , e l'altro 
(a) Da ciò fe ne inferifcc.che nò-. Parimente tanti faranno 
il Parallelogrammo ha fotto gli angoli edemi , quanti fono 
di fe , come tante fue fpccie , i Iati della figura . Ed ecco 
il quadrato , il rettangolo, il propofte , e fpiegate le defini- 
rombo , la romboide . Onde i zioni della Planimetria Teo- 
fommi generi delle figure qua- retici' Elementare , le quali , 
drilarere fono due; Il Parai* fi d' uopo, che il novello 
lelogramme , e il Trapezio . Geometra fe le renda fami* 
Poiché le figure quadrilatere li a r Ufi me . 
0 nanne i Iati oppofti paral- 
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D 1 M ANDE. (#) 

I. Si ammetta , che da qualunque punto a qual- 
.fivoglia alrro punto pofla tirarli una linea retta. 

II. E qualfivoglia data linea' pofla prolungarli 
in infinito, quanto farà di bifogno. 

IH E da qualunque punto , come centro , con 
qualfivoglia intervallo, che determini il raggio, 
cioè la diltanza della circonferenza dal centro , 
fi pofla deferivere un cerchio. 

ASSIOMI. (*) 

T. Quelle cofe, che fono uguali ad una terza 
fono ancora eguali fra loro . 

II. Se alle cofe uguali fi aggiungono , o fi le- 
vano 

j» Al fecondo genere de* (rio de Diis , & Mundo c. i. 
f)rìncipj geometrici riferir fi fcrive , efi>re gli Affienii Sen* 
debbono le Dimandi chiama» tenze , che da tutti gli uomi» 
ce con altro nome Fu fi u Liti , ut fi tengono p^r vere . Gii Af- 
o Petizioni, colle quali di- fiomi adunque fono verità a 
mandati di fare qualche ope- tutti noti (fi me , alle quali o. 
razione, cui ciafeuno fi per- gnuno che intenda la forza 
fuade efiere poflìbile , e fatti- delle parole, non può non 
bile; come per cagion d' e* acconfentire . La differenza 
iempio di poter condurre una perranto , che pafla tra le di- 
linee, deferivere un cérchio, mande, e gli afiìomi confili» 
ed altre fumigli ami cofe pof- in quello , che quelle rifguar- 
fibili, e a farfi affai piane, dano una operazione; quelli 
(ù) Il terzo, ed ultimo ge- contengono una qualche veri- 
nero de* principi mattematici tà . Due condizioni però , al / 
dopo le Definizioni , e le Di- dir di Cartefio in Praef. feu 
olande contiene gli Affimi , Epiftol. ad Principiorum Phi- 
che altrimenti diconfi Nozio* lofophiae Interpretem Galli- 
m Comuni ; da Cicerone con cuoi, ricercanti negli Afiìomi , 
voci latine Pronunciata t ed o Principi : primieramente 
Mjfatu ; da Aulo Gellio lib. che fieno chiariffimi ; iecon- 
io". Noci. Attic. c. 7. Senten* dariamente che da elfi tutte 
ze, in cui nulla di più eòi*. l e altre COf« poflàiio dedurfi . 
r# puoufi Jefidtrare ; e Salili 
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vano altre eguali , o una medefima ad ambedue co* 
mune , ne rifultano complefli > o refidui uguali. 

III. Se alle cofe disuguali fi aggiungono, o fi 
detraggono cofe eguali, o una fletta ad entram- 
bi comune, rimangono gli aggregati , o i rdidui 
dif uguali , come prima . 

IV. Le cofe , che fono il duplo , o la metà di 
una medefima, e di eguali cofe, fono pure tra di 
loro uguali . 

V. Le cofe , che fovrappofte fi combaciano 
efartamente , fono altresì uguali . W 

VI. Il rutto è maggiore di qualunque fua par- 
te , ed è uguale alla fornata di effe. 

VII. Tutti gii angoli retti fono tra di loro 
uguali . 

Vili Se due linee rette fieno fegate da una ter- 
za , in maniera, che da una parte ne rifultino due 
angoli interni minori di due retti, e dall' altra 
banda maggiori , prolungate in infinito quelle due 
rette dalla banda, ove fono gli angoli minori t 
dovranno infieme concorrere. a\ 

La 

(a) Soggiunge qui il P. CU- gaali fi combaceranno fcam> 
vio, che quelle cofe , che fo- bievolmcnce , e perfettamen- 
no uguali .fovrappofte le une te; e 1* ifteflb pure rilecc- 
ali' alcre fi combaciano efac- derà delie linee rette ugua- 
lmente . Una tale generica li , e degli angoli rettilinei 
afferzione però è falfa ; poi- uguali . 
chè le grandezze di (limili (i) Qoefto Àflìoma non è 
poflono eflere uguali , e non certamente più chiaro di ciò » 
combaciarli perfettamente , che dimoftra Euclide nella 
come vedraflì nel fefto libro Propofizione xxix. del prima» 
di quefti geometrici elcmcn- libro ; vale a dire che fe 2 
ti : e perciò le fole figure due angoli interni (F/g". ?J. ) 
limili , ed uguali potranno e- dalla medefima parte AGH, 
facramenre combacìarfi , come C H G fieno uguali a due ret- 
i quadrati , ed i cerchi u. ti , le linee retee AB, CD 

non 
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La verità , ed evidenza di qttefto Aftoma fi m*- 
jlrerà dopo la Propofizione 28. dei Uh. 1. e farà al- 
lora più agevolmente intefa . t 
m 1%. Due linee rette non comprendono intera- 
mente fpazio veruno . 

X. Incontrandoli due linee retre in un punto fi 
fegato, e non vanno inueme per vcrun tratto di 
lunghezza, che porta eiTere unjcgmento comu- 
ne ad ambedue , ma fubito fi Icparano V una dal- 
¥ *ltra . o) 

AVVERTI ME NTÌ>.& 

Alcune proporzioni della Geometrìa fi chiamano 
Problemi,; quando in ejfe fi propone qualche coja 

pra- • 



fion concorre ranno mai infie- altra C E D fieno una linei di- 
me. Quindi è,xhej* Affic ritta. Poiché per effere di. 
ma propofto non fu ricono- ritta, e non pirgita la CE, 
feiuto per tale da Gemino , conviene , che fi ftenda ver- 
da Proclo , e da altri molti fo D ; per eflere diritta P 
Geometri, ma piuttofto per A E, conviene, che cfla va- 
nii Teoremi , che di dimo- da verfo B . 
finzione abbifogni . {b) Prima di dimoftrare la 
{«) In quello ultimo Alfio- prima Propefizione degli E- 
ma fi vuole fignificire , che tementi , non è da ignorarti 
due Rette, le quali infieme da chiunque s' è già impelici* 
V incontrino , non poflono fato de' principi geometrici, 
avere un fegmento comune, che tutto quello , che lì peo- 
ma tutte s*interfegano in un pone da farli praticamente , 
fol punto . Sia ( Fig. i$.) la e da dimoftrarfi , viene lorto 
linea A E , che s'incontri col- il neme generico di Prcpofi- 
la linea CE nel punto E» e itone . Quindi ne fegue , che 
faccia angolo ; fi afferma non la Propofizione o è Proble- 
poter fi trovare una linea EB malica , e chiamali aiTblura- 
lalmente tirata fotto il pun- mente ?r»bUma , o è Teore» 
lo E, che fia porzione comu- matica , e dicefi Teorema. 
ne della linea A E , e dell'ai- Ciafcuna Propofizione contie- 
tra C È per tal modo , che ne fei parti , che fono inalte- 
tanto la linea A E B , quanto V rabilmente ad efla congiunte , 

il 
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pratica da far/ì, Altre fi dicono Teoremi , né* qua- 
li fol amente fi e f pone qualche verità fpeculativa 
da dimofirarfi. In ciafcuna di tali propofiziofti con- 
viene dtflinguere UDkiq, e il Quesito, perchè 

il Data t U Quésto ,laC«0r*- che proprietà di quello di 

ztone , .la Determinazione , la quelli figura , e nella con- 

Dimoflrax,ione t la C*nc/uJto»t . templazione fi p«fi di qualche 

Avvi ancora il Corollari*, verità da dimoftrarfi, quello 

che può etfere alla propolizio- addimanderalTi Teorema. Così 

ne conneflo. nc ,l a p rcpo f izione IV . , qut . 

Di tutti quelli termini eoa- lora fi dieno due «triangoli 

vien darne la gmfta idea , aV enti un angolo uguale ad 

per non lafciar cofa alcuna, un angolo, e i due lati con. 

che arrecar poffa la minima tcne nti 1' angolo del primo 

oicuntà. o fia per elTere nel.- bugolo uguali agli altri du* 

I immaginazione d' alcuno contenenti l'angolo del fecon- 

Ca t p d ,7" ,re \ do , e quindi concludentemen- 

I. Problema adunque ben- tc dimoftrifi, elTer la bafe del 

chè nel linguaggio dialettico , pr i mo uguale alla bafe del 

0 volgare denoti alcuna cofa , fecondo triangolo , con quel 
di cui pel sì, e pei; nò con- c he fegue; un tale artifiiio 
getturalmente , o ambigua- e difeorfo farà un Teorema . 
mente difeortefi; non oftan- HI. IV. Dal fin qui efpo- 
te nel linguaggio geometrico ft Q f em bra poterfene dedurre 
lignifica un operazione , e primieramente ,( e con ciò fi 
raziocinio indirizzato a far viene anche a fpiegare altri 
qualche cofa praticamente due termini di fopra mento- 
re per cagion d efempio in- vati )c he in qualunque Pro- 
torno ad una linea termina- blema due cote diftinguer ft 
t» li tirino (come falli nella debbono: I. il Dato , II. il 
Fropofizione I. del primo li- Quefito ; poiché oltre quel- 
oro ) tali linee, e tali ccr. Io , che cercafi di fare nel Pro- 
chi, per le quali linee , e per blema , vi fi contengono altre* 

LSSj y . Qn S\ F * tt0 di si certe condizioni, dalle qua- 
defcrivereun triangolo equi, li fi vie ne a determinare il 
Utero } e c he tale egli fia , quc fito iftefib : onde il Dato 
evidenrememe conchiudafi ; BO n è altro , che una condi- 
rà a °P e » z,on e»edi. zipne, un fuppofto d'una co- 
feorfo è Hfl Problema. f. già nota , il Q ae r lto poi 

il Lrr,; fCl ? pCra7 ^ n . e ' ed * ciò ' che fl CCTC * di ftr »' 

1 i! r° fi ? W Dato alle volte determina 
loltanco a far palefe ucu qual. quello , che cercali nel prò, 

blema 
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fempre , date alcune co/e , fi cerca , o di fame al- 
cune altre né* Problemi , o di mofirarne altre ne 1 Teo- 
remi . Inoltre occorre per lo più di fare qualche 
operazione fopra il Dato , per efeguire il propofio 

ne' 

blema , c alle volte non lo de- tenenti 1" ingoio ugnali anch' 
termina: di qui ne rifulca Ja effi in ambedue triangoli ; que- 
divifione del Problema, che Ira è V Ipotejì. Che poi la ba- 
•Itro è determinato , altro in- fe 'del primo trnngolo fia u- 
determinato. Così la Propoli- guale alla baie del fecondo, 
lione problematica XLU del gli angoli rimanenti dell'uno 
primo libro, nella quale fi fieno refpettivamente uguali 
propone, che darò ma trian- a' rimanenti angoli dell' altro , 
golo debba formarti un parai- ed il triangolo primo uguagli 
lelogrammo uguale in un da- in tu*to e pertutto il fecon» 
eo angolo rettilineo , è inde- do; effondo tutto ciè una con- 
terminata; poiché p?r mezzo feguer-e* riluttante dall' ipo- 
di qurfti due dati del proble. tefi pocanzi addotta , dee con- 
fila non fi viene a determinai- fHerarfi come la Conclusone 
re il parallelogrammo ricer- del prenominato Teorema . 
cato : ÀI contrario poi la Pro- E* in terzo luogo da offervarfi , 
pofizione problematica XL1V. che il Teorema èfimplice, ov- 
del libro ifteflb , la quale ci vero ctmpojìo . 
propone , che ad una data rct« Semplice , quando in eflb o una 
ta applicar fi debba in un da- fola cofa dimori rafi , oppure 
to angolo rertilineo un parai- offendo più, da una medefi- 
lelogrammo uguale ad un da. ma ipotefi ne derivano . Per 
to triangolo , è determinata ; k> che femplice dovrà dirli 
mentre da quelli tre dati fi tanto la Propoli zione V I. , 
determina il ricercaxo parai- quanto la XXIX. del primo 
lelogrammo . Mbro degli Elementi ; poiché 
DeduceGfecondariamentcche in quella provati una cofa fo- 
in ogni Teoremi pure debbonfi la; in quefta tre certamente 
diftinguere due cofe , L Vip** fe ne dimoftrano , ma tutt» 
tefi, o il Dat&\ II. la C*»- da una fteffa ipotefi fe ne in- 
tlufione . L* Ipotefi è ciè , che ferifeono. Compoflo per lo con- 
fi affume , o ti fuppone come rrario dee dirfi quel Teore- 
gti noto: la Conclufiont è ma, in cui più cofe fi pro- 
ciò» che dalla fuppofizione, vano non derivanti da una 
e dall' affunto fe ne inferifee . medefima iporefi .. Tale fareb- 
Che nella Propofizione IV. be la Propofizione XXVI. , 
fopraccitata i due triangoli in cui tre cofe dimoftranfi da 
tbbiano un angolo uguale ad varie ipotefi provenienti, 
un angolo , c i due lati con- 
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nei Vrobkmi , o per fare ftrada alla dimoftraztQ* 
ne dei Teoremi , e quejla dicefi Costruzione , a 
cui po/cia fegue la Determinazione del quefito , 
e indi la Dimostrazione , che è la {arte princi- 
pi pah 

Il Teorema femplice fuol pari- nW Anali fi, o al calcelo lee- 
mente iuddividerli in due fpc- terale , fignifica l'ilrcflb , che 
eie , altro eflendo Completo , Geometria-, talché dicendoti un 




Prop. XVII. del libro primo . VI. Alla Coftruzione ne fuc- 

Sarà Compie fo, quando O la cede la Detenni n a zi one , e di 

foia ipoteli, o la fola conclu- poi la Oimofìrazione . Poiché 

fione, oppure Puna, e Tal- fttta 1' opporruna operazione 

tra contiene più cofe : riguar- per efeguire ciò che li propo- 

do alla fola ipotefi è compierti ne da farli praticamente ne' 

li Prop. XXXV. : riguardo alla Problemi, o per agevolare la 

conclusone la Prop. V. : final- ftrada alla dimoftrazione ne* 

mente riguardo ali* una , e all' Teoremi ; fi viene a decermi- 

altra , la Prop. VI. del primo nare , e fiflare quello fi cerca 

libro. ^ di fare ne' primi , o di prova- 

V. Dopo la fpiegazione dei re ne* fecondi : e quello ap- 

terminì Dato, e Quefito, ne punto fi appella Determina» 

fegue la dilucidazione dell' %ione . 

altro, cioè della Corruzione. VII. Quindi fi pafla alla 
In ogni Problema, o Teore- Dimofìraiione , che è come V 
ma vi è,o fi fupponc già fat- anima delia Propofizione , e 
ta la Coftruzione, che è un' fi definifee un' evidente ragio- 
operazionc , la quale li aggira n e , onde conchiudefi , o cfl'er 
in condurre linee , cerchj , fe- vero il Teorema propofto , o 
miccrchj , in fegare angoli, efler efeguito il Problema cer- 
linee , piani ; e richiedefi o caco . Quella è di due forte ; 
per dimoftrare la proprietà e- una diretta , o pofitiva ; ///Ri- 
nunciata della figura ne' Teore- retta, o negativa l'altra . Chia- 
mi , o per efeguire il già prò- mafi in primo luogo diretta , 

Softo nei Problemi . Erta co- quando dtmoftrafi qualche co- 

ruzione chiamali anche con fa per i fuoi princìpi, cioè 

greco vocabolo Sinteji; febbe- quando dentro la dimoftrazio- 

ne però sì V una , come V al. ne fi mattono in ufo propo- 

tri voce prefa talvolta in fen- fizioni tali , che da effe ne 

fo più eftefo, e contrappofU derivi direttamente ciò, che 

fa 
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pale di tutte le propofizioni ; finalmente la Con- 
CLUSiaNE (fi ciò, che fi dove a fare, o dimojlrare. 
Noi dijtingueremo ciafcuna di quefie parti nella Pro- 
porzione prima , che è il primo Problema ; e nella 
quarta , che farà il primo Teorema , per poterle diftin- 
guere , come potrà fare qualunque difere to , ed attento 
Lettere neW altre propofizioni , in cui non accaderà 
dame veruno indizio , per e/Jere pià ficchiti . 
W titoli delle propofizioni problematiche fi ag- 

ginn- 

fa d' uopo provare . Di quefto le dimoftrazioni , cioè ie illa- 
g'enere appunto farebbe la -.ioni de'confeguenti dagli uh 
Prop.V. del libro primo più tecedenti , fe non perchè ogli 
volte mentovato. Diceu* in antecedenti feparatamente con- 
fecondo luogo indirete it . «*• fideratì non fono veri , o i con» 
gathStC anche per imptftbiU , feguenti non fono legittiau- 
qualora fi dimnftri una cofa mente dedotti dagli antece- 
pcr qualche allurdo o incori- denti. Laonde ogni volta che 
veniente, che ne feguirebbe , da una ipotefi qualche cofa per 
fe la cola fo(Te diverfamente legittima illazione fe ne rile- 
da ciò, che fu ftabilito. Di va , ciò non per altra ragione 
tal natura fi è la Prop VI. può efier falfo , fe non perchè 
del libro fteflb, mentre dime P iporefi ftefla è falfa . 
ftrafì, che fe in un triangolo Vili. Venendo io ora ali* 
avente due angoli uguali , i lati ultima parte della Propofizio- 
oppofti a detti angoli non fof« ne, qual'è XtConcluJìone ;que- 
fero uguali, ne feguirebbe P fta , come abbiamo di fepra di- 
afTurdo.o l'inconveniente , che vifato , non altro è, che la 
il tutteffarebbe uguale aduna confeguenza , o per dir meglio 
fua parte ; la qual cofa è im- la conferma di ciò ,che noi ci 
potàbile , per aTer contraria oravamo propofti di fare nel 
all'Aflìoma fetto. La dimoftra- Problema, o di provare nel 
zionc indiretta fi appoggia sù Teorema, 
quefto principio , che lebbene IX Dalla Proporzione già 
da un* ipotefi falfa pofla talvol- dimoftrata alle volte fe ne de- 
ta infcrirfene qualche verità ^ duce uno, o più Corollari . II 
da un' ipotefi però vera non Corollario è un Teorema > o 
f e ne può mai dedurre una un Problema , che dalla co» 
cofa falfa. Lo che è di per irruzione, e dimoftrazione del* 
fe ftefTo manifefto ; poiché non la Proporzione primaria de» 
per altro viziofe efor poflono riva . 



Libro I. Ip 

giungerà il vocabolo di Problema; e quello di Teo- 
rema fi metterà folamente nel primo , e non neW al- 
tre Propofizioni, che fi /opporranno tutte Teorema- 
tiche , quando non vi è appofta la parola di Pro- ' 

BLCMA . 

• ■ 

Corollario poi dicefi ciò , che fi deduce dal già 
dimojhato nella precedente propofizione . 

PROPOSIZIONE I. (*) PROBLEMA, ne... 

Sopra una data retta linea terminata AB cofti- Dato 
tuire un Triangolo equilatero.^ _ ^ . Quelito. 

DAI centro A, coir intervallo A B , ; deferi vafi Colt™, 
il cerchio B C D , « e umilmente dal centro zion «- 
B , coir intervallo B A , deferi vafi un altro cerchio 
AC E». E dal punto C, in cui s'incontreranno 8 
le loro circonferenze, agli'eftremi punti A, B. ? . 3 ' 
della data linea A B , fi conducano le rette linee %T" 
CA,CBb. Dico che il triangolo ABC quindi Determi . 
reiulrante, farà Equilatero. Eflendo A il centro nazione 
del cerchio B CD, farà AC uguale ad A rc je% , 
. • , B i ed zio»c i*. 



(/i) In quefte prime otto e fpecialmente dei Parallelo- 

Propofiziom Euclide tratta de* grammi; e fa vedere, come 

tn„ngolipiani,einficmefpie- poffano ridura i Poligoni a 

ga la natura degli angoli pia- rettangoli, o a parailelogram- 

ni: dipoi aóegna il modo di mi, ed anche a triangoli . Fi. 

legare per mezzo gli angoli nalmente chiude quefto primo 

tteffi, e le linee; e di alza- libro con i due celebrati Olmi 

re , o di condurre le perpen- Teoremi Pittagorici . Fra le 

rticolan : quindi paffa a mo. proporzioni più illuftri di 

ltrare altre proprietà sì de* quefto libro , fette fe ne coo- 

triangoli , si delle linee parai- tano, e fono le feguenti : U 

Yyyjtr e ^nidiftanti • Nella x*xn.. xxxv. xxxvu. XLk xliv. 

f V ii e feguenti efpone xlt. xlvii. 
le propneta dei quadrilateri , 
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D/'moftra- 

zione ed elienao ancora Z? centro del cerchio AC E 
i itysw- farà pure C£ uguale ad AB * . Dunque le due ^ C* 
C£fono altresì uguali tra di loro b ; e però tut' 
hA^mi. xì trc i l at i del triangolo A B C effendo uguali, 
cDefin. 19 farà eflb triangolo Equilatero c. Adunque fopra la 

Concia. f ata rctta **" A * fi è formato il triangolo equi. 
Tiene lat ero ; il che fi era propofto di fare . 

PROPOSIZIONE II. PROBL. 

ne. 12. Dal da l° P unt$ A tirare una linea retta A L 
uguale ad un altra data BC. 

d Di»**,- qp Irifl , a r tta ABdfC fopra d . e{fa form . fi u 

ePr,/^. A triangolo equilatero ^ JS £> e , j di cui Ja- 
iw. ti DB , D A fi prolunghino indefinitamente f, e 
f co i cenrro 5, air intervallo SCdefcrivafi ilcer- 

g />/*««. cni ° c « g legante il lato prolungato DB in G 
4» 3. Pofcia col centro D all' intervallo D G fi deferiva 
P altro cerchio GK g fegante il lato prolungato 
DA in Z. ierchc dunque fono uguali le rette 
hDcfÌH.n DG , DZ,h, -come ancora le rette DB, DA « 

■ Vcfi». . P ] evando quefte da quci j c ^ cÌQè DB djLD Q tCDj 4 

k. AJfictn. 2. da Z)Z, rimarranno uguali le refidue£G,^Z 

!D^/i.i4 maancora tfCeugualeajBG l i dunque le rette' 

»4ftk'tr f' 5 5 f0n ° < l t guaIi m:C P erò ^1 dato punto ^ 
h e condotta uguale alla data retta linea B C. 
Il che ecafi propofto di fare . 

PROPOSIZIONE Ut PROBL. 



FIG. ij. 



Date due linee rette di/uguali, dalla maggi,, 
re A B tagliarne una parte A E uguale alla mi- 
nore C. 
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TIrifi dal punto A la tetta A D uguale aUa € a , 1 P p!te. 
c col centro A deicrivafi pel punt o D il. Dima»- 
cerchio DF l>, che fcgherà la A B in E. Sarà 
dunque A E uguale ad c, e però ancora al- c D^- r 4 
h data C d . Il che fi doveva fare. àAJjìom.u 

PROPOSIZIONE IV. TEOREMA, rie, a 

Jfc triangoli ABC, DEE, avranno unan- Da to 
go/o A uguale ad un angok D , f ^ intorno a d effifee- 
no i lati dell' uno , ai lati dell' altro , cioè A B 

uguale a DE, « AC, uguale a D. F ; farà anco- Q« c fito 
rrt B C dell 1 uno , bafe E F afe/- 

/' altro , f eia fc uno degli altri angoli uguale al ftto 
corr if fondente , („) cioè V angolo B a IV angelo E, * 
V angolo C air angolo F,- <? H triangolo ABC , * 
4 wro r7 triangolo D E F . 

^« 

S'Intenda applicarfi un triangolo fopra I' altro, Coftru- 
di maniera che V angolo A fi foprapponga al- zlonc * 
T angolo D, e il lato A B Ci adatti fopra il lato 
D £ . Quindi fi vedrà , eflere le bali , e tutti gli al- Detetmì- 
tri angoli uguali , e ciafeheduno de' triangoli ugua- »>a*' onc • 
gliare l'altro iuo compagno. Imperocché V al- Dimoflra- 
tro lato AC caderà fopra il lato D F ; altrimenti *"> ne - 
gli angoli A, e D non farebbero uguali, contro . 
T ipotefi ; e il punto B caderà in E ,e il C in F, 
eflendofi fuppoiti quei lati uguali ; ficchè la bafe 
BC dovrà adattarli fopra la bafe Zi 7 , ed efatta- : 
mente coprirla altrimenti le due linee rette com- 
prenderebbero fpazio , il che è aflurdo * • che e Affieni 9. 
però combaciandoli amendue le bafi , e ciafche- 

B > dun* 

(a) Corri fpon denti diconfi quegli angoli» che ne' triangoli 
fono oppolti ai lati uguali . 
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• 

dun' angolo al fuo corrifpondente , e tutto il trian- 
golo a tutto il triangolo, faranno uguali le bai! , ed 
uguali gli angoli oppofti ai lati uguali, ed ambi- 
due gli fpazi de* triangoli parimente faranno ugua- 
%AfJtom.%. jj 1# Se dunque due triangoli avranno le condi- 
Conclufio- 2Ìoni dette nella propolla, cioè un angolo ugua- 
le ad un angolo, ed i lati dell' uno uguali a quel- 
li dell' altro intorno al medefimo angolo , faranno 
pure le loro bau* uguali , e gli altri angoli ugua- 
li, e le fuperficie dell' uno, e dell'altro triangolo 
faranno uguali . Il che dovea dimoftrarfi . 

PROPOSIZIONE V. 

In ogni triangolo equicrure ABC, gli angoli 
interni /opra la bafe fono tra di loro uguali ; e prò- 
lungando fitto ejfa bafe ambi i lati , gli angoli , che 
ne rifultano Seriormente («) , far armo pure tra di 
loro uguali (*) . 

FtG. ■*>. . Triglifi qualunque punto F nel lato AB prolun- 
X gato, e nell'altro lato A C i\ ponga ad A F 

hProppfa U g ua le Y AG; b indi (i tirino le rette CF, BGc. 

C D d7xT Effendo che il triangolo A FGh* lo fteffo ango- 
lo A, che l'altro triangolo AG B , e fono i la- 
ti AF 9 AG uguali, come ancora i lati AC, 

AB; 

(a) Nel triangolo , e in qua- ro dalla BC Iato di eflb trian 
lunque altra figura poligona gli golo,e dalla BF , o CG, che 
angeli tfleriormtnte rtfulta»- fono porzioni aggiunte ai la* 
ti >oefttr*i fon quelli» che fo- ti di cflo triangolo AB, ed 
no comprefì da due lati del- AC prolungati fino ai punti 
la figura iftefTa , uno de' qua- F , e G . 
li è prolungato , e l' altro nò ; (6) Talete Milefio Autore 
come fono nei triangolo ABC della Setta Ionica dicefi J' In- 
gli angoli CBF , BCG , men- ventore di quella Propofi- 
ere ciafeuno di loro è forma* zione . 
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AB; faranno pure tra loro uguali le bafi FC % 
GB, « altresì T angolo Fuguaglierà l'angolo g\ 
e T altro AC F farà uguale all'altro A BG a : et Prop.+. 
perchè dalle linee uguali AF, AG detratte le 
uguali AB, AC, rimane FB uguale a GCb, 
fi è provata ancorale uguale a GB y e gli an- 
goli F, G pure uguali ; dunque nei triangoli FBC, 
GCB V angolo f ùguagìicrì l'angolo GBC, e 
Vangalo CBF farà uguale all'angolo B'CG « ; W« 
onde dall' angolo AC dall' angolo A BG , che 
fi fono provati uguali , fottraendo gli angoli uguali 
FGB ,CBG , rimarranno uguali gli angoli refidui 
ACB ,ABC , rimarranno uguali gli angoli refidui 
AC B , ABC d; dunque nel triangolo equicrure àAfiiom.i. 
fono uguali gli angoli interni fopra la bafe , e an- 
cora prolungati i lati al di fotto di crìa , gli ango- 
li efteriori CBF, BCG pure fono uguali, co- 
me fi è provato. Il che è quanto doveva dimo- 
flrarfi {b) . 

PROPOSIZIONE VI. 

Viceverfa , fe in un triangolo ABC fono uguali F - G . ir. 
due angolt B , C , ancora i lati -oppojli ad e£i, A C , 
A B faranno uguali . 

Altrimenti , fe uno dei lati A B foiTe maggiore y f j r i 
dell'altro A C , tagliata B D uguale ad A C\ , e Phfgfy;?- * ' 
indi congiunta CO^, avranno li triangoli A CB, f n, ma*- 
D BC, intorno gli angoli C, B uguali , ancora i la- ** «• 
ti uguali AC, BD, e il lato BC comune, e pe- 
rò uguale in entrambi ; dunque farebbero effi rrian- * 

B 4 goli 

0) EJ ecco intanto «limo- . (£) Corollario . Quindi ne 

Arati gli angoli efterni fra lo- Teglie, che i triangoli equi- 

ro uguali, die fono appunto latori fono fempre equiangoli . 
quelli due CBF.BCfc. 
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*Propofy tfa di loro uguali a-, il che è aflurdo ; per- 
I> AJtom*. cn è farebbe il tutto uguale ad una fua parte b (a) . 
Non è dunque poflibile , che detti lati A B , AC 
fodero difuguali , ma erano ambidue uguali ; il 
che ec. (ù) 

PROPOSIZIONE Vii 

* lG 'edL termini della medefima retta lìnea AB ti- 

rate due rette AD,Bi) concorrenti nel fimo D , 
non fi potranno dai medefimì termini A , e B con- 
durre altre linee AC, BC uguali alle (rime 9 come 
A C alla AD / B C , * BD, le quali dal/a me* 
defima banda concorrano in un [unto C di ver fi dal- 
r altro D . 

SE ciò fi fupponefTc poflìbile ,o farebbe il loro 
concorfoCfuori del triangolo espun- 
to D fuori dell'altro AC B ; oppure uno di detti 
concorfi Cfarebbe dentro V altro triangolo AD B. 
Nel primo calo, congiunta la CD, farebbe cia- 
iicuno dei triangoli ACD,BCD equicru re, (ap- 
ponendoli AC uguale alla AD, e la B C ugua- 
le a B D ; dunque V angolo AC D farà uguale 
c Prùfrfs all'angolo* ^/)Cc;ma quefto efTendo parte del- 
AAjiomà.Y angolo BDC f farà di eflb minore d; dunque 
ancora AC D farà minore di B C D, e V altro 
BC D molto minore del medefimo B DC, a cui 

do- 

(a) Dunque V A B non era medefimo aflurJo : onde I» 
maggiore d' AC. Non può AB non potendo effere nè 
effere neppur minore ; poi- maggiore >nè minore d'AC, 
eliè fuppofro ciò , tagliaci dal- è manifesto , che Je dovrà el- 
la maggiore AC una porzio- fere uguale . 
ne uguale all' AB» e condot- (b) Corollario . Quindi è 
ta cime di Copra una retta chiarcchc il triangolo equian- 
•1 punto B, ne nafecrebbe il golo farà ancora equilatero. 
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dovrebbe cflere uguale *. Dunque non poflbno * JXTjf * 
le rette uguali alle prime convenire in C fuori del 
triangolo ADB. Nemmeno concorreranno nel fe- 
condo cafo dentro di eflb, perchè prolungate lo 
linee B D , B C in F, in E , faranno uguali ■ gli 
angoli etterni E CD, CD F, peri' uguaglianza dei 
lati BC, B D, e nel triangolo ACD, per efle- 
re AC uguale ad AD, faranno pure uguali gli 
angoli interni ACD, ADC;* dunque effendo 
ACD maggiore di ECD, farebbe ancora ADC 
maggiore di C DF, cioè la parte maggiore del 
tutto, il che è aflurdo ». Dunque non poflbno hAJftom^. 
le rettele, BC uguali alle due A D ,BDcon- 
dotre dagli fletti termini*, concorrere dalla mede- 
lima banda in un punto diverto dal mcdclim*/). 
Il che dovea dimoftrarfi . W 

PROPOSIZIONE Vili. 

.SV due triangoli ABC, EDF avranno- i Iati 
AB, E D tra di loro uguali , ed ancora i lati A C , ne i» 
D F uguali , ed inoltre le bafi uguali B G , E F i 
faranno altresì uguali tutti gli altri corr ij 'fonden- 
ti ai lati oppofti uguali nel? uno > e neW altro trian* 



Si 

{*) Quella Propofiziona fer« due triangoli abbiano due la- 
ve fo)o come di Lemma «Ila ci uguali a due altri iati : 
Propofìzione Vili. ; mentre ma ivi dall'uguaglianza degli 
non ha altro ufo in quelli E- angoli contenuti da lati ugua- 
lementi . lì s* è dedotta 1* uguaglianza 

(B) Una cai Propofìiiont delle bafi ; quivi per lo con- 

può dirti la viceverfa della erario dall' uguaglianza delle 

Prop. IV. Poiché nell'una, e bafi fe ne rileva l'uguagliai 

nell'altra fi fuppont, eh* i sa di detti angoli. 



. s « ■ ' 



m % 



\ 
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SI foprapponga il triangolo ABC all'altro 
E DF; adattate inficine le bali uguali BC , 
EF» gli altri lati uguali fi adatteranno parimente 
infieme, concorrendo colla cima^ nel punto £>, 
altrimenti due linee uguali alle prime concorre- 
rebbero in un punto diverfo da quello, in cui 
concorrono le altre condotte dai medefimi ter- 
*Proj>of.7. mini , il che è impollinile B . Dunque fi adatte- 
ranno tutti gli angoli corrifpondcnti , combacian- 
doli infieme A con D, B con E, C con F , ef- 
lèndo foprappofti i lati, che gli comprendono; e 
* AJJt$m.$. però faranno i detti angoli uguali b . Il che do- 
veali dimoflrare . 



PROPOSIZIONE IX. PROBL. W 

Dato V angolo rettilineo BAC } dividerlo in due 
farti uguali. 




da i. (la, dalla banda oppofta air angolo dato, fi de- 
Bropof.u feriva un triangolo equilatero DEE * ; indi fi 
congiunga AF& ; quefta dividerà l'angolo dato 
in due parti uguali ; perchè ne' triangoli AD F, 
AEF, cflendo uguali i lati A D , A E , il lato A F 
comune, e le bali FD, FE altresì uguali; farà 
^ pure r angolo ÙAF uguale all'altro E A f * (*); 

. w .., dun- 

(a) Prefcrive era Eucìide {b) Tali angoli dtconfi Coti» 
il metodo di Tcgare e gli an- tigni , perchè hanno un la- 
goli, e le linee nel mezzo , e to comune, ma gli alrri due 
di alzare, o condurre le per- lari non formano una fola set* 
pendicoliri . ta linea . 
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dunque dalla retta A F è divifo per mezzo ? an- 
golo dato B A C\à\ che ec. 

PROPOSIZIONE X. PROBL. 

Data una retta terminata A B , dividerla in due 
farti uguali . 

SI faccia fopra di efla il triangolo equilatero fig. «. 
AC B », e dividali per mezzo V angolo Ccolla t f r9 pnfi m 
retta C£t> ; ne* due triangoli AC E, B CE eflen- \>p ré p 0 j 9 
do il lato C A uguale a C B, ed il lato CE co- 
mune, e gli angoli comprefi da elfi , uguali tra 
di loro ; la bali A E farà uguale alla B E c ; e c * r9 M+ 
però tutta V A B è divifà ugualmente per mezzo \ 
il che ec. 

PROPOSIZIONE XI. PROBL. 

Alla data retta lìnea A B , alzare da un funto 
C dato in e fa la perpendicolare C F . 

PRefo nella medefima qualunque altro punto Franai. 
D, fi ponga dall'altra parte CE uguale adPrd/>*/; 
CD d , e fopra tutta la D E fi formi il triango- e Pr#/»y i 
Jo equilatero e D FE , e congiunta la retta FC'f f Dima»* 
farà quefta la perpendicolare ricercata ; perchè da u 
ne* triangoli DCF, ECF eiìendo uguali i lati 
DC t CE, il lato CF comune, e le bafi DF, 
FE uguali , farà l'angolo DCF uguale ai fuo 
adiacente ( a ) E C F g , e però amendue faranno » *WV * 
^ 1 • < retti , 

(4) Angoli Adiacenti 0 »- nei retti ,*• differenzi degli 

feguenti fono quelli , che hsn- angoli intigni di fopra dc- 

no un lato comune , e gli altri ferini» 
due Iati formano una fola li* 
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"io.ii/** retti, e la linea FC perpendicolare alla A B 

alzata fopra di efla dal dato punto C; il che ce. 

PROPOSIZIONE XII. PROBI* 

tav. il. Da un punto C *fa/0 fuori della linea AB /W<r- 
ne. 23. jj n i tamnte prolungata tirarvi fopra una perpendi- 
colare CHM. 

• 

SI pigli dall' altra parte di effa linea qualun- 
que punto £>,e col centro C, all' intervallo 
b tU™** CD deferiva!! un arco di cerchio b , il quale fc- 
gherà la data retta in due punti G, E\ indi fe- 
ci Dtm Im S ata per mezzo la G £ in 7/c, e congiunta CU * , 
da't. farà quefta la perpendicolare ricercata; perchè 
eflendo G H uguale ad II E, C II comune ai 
triangoli GHC,EIIC 9 e le bafi CG, CE rag- 
gj cerchio uguali e, farà P angolo CIIG ugua- 
fPr^. 8. le al confeguente C H/s f , onde T Uno , e l'altro 
è retto, c la C II è perpendicolare alla rerra 
AB g y tiratavi dal punto C dato fuori di eflà ; 
eM ; il che ec. 



i 



AVVERTIMENTO. 

E fendo/i fin qui minutamente citate le precedenti 
proporzioni , le dimandi , gli affimi» e le definizio- 
ni, jtimo fuperfluo il feguitare in avvenire a citarle 
così minutamente ; però fupponendole ormai noti/fi- 
me , lafcerò , che i principianti le ritrovino da fe 
fieffi , e filo fi citeranno per qualche volta le nuove 
propofizioni , acciò fi rendano familiari , onde poi 
farà fuperfluo il rinfrefearne la memoria , avendon¥ 

già 

(a) Proclo attribuifee il ritrovamento di efTa ad Enopide 
Chi©, 
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già fatta pratica , e fi filmerebbe t°ppa puerili- 
tà il continuare di rammentarle ai Geometri già 
provetti. 

PROPOSIZIONE XIII. . 

Quando una lìnea retta E C è applicata /opra di f] &M , 
un altra A B , 0 farà con ejfa li due angoli di qua , 
e di là retti , 0 almeno la fomma di effifari ugua- 
le a due tetti . 

PErchè fe fo(Te £ C perpendicolare ad A B , 
certo che ne righerebbero di qua, e di là 
gli angoli retti: ma fe è inclinata, fi tiri dal 
medefimo punto C la perpendicolare CD alla da- 
ta AB*-, dunque gli angoli AC D, BCD faran- • Pr# *" 
no due retti ; ma lì adattano a quelli due retti gli 
altri due AC E , BCE> dunque ancora quefti 
due angoli uguagliano la fomma di due retti b ; il b Aff* $m * 
che dovea dimoftrarfi. 

PROPOSIZIONE XIV. 

r 

Se al me defimo punto B della retta A B congiunte FIC - 
da deftra , e da finifira due rette B B , C B c om- 
prenderanno con ejfa due angoli D B A , C B A ugua- 
li a due retti ; faranno efe linee DB,CB per di- 
ritto fra loro , cioè faranno una fola retta linea 
CBD. 

A Ltrimenti prolungata la C B > fe cadette fuo- 
ri della retta B D , come in B E , farebbero 
gli angoli pure E BA, CBA uguali a due ret- 
ti c, cioè alli due DB A, GB A; dunque tolto cPr*/>. 13 
di comune CBA, farebbero gli angoli EBA> 

DBA 
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DBA uguali , cioè il tutto alla parte ; il che è 
imponibile; dunque le rette CB, B D fono per 
diritto fra loro, e fanno una retta continuai il 
che ec. 

t?g.^. Segando/i fra di loro due rette AB, CD net 
finito E , gli angoli contrappojH alla cima ÀEC, 
BED faranno uguali. ( a ) 

■ 

P~ Erchè fopra l'AB ftando la C E, farà gli an- 
goli AEC, CEB uguali a due retti a ; e 
così ancora la B E fopra la C D fa gli angoli BED, 
CEB uguali a due retti, e però uguali alli due 
AEC, CE B; dunque tolto di comune CEB , 
refta V angolo AEC uguale tlBED . Similmente 
fi proverà efiere l'angolo CE B uguale al fuo con- 
trappofto DEA, facendo pure ciafcheduno di 
quelli coli* angolo B E D, due angoli uguali a due 
retti; dunque le rette, cheli legano, fanno gli an- 
goli alla cima contrappofti uguali; il che ec. 

Corollario. Da ciò può comprenderà* , che 
tutti gli angoli fatti intorno al punto del lega- 
mento da due, o più linee rette , fono uguali a 
quatrro retti . 

PROF OS IZIONE XVI. 

f ig. zs Df qualunque triangolo ABC prolungando un la- 
to B C verfo D , f angolo efteriore A C D , che ne 
rifulta , è maggiore di qualunque delli due interni + 
oppofti B AC, ABC. 

Di- 

(a) Talete dicefi V Inventore di ^uefta f e dell' ak*e due che 
ae feguono. * 
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DIvifo il lato AC per mezzo in E, congiunta 
B E fi prolunghi in F, pofta EF uguale a 
££,indi fi congiunga FC. Li triangoli 
CjEF intorno alla cima £ avendo gli angoli li- 
citali a, ci lati BE.ÈA dell'uno cifendo ugua-.jy*.,,. 
li ai lati FE, EC dell' altro ; ancora gli altri 
angoli corrifpondenti B A E , F CE faranno uguali : 
ma l'angolo AC D è maggiore della fua parte 
FC E, dunque è maggiore dell' angolo eppoflo 
BAE. Similmente prolungando il lato^C inG, 
divifo BC per mezzo in H, e congiunta AH t k 
fi prolunga in /di maniera , che 17/ riefca ugua- 
le ad AH, congiunta 1C, fi proverà nei trian- 
goli AB II, GIR eflere l'angolo AB li uguale ad 
/C//,dicui eiTendo maggiore l'angolo BCG , il 
quale uguaglia AC D* , efio angolo ^CD pa- 
rfmente^ farà maggiore di dunque l'an- 

golo efterno ACD è maggiore di qualunque in- 
terno oppofto B AC, ABC, prefo feparatamen- 
te P un dall' altro . Il che ce. 

PROPOSIZIONE XVII. 

Due angoli di qualfivoglia triangolo fono femore 
minori di due retti. 

DEI triangolo ABC prolungato il lato B C in 
D, l'angolo interno B A Ch minore dell'e- 
terno AC D *>, dunque di comune aggiungendo b Prop 16 
l'angolo ACB, faranno li due B AC, e ACB,~ ■ ' 
prelì infieme, minori delli due A CD , e A CB , 
la cui fomma eflendo uguale a due retti c , dun- p 
que Ja fomma dclli due interni B A C, AC%% 
minore di due retti. Similmente li proverà eiTerc 

ABC, 
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ABC, t ACB infieme prefi minori di due retti; 
dunque fono Tempro due angoli d' un triangolo 
minori di due retti; il che ce. 

PROPOSIZIONE XVIII. 

fig. & Se nel triangolo ABC il lato A B è maggiore 
del lato AC, /' angolo ACB oppojh al primo y fa- 
rà maggiore del? angolo ABC oppofla al fecondo 
lato. 

SI tagli da BA la parte A D uguale ad A C, e Ti 
congiunga CD. Sarà l'angolo ACD uguale 
a p rtf * 5 ad ADC*, e quefto è maggiore dell' interno 
b/V#*. i*. ABC b » dunque P angolo ACD, e molto più 
'il tutto ^CJB, è maggiore dell' angolo .4 5 C; 
il che ec. (*) ^ 

PROPOSIZIONE XIX. 

Viceverfa qualunque volta fia V angolo ACB 
maggiore delT angolo ABC in un mede/imo trian- 
golo , farà il lato A B tppo/lo al primo maggiore 
del lato A C ofpoflo al fecondo . 

PErchè fe i lati fuddetti foflero uguali , ancora 
gli angoli ACB, ABC farebbero uguali»; 
fe AC fofle maggiore di AB, farebbe l'angolo 
cVrop.it* ABC maggiore di ACB c ; dunque eflendo ACB 

mag- 

0 

(a) Quefto Teorema fuppli- efli oppofti farebbero ftar> u- 
fet al cafo tralafciato nel Teo- Stilli . Qui poi fi prova, che 
rema V. Poiché ivi fi dimo- fe uno di quefti lati Ha m?g- 
irrò, che fe il triangolo era giore dell* altro , maggiore fa- 
ifofcelt, vale a dire fe aveva rà eziandio quell'angolo, che 
due lati Uguali, gli angoli ad al lato maggiore è eppofto. 
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maggiore di A BC, bifogna, che fia il lato AB 
madore ai vi C ; il che ce. ( M ) . 

PROPOSIZIONE XX. 

»■ • 

. 7» qgfty triangolo ADC /èwo Iati qualun* 
que AL), <? D C $refi infame , maggiori dei ter» 
zo AC Uì; 



SI prolunghi AD, e pongali in eflò DB ugua- 
le a OC. Congiunta BC , larà V angolo 
uguale all'angolo ACB è inaggiore diaPr*/. 

DC B; dunque AC B h maggiore dell' a ,g .. Io B; 
e peiò nel triangolo A B C il lato ^ B farà mag- 
giore di ACb: ma £ è uguale alli due lati bPwp.rj 
AD, OC; dunque Tono quelli maggiori del ter* 
jzt> ^4 C ; il che ec. 1 

PROPOSIZIONE XXL 

«$V **y* B C / caducati* le ric. * 

ff/r<? BD, CD concorrenti nel punto D dentro il 
triangolo ABC» faranno le due rette B D > C i> 
minori delle due B A , C A , ma quelle conterranno 
V angolo B D C maggiore dell' angolo B AC con-* 
tenuto da quefte . 

; C SI 

(s) QucftaPropofizione pu- un Aflìoma . Poiché egli de- 
re fupplifce aIc»lo, di cui è finilc» la linea retta .• quella , 

che è la più breve fra tutte 



mancante la Prop VI. mentre 
in quella fì provò, che agii an- 
goli uguali d' un triangolo, 
fono fottcll lati uguali ; in 
quella' poi fi dimoftra , che in 
Un triangolo al maggior an- 
golo è Tempre oppofto il mag- linea , ma contengono un an- 
g» cr J «to " golo;.f-rl perciò l'AC mi- 

{&) Quefta Propofizione è di nore di quelle due A D , D C 
Archimede conflagrata , come prefe infiemc . 



quelle, che peffono condurci 
da un punro ad un alrro. 
Onde ficcome V A C è retta , 
e A D inficine con D C non 
coftituifeono una fola retta 



FIG. * . 
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SI prolunghi B D fino che concorra col lato A C 
in £: faranno le due BA, A$ maggiori di 
g f r $p io. fi E • ; dunque aggiunta di comune £ C, fono B A , 
e 5 C maggiori di BE.ECi e pèrche D E con 
£ Cfono maggiori di C D » , e aggiunta D B , fono 
B È , ed £ C maggiori di 5 D , e C D ; dunque le 
due B A , AC maggiori iono delie due B D, C Ds 
*Pr.p 16 ma f angolo B DC e maggiore di C E Db , ed è 
CE D maggiore d.*^C^ dunque B DC è mag- 
g iore di BACì il che dovévali dimoftrare. 

PROPOSIZIONE XXII PROBL. 
ir* rette A, B.CrAf A//* 

-VI Ella rem DH fi distinguano le parti 
IN GH, FD refpettivamente uguah al e date 
C , B , A , e fatto centro in F , coli' intervallo F O 
defcrivafi il cerchio P.K i* &»? centro m fi .col. 
!» intervallo fi W I» deferiva !' altro cerchio H K ; e 
dove quelli cerchi concorrono in K, fi congiungano 
ai centri le rette KF- KG: farà nel triangolo 
FKG U lato F fi uguale a fi; il lato GK .uguale 
a Gif. cioè a B. ed il lato Inguai» ad /• D, 
cioè' ad ^> dunque fi è fatto il truogolo colle 
date tre linee ; il che ec. («) 

FKU- 

(„) Il prefcnte Proemi tei AV. ma W*» «»• 
« pio geniale . e più ««efo 6'neeeff.rio pe.» . **• ■« «£ 
Al Problemi primo ? p«ichè io date rene .; .Ite «uh eff«fcW 
effo dove.fi form.re un trian, pono ugu.l. i Ut. del tr ang°£ 
gelo equilatero ; e in quello da eoftruirfi, »'*' t0 ; 

fr.tt.fi di coftruire qualunque due d. effe prefe .nfieme a 
triangolo , eiafeuno de' di cai comunque fi voghi, fieno img 
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PROPOSIZIONE XXIII. PROBL. 

Nella data retta linea A B, al punto A dato in n«. a> 
r^2r, co/li tu tre un angolo uguale al dato F DE W. 

Tirata Cotto V angolo dato qualunque retta FE , 
fi faccia un triangolo con tre linee uguali 
alle date F E , F D , D E » , in maniera che le due t Jfcftn, 
AB, AC uguaglino le due £Z), pf/eja £C 
ila uguale alla / r £; è manifefto , che 1' angolo 
BAC farà uguale all' angolo dato F DE b. Dun-bJVtf, S, 
que farà fatto ciò, che era própofto. 

PROPOSIZIONE xxrv. 

* ■ a m » ■ 

4Ip <b* triangoli A BC, DEF *vr*/W0 due la- 
ti AB, AG uguali al» due DE, DF , /' un* 
air altro refpeitivamente 9 ma V angolo BAC fio. 
maggiore di E D F , la bafe B C farà altresì mag- 
giore della ttafe ES . 

* . • 

NEUa linea A B. coftituifeafi al punto A l' an- 
golo B AG uguale ad E DFc,e fatta la A G « p '#* tfr 
uguale alla Di 7 , fi congiuYiga B G , la quale farà 
adEF uguale d, e fe il punto G cade dentro l*d 
retta 5 C, è chiaro, che farà BG minore di BC , 
eflèndo una fua parte ; fe cade fopra, effondo le 
due AG, BG minori delle due AC, BC cÌePr$p.%ì. 
effondo uguale AG ad AC , perchè ciafeuna 
di effe uguaglia DF, dovrà eflere BG minore di 

Ci B Ci : 

giori della terzi: poiché una ròoftrofli oellt Prop. XX. 

delle proprietà efTcnziali del (a) Proclo è d* opinione, 

triangolo è , che due lati di e f- che quella ila irata r irrorata 

fo preti infieme fon Tempre da Enopide Chio* 
maggiori del terzo , come di- 
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B C, fe pai il punto G riefce al di fotto, con- 
giunta CG farà il triangolo AC G equicrure , on- 

*P*»P- ^' de T angolo ^CG farà uguale ad AGC*: ma 
l'angolo BGCè maggiore di AGC ,e confeguen- 
temente di AC G, e molto più di BCG -, dunque 

bPrV.Jfy €k maggiore di BGb. Però Tempre eflerdo 
BC di BG maggiore, farà pure maggiore di LF\ 
il che ec. (*) 

PROPOSIZIONE XXV. 

Se il triangolo ABC ha li due lati AB, AC 
uguali a quelli E D , D F del triangoli D E F , ina 
la bafe RCfa maggiore della bafe EF, /' angolo 
B AC farà pire maggiore dell 1 angolo ED F . 

' Erchè fe ancora li duV angoli B AC , EDF 
foflero uguali , farebbero le bali BC* E F u- 
guali c ; e fe fotte B AC minore di E D F , tareb- 
4 Prop. 14. be B C minore di E F contro Y ipoteii <* . Dunque 
BACc maggiore di EDF- (*) 

PROPOSIZIONE XXVI. 

Nei due triangoli ABC, DGE,/f due angoli 
«g. jt. B ^ c ^ m0 j òm ugualì aglì angoli DG E, 

G E D dell' altro , ed un lato intercetto fra i detti 
angoli B C fia uguale al lato G E interfono fra gli 
altri due angoli del fecondo , uguali a quelli del pri- 
mo 

{a) II dimoftrato Teorema moftra, che fe uno di quefti 
fupplifcealcafotralafciatonei- angoli fia maggiore deli' al- 
la Prop. IV. Poiché ivi fi prò- tro, la bafe eziandio d' uno 
vò, che dati due triangoli a- di quei triangoli fari maggio- 
Venti due uguali lati, erano re della baie dell' altro, 
febafi loro uguali , qualora gli (ù) La prefente Prop. è la 
angoli da efli lati comprefi , viceverfa della precedente . 
fonerò ftati uguali ; qui fi di* 
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... . • * » 

ino : oppure un lato A B oppofio ad uno di ejf/i an- 
goli C, uguagli il lato l)G oppofio alt angolo E u* 
guale ad ejfo C ; faranno gli altri lati dell* uno u- 
guuli a quelli dell 9 altro , e P angolo rimanente al ri- 

manente , e tutto il triangolo primo a tutto il fecon* 

do farà uguale. ("J 

IMperocchè quando B C uguaglia GE, fe noi\ 4 
fofle aacora CA uguale ad E D, fia uno dieifi, 
per efempio ED, maggiore dell'altro C A, e ta- 
gliandone £H uguale ad A C > congiunta Gli, r riufei- 
retibe l'angolo E G H uguale all' angolo B » : raaaP^.f 
qu.ft >lupponevafi uguale a DGE ; dunque la par- - •* 
te E G 7/larebbs uguale ai tutto DGE ', il che è 
impo tioiìe ; erano dunque uguali ancora i lati C A , 
e E D y e confeguentemente ancora B A era ugua- 
le a G D , e V aagolo A all' angolo G O E , e tut- 
to il triangolo a tutto il triangolo 5 ». Se poi (bla- 
mente tìfupponefte il lato AB uguale a DG , , 
fareobe ancora B C uguale aG£; altrimenti fe fof- 
fc uno di elfi , per eiempio G E , maggiore di B G 9 
pofta GÌ uguale a BC . farebbe l'angolo GID 
•uguale a BC A a :ma G / X) è maggiore di G E D b ^bProp i 
dunque B C A non farebbe uguale a G E D, con- 
tro 1' ipoteli; bifogna. dunque , che ancora i lati 
BC, G E fieno uguali, e peròancora AC a- D - 
e T angolo A all'angolo G DE , e tutto il trian- 
golo a tutto il triangolo . I! che ec. 

PROPOSIZIONE XXVIL 

». . « • ' . 

Se due rette linee AB, C D fino fegate datnt * lG > r- 
altra E F , in maniera che gli angoli alterni AFE, 

C.J DFE 

(s) Tslcte diceft di qutfta l'Inventore, come ntceft* '° 
. - Stanlejo Ift Fi!, p. x. c. 7. 
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DF 
AB 



Servendoti Euclide nella feguente Prepofizione del 
fuo AJJìoma, da noi pollo nel numero vili, in cui 
dicefi , che fe due lince rette fieno fegate da una 

terza 

(a) Qualora fopra due ree- quegli angoli , che eolie lor« 
te linee parallele cadavi un' punte riguardano parti oppo- 
sto retta , che le feghi , ftc , chiamaafi storni . 



E di qui e di là rie fc ano uguali , ef e linee 
, C D faranno parallele fa . 

PErchè , fe prolungate cónveniflero in un pun- 
to G , dovrebbe V angolo efterao A E F ef- 
a Tr»p, 16. f erc maggiore dell* interno DFt *: ma gli è 
uguale; dunque non convengono effe rette AB, 
\Dtfi*.*% CD j n veruna p arte . e però fono parallele * . 

Il che ec. 

PROPOSIZIONE XXVIII. 

. ■ 

fio. jj; Parimente faranno parallele le rette AB, CD, 
fe V angolo efterno A G E Jarà uguale all' interno 
oppofto dalla medefima parte CHG; ovvero fe li \ 
due interni dalla Jlefa tonda AGH, CHG fie- 
no uguali a due retti m ' ! 

. T Mperocchè in tal cafo farebbe Y angolo HG B, 
cJVe/.iy.j a qualQ ugua g|i a ^ G £c, uguale a C HG al- j 

terno: ficcome e(Fendo HGB con AG H uguale ; 
aPr*/.i3. a due retti *\ fe fono AGH, CHG pure a due 

retri uguali, bifognerà, fia HGB uguale al detto ; 

CHG alrerno; dunque le rette AB, C Dia qua- 

lunque di quefti due cali debbono eifere paral- 
cPr#/.*M e le • . II che ec. . j 

AVVE R T I M E N T 0* 
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terza in maniera , che da una parte ne rifiliti- 
no due angoli ìnrerni minori di due retti >e dal- 
1 air ra banda maggiori , prolungate in infinito 
quelle due. rette dalla banda , ove fono gli angoli 
minori , dovranno infieme concorrere ; ed avendo 
ivi indicato , di doverne in quefto luogo dimoftrare 
la ventali ed evidenza di quefto Ajfioma , ne ad- 
durrò qui una pruova addotta dal P. Clavio > ejpofta 
fero più brevemente * che fia pojjibilè . 

I. Siofervi primieramente , che fé fopra la retta n(kì4 - 
BH eretta una perpendicolare ò¥ , la retta PX 

con e fa BP farà un angolo acuto BPX, le dU 
ire perpendicolari R Q, T S erette fopra la mede- 
ma bHi/i alla ftefa P X terminate , vanno de- 
crvfcéndo ; poiché condotta la BQ perpendicola- 
re fopra la F X '( che Caderà dalla banda dell r an- 
golo acuto, dovendo li due angoli B PQ, BQP ef 
fere minori di due retti*, e non un retto , ed uno*Pr°t>*i» 
otturo nel triangolo QB P ) indi fipra la B H con- 
, dotta la perpendicolare QR, eia perpendicola- 
re alla P X , e a ST per pendi colare alla B ti ec. 
è manifejìo > che farà B P maggiore di BQj <f que- 
fta ~B ^maggiore di QR , e la QR maggiore di 
R S, e la Kò maggi re di S T ec. *> efendo oppojle b Pr$fi.t$. 
all'angolo retto ; cìòe ì il maggiore angolo in qua- 
lunque di tali tfiangoletti . * - ,> 

II, Similmente facendo la retta P X fopra la S T 
perpendicolare a BH, f angolo ottufi T SP, le al- 
tre perpendicolari QR > P B ec. condotte fopra la 
ftefa B H , dalla banda di quefto angolo ottufo , ji 
fanm fempre maggiori , e fendo S R maggiore di ò T , 
e R (^maggiore di R S \ e QB maggiore di A X* 
e BP maggiore di QB, come nel fc. antecedente . 
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III. Quindi ne J e gite , che ejjendo fopra la retta 
B T alzate due perpendicolari T S , B Z it a di loro 
uguali , conne fa la retta S Z , /*r/7 gli angoli S Z B ; 
Zi r ambidue retti : perchè fe uno di ej 'fife' acu- 
to, oppure ottufo, le dette perpendicolari Z B, S T 
non farebbero uguali , ma decreterebbero , o fi fa- 
rebbero maggiori f una dclT altra , coinè ne 9 pre* 
cedenti fi è dimeflrato .* ' *• 

IV. Ciò fuppojlo fe la retta A P fega li due P D , 
A L in maniera , che gli angoli A P D , P A L rie* 
pano minori di due angoli retti , dico , che prolun- 
gate le rette P D , A L dovranno verfi quella parte 
concorrere. Imperocché verfi /' angolo acino APD 
tirata la perpendicolare A B dal punto A fopra la 
PD fi prenda ncW A L qualunque punto E , e fo- 
pra l y A B fi tiri la perpendicolare E F ; ìndi prtja 
E K uguale ad A E, e prodotti E M uguale adE F, 
congiunta K M farà ancor efa uguale ad A F , e 
r angolo E M K uguale al retto AFE/ giacché Ut 
due lati E K , E M fono uguali alli due A E , E F 
intorno gli angoli uguali alla cima E ; però prefa 
F G /7^/ A FJarà uguale adMK;e congiun- 
ta G k farà pure angoli retti con t AG, come fi 
cava da ciòcche fi è dimojlrato */num. III. mentre 1 
le rette M K , F G fono uguali , e perpendicolari alla 
retta F M . 

V. Quindi fe air A K fi prenderà uguale IaK L, 
ed air A G fia uguale G H , prolungata G K in 
N in maniera , c/tf uguagli laGK, congiunta L N 
/ proverà fimilmente uguale ad AG, <? /' jggoA N 
retto come A G K , congiunta L rifarà pure per- 
fendicolarey air AH: e ponendo fi LC uguale ad 
A!., ed HI //^//tf/é» tfi AH, congiuntaci farà 
pure alla medefima A I perpendicolare . 
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VI- £ fercbè prefa F G «iAF,eGH 
^ AG, r<3 HI uguale ad AHìec$sì pro- 
feguendo , itfrr* a?;* vo/r* /'Al maggiore dell' AB, 

* così la retta B U rimarrà inclufa dentro il trian- 
golo A I C ; dunque prolungata la B 1> rfornì ///a'- 
r# ftwi fpazto finito di quefid triangolo ; e non 
potendo concorrere con la baje 1C, perchè ejfendo li 

due angoli D B I , CI B uguali a atte ritti , le rette _ , 8 
BL>, iC fono parallele *\ dunque converrà la BD 
col lato A C tn V ; * fcri tf wr<r P BD, AL fé- 
gate dal? A P , o dall' A B cow due angoli minori . 
4* due retti , prolungate ver/o quella banda , »f e ef- 
fariamente infieme converranno in V . Il che dovea 

dimùjiratfi: • 

. PROPOSIZIONE XXIX. ^ 

Segando/i due linee parallele' AB , CD da una FIG 3J * 
retta E F , faranno li due angoli interni da qua- 
lunque pane , come A G H , C H G uguali a due 
retti , e P éfierhre B G E uguale all' interno ofpo- 
jMhlla medefima parte GHD, egli alterni D HG , 
AG H tra di loro uguali . ' 

* £ T)Érchè, fc gl'interni ÀGH, CHG non foffe- 
*X ro uguali a due retti, o farebbero efii» o li 
fuffeguenti B G H, D HG, minori di due retti ; on- 

* de non farebbero le rette A B , CD parallele , ma 
converrebbero infieme b. Dunque debbono eflere f?" t 
li due angoli interni da qualfivoglia parte uguali dim&ftt 
a due retti ; ed a due retti eflèndo pure uguali 
tanto li due EGB, BGH, quanto li due AG H, 
BGH c , farà qualunque di quefte coppie ugua- c ?rop 
li alli due interni DHG> e BGH; e però tolto 

• ' * ~ ' " " ' di 
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di comune elfo BGH , rimarrà DflG uguale si 
a4P»"*»»air eAerao BGE *> come air alterno AGlI^i 
che &c. 

PROPOSIZIONE XXX. 

«■ «• Mm$ A B . C D /tfr*//f/f «i «»« 

terza E F , faranno pure tra di loro parallele . 

* • 

I^Erché fegandofi tutte e tre da una retta GK 
ne* punti G , H , K , T angolo AG K farà u- 
c?r#p i f . g ua | e all'altera;) G Hfc, e quefto uguale all'in- 
terno oppoffo D K Hi dunque li à\xeAGK,DKH, 
che fono alterni tra le due rette AB,C D> faran- 
no uguali; e perà quefte rette faranno parallele 
iProp. 17. tra loro <r r éflendo ciafeuna parallela alla me- 
de/ima terza EF \ i\ che doveva dimoitrarli. 

. PROPOSIZIONE XXXI. PROBL. 

fic. n. «» £4f*W H tirare una linea C D fa- 

ralle la ad un altra linea data AB . 

SI tiri da e db punto fopra la data linea AB 
qualunque retta HG ; indi all'angolo AG H 
f.Pflp.*3. fi fdecià uguale Pargolo GHD e g farà la retta 
Z)7/C parallela alla data A B * ; il che doveva 
efeguirfi. T * ' 

PROPOSIZIONE XXXU. 

ne. ;<$. /* qualunque triangolò ABC, prolungando 
fuori un lato B C verfo D , y*r£ V angolo ejlerno 
A CD uguale al li due interni hffoflì CAB, 
CSA [refi infierite : e tutti tre gli angoli di ejfo 

trian* 
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triangolo CAB, CBA,BCA interni fono uguali 

* due retti W . . t - r/ 

SI .tiri, dal punto C la retta C£ parallela ad 
A B • , farà P angolo AC E uguale all' alterno t p r0 p. v . 
CAB, e T efterno ECD uguaglerà P interno 
op^ofto ABC*; dunque P angolo A CD è ugua- b Prop.**. 
le a tutti due gì* interni oppofti CAB,CBA>? 
tanto a quello , che a quefti due aggiunto 1* an- 
golo rimanente interno BC A, fono li tre ango- 
li interni CAB, CB A, BCA uguali alli due 
AGD, BCA,\i quali uguagliano due retti «. Pe 
rò li tre angoli imerni di qualunque triangolo u- 
ìiuadiano due retti f il che ec. W. 

* ' - PRO- 

(a) Pitragora dicefi eflere ni fono uguali t tal numero 

(rato di quella V Inventore . di retti , qual' è il doppio nu- 

(B) Quindi fé ne inferirono % mero de* lati , toltine quat- 

fette CoroJlarj . tro ; poiché prefo dentro la 

L Che fe in un triangolo vi data figura qualunque punto , 
farà uri angolo retto, o un ot- indi condotte a ci aie un' an- 
tufo, gli altri angoli faranno golo di effa le fue rette ,ne ri- 
acuti' fultano tanti triangoli » quanti 
k II, Se vi fare un retto , gli fono i Iati della figura iftef. 
altri due faranno uguali ad fa ; onde gli angoli di efli 
un retto*. triangoli fono uguali a tante 

III. Se in un triangolo Ho* paia di retti , quanti fono «MI 
fcele vi farà un recto , gli lati della figura : ma agli an- 
altri due faranno femiretti . goli di quefta fono congruen- 

IV. Se un triangolo farà e- ti quelli dei triangolar , ec- 
quilatero. ciafchedun' ingoio cettuati p?rò gli angelt , che 
farà uguale a 6*0. gradi . fono intorno al loro ver tice , 

V. Se due angoli d* un trian- quali uguagliano quattro ret- 
golo fono uguali a due angoli ti pel Corollario della Pfop. 
tP un altro, ancora il terzo XV.; dunque il numero de- 
angolo di quello farà uguale gli àngoli retti attenenti ad 
al tarzo di cucito. . efla figura • doppio del nu- 

VI In qualunque figura ree- mero de* fuoi lati , detrarnne 
tilinea tutù gii angoli intec- quattro , Cesi fc la figura la- 
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PROPOSIZIONE. XXXill. 

Le rette AC, BD, che congiungono dalle ftèjt 
ne. 37 fe parti li termini delle rette AB, CD, paral- 
lele , ed uguali , rie/cono ancor effe uguali, e tarai* 
tele. 



ì 



SI connettano colla retta CB agli angoli oppo- 
(U ; J faranno intorno agli àngoli ABC, 
tProf.19.BCD uguali », eflendo alterni di due parallele, 
il lato A B uguale al lato CD, ed il lato CB 
bPr$j>. 4. comune ; dunque le bafi AC, B D fono uguali 

e gli altri angoli corrifpondenti BCA, CBD 
pure faranno uguali ; e però eflendo alterni , 
cProp.27. le fteflc rette - AC , BD fono parallele c. Dun- 
que ec. 



PRO- . 



rì quadrilatera , prefo impuri- VIL Gli angoH poi ever- 
te dentro di effa , e da que- Di, che rifultano. prolunga- 
ilo condotte agli angeli tan- to qualunque iato in qnaifivo- 
fe rette , quanti fono gli ango- glia figura» faranno Tempra u- 
Ii iftefli del quadrilatero, ne gualì a quattro retri, perchè 
rifulteranno quattro triango- quelli con gli angoli interni 
li : gli angoli di quelli ugua. fanno tante paja di rcrti , quan- 
gliano per la Prop otto ret- ti fono i lati ma gli angoli 
li; fìcchè togliendoti da una interni uguagliano tante paja 
tal fomma ì quattro angoli di retri, quanti fono efli la* 
retti » che fono intorni al ver- ti, detrattine quattro; dun- 
tice dei triangoli , vi riman- que a quello numero di quat- 
gono quattro retti attenenti tro retti cornfpon-lono gli an- 
alla figura quadrilatera ; e per- goli edemi : dal che rilevai! 
ciò in qualunque figura ret- eziandio , che gli angoli efter* 
tilinea gli angoli interni fono ni d' una figura uguagliano 
uguali a tal numero di retti» quelli di qualunque altra • che 
qual'è il doppio numero de* fia compofta d'un maggiore, 
lati, levatine quattro. • minor numero di lati. > 
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PROPOSIZIONE XXXIV, 

Ne* quadrilateri Ji cui lati oppofii fino paralleli , 
e pero cbtamanfi Parallelogrammi , come A B D C 
gli oppojìi lati fino fempre uguali, e gli angoli op~ 
foltt uguali, e da un angolo all'altro oppilo tirata 
la BC, che dicefi fuo Diametro , rimane detto fp a ~ 
zto dtvifo m due triangoli uguali A B C , D C B. 

• 

IMperocchc tali triangoli hanno due angoli ugua- 
li a due angoli, ed un lato comune BC, et 
fendo gli alterni ABC, BC D uguali, e gli al- 

X Vr l d?A 9 CBD pure u 8 uali a ' on de le bafi 
jìCtiU laranno uguali, ed ancora gli angoli 
oppoftì A, D uguali faranno , e gli altri due A BD , 
A C D , e tutto il triangolo ABC all' altro D C B b ; b **<s* 
è però il parallelogrammo dal diametro BC è 
divilo per mezzo; il che ed. 

• » * 

PROPOSIZIONE XXXV. 

a P t ar r al i d X grammi ABCD.BCFE, /opra la no. » 
Jlefa bafe BC ,fra le medefi me parallele B C , AF 
dejc rttu , fino tra di loro uguali . 

* ' ' • • » » 

A D , ed il lato E F eflendo 
* uguali almedefìmo oppofto BCt; fono ugua- c Prof. J4 . 
» tra loro , ed aggiunta la comune D E , farà E 
uguale a fif; ed AB uguaglia Z> Ce, e P angolo 

^ »Ì 6 UgU ^ ,e * C DF*; dunque il triangolo 

f uguale all' altro C D F i ; e tolto il comu- i Prof. * 

ne /J&£ .Iranno ugua li i trapezi! ADGB.CGEF; 

>ndi aggiunto ajl' uno , ed all' altro fl« triangolo 
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BGC , farà il parallelogrammo ABC D uguale 

all' altro BCFE ; il che dovea dimoft radi : 

< * 

PROPOSIZIONE XXXVI. 

ne 3t- Se poi li parallelogrammi ARCD,EFGH,/r# 
lejiefc parallele AH, FG difpojli » faranno /opra 
uguali bufi B C , F G , faranno pure tra di loro 

uguali. ' 

» .... t 

PErchc tirate le rette B£,CH, riuniranno an* 
cojra efle parallele * , effendo le parallele B C , 
EH uguali, giacche tanto quefta, che quella è 
uguale ad FG; dunque BCUE è un parulielo- 
grammo ugualead ABC D , per eflère su la fteffa 
V^/-35. bafe BC , ed uguale pure ad EFG H h > con cui 
* ha la medefima baie E II » fra le ftefle parallele 
AH,BG\ però li detti parallelogrammi ABCD, 
E FG H fono tta di loro uguali il che ce. 

PROPOSIZIONE XXXVII. 

* 

»• ■ # • • 

Li triangoli B D C , B E C cojtituiti su la mede- 
fima bafe BC, e ira le ftejf^ f^alkle BC, AE, 
fono pure tra di loro -uguali . 

IMperocchè tirata la BA parallela a CD, e la 
CU parallela a B E , ne rifultano due paralle- 
logrammi A B CD , EB CH, li quali fono su la 
ftefla bafe, e fra le medefime parallele, e però 
fono tra di loro uguali *> ; dunque li triangoli 
$ DG > BE C, che fono la metà di efsi parallelo- 
li H- graouni c » fono pure tra di loro uguali il che ec. 
iAffiom,*** *' ' PRO- 
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PROPOSIZIONE XXXVJIV 

li triangoli B C D , F H G Jòfré uguali bafi BC> 
F G difpo/li fra le fleffe parallele B G -, D H fona 
fare tra di loro ugnali . 

Condotte le rette BA parallela a CD, ed F E ' 
parallela a G //, ncicono due parallelogram- 
mi ,* £ CD, E tGH Jopra baC uguali coftituiti, 
c fra Je medefime parallele, che però fono fra di / 
toro uguali ■ rduoque ancora detti triangoli, che *P**P*i6, 
fono le loro mera b, fono pure tra di loro ugua- fc Pro *' 
li c ; il che *c, « Afm. * 

PROPOSIZIONE XXXIX. 

Se due triangoli B A C , B D C , coftituiti [opra la fig. <* 
fiefa bafeBC, verfi la medefima far te , fono uguali 
tra loro , la retta AD, che le loro cime congiunge , 
rie/ce parallela allabafe^Q, 

• ■ ■ * . * " * 

Altrimenti , fe non gli fufle parallela , fi tiri 
A E parallela a BC * la quale leghi il lato 
B D fopra , o forto la cima D , nel punto E . 
Congiunta la retta C E , riufcircbbe il triangolo 
BEC uguale a BAC*, e però uguale all' aM*"/17. 

tro triangolo BDC, onde la parte farebbe ugua- 

le al tutto; il che è impofsibile c ; dunque ViAJlUwt 
AD era parallela alla bafe BC, come dovéa dir» 
jnoftrarfi . 



PROPOSIZIONE 

Similmente fi fopra due porzioni uguali BC, EF «fc <* 
iella medefima Unta BF, peno cojhmti verfo la 



4& Elementi di Euclide 

mdefima parte due triangoli uguali B AC, E D F , 
fa retta AD, che commette le loro cime , farà paral- 
lela tfBt.. . ... 

i ~ 

SE tale non fofle , tirata YAH parallela a B F 
legherebbe il lato E D in //,iopra o lòtto la 
cima D;c congiunta la FH, farebbe il triangolo 
*?rof>. 38. /r //^uguale ad ABC», e però uguale ad E DF, 
\ì Ajjiom.6. il che e affurdo b ; adunque non altra linea, cnc 
Y AD condotta dai punto A può eflcre paxalle- 
la a B F ; il che ec. 

PROPOSIZIONE XLI. • - 

ne. 39. Se il parali logrammo ABCD ha la fleffa bafe 
B C col triangolo B EC, difpojlo fra le fieffe parai* 
lele B C , A E , fari il parallelogrammo ' duplo di 
detto triangolo . 

IMperocchè tirata fa retta B D , faranno li trian- 
goli B DC, BEC uguali c; dunque eflfendo 
d Pn/>. 34. A B C D duplo di BDC* , farà pure duplo di 
BEC-, il che.ee, c 

T< PROPOSIZIONE XLII. PROBL. 

Fic. 4% un dato triangolo ABC fare un parallelo- 

: ■ grammo uguale FECG con un angolo uguale ad 
un dato D . • . , 

DAI punto A condotta la retta AG parallela 
alia' bafe B C e , e quella per mezzo divita in 
fProp.to. E f> fi facc j a 1» angolo CEF uguale al datoD«,e 
fi Pr ^ a *' condotta CGparallela ad EF, farà il parallelo- 
grammo F E CG al dato triangolo ABC uguale; 

per- 
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perchè tirata la retta A E • offendo uguali le bafi 

B E ,EC, fono uguali li triangoli B A E ,E AC », *Prop.i*. 

e però l'ara AB C duplo del triangolo AEC , di 

cui eflendo ancora duplo il parallelogrammo 

EECGb, farà dunque al triangolo ABC uguale t> Prof f* 

il detto parallelogrammo, con l'angolo CE F u* 

guale al dato D, come era da farli. 

PROPOSIZIONE XLIIL 

In ogni parallelogrammo A B C E , condotto il dia* 
metro AC , e per qualunque punto G di elfo con* 
dotte le rette l G F , H G K parallele a' lati A B,B C ; 
faranno li par alhlogr animi B I G K, H G F E ( rte 
fi chiamano Complementi ) tra di loro uguali . 

IMperocchè eflendo tutto il triangolo ABC ugua- 
le ad AEC, ed il triangolo AK G uguale ad 
A FG, ed il triangolo GIC uguale a GHC* y fa- 

" \\^T^ Qnte [ P™°B1GK uguale al rimanen- 
te HGFE } il che ec. 

PROPOSIZIONE XLIV. PROBL. 

Ad una data retta G F , nel? angolo dato D , ap* 
più are un parallelogrammo H G F E uguale ad un 
dato triangolo L. 

C< faccia un parallelogrammo 1GKB uguale 
al detto triangolo L neir angolo 1G K ugua- 
le al dato Z)d, e porta la data GF per diritto 
al Iato JG, fi compifea il parallelogrammo £G /M, 
e li un i diametro AG, che prolungato con- 
correrà col lato BI in t?e, e condotta C£ pa -»4flw.i 
railcla ad AB , fi prolunghine ad erti le retti • 
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KG , AF in H, £ ; farà il parallelogrammo 
tpff-*ì- f £ u n complemento uguale al l'altro /G AB», 
e però uguale al dato tri ngolo L ; ed applicato 
ali» dita retta GF, coi 1' angolo HG F ugnale 
ad 7 G K , e peto uguale al dato angolo £> ; il che 

dovea farli. 

PROPOSIZIONE XLV. PROBL. 

no. «• Alla data retta F G applicare un parallelogrammo 
■ ■ GFKL, uguale ad un dato rettilineo A 13 CD, con 
un angolo uguale al dato E. 

SI rifolva il rettilineo in triangoli A B D , B C D, 
(ed in più altri , le avelie piùlat.). Ind. nel 
dato angolo E faciali, applicato alla retta FG 
il p .rallegrammo F G II l , uguale al triangolo 
AB»», e prolungata la rem ■ GH. fi formi 
ncll* angolo / // l- applicato alla retta HI, A 
™ allegrammo LHIK uguale all' alrro tr.a. go- 
l "b CD ( e così li profiego.. le v, tono altri 
riangoli annefs. ) ; è manifetto , che tutto ,1 paral- 
Sknmo GFKL applicalo alla retta GF, 
ielP angolo FG II uguale ad E, fata uguale a tut- 
To il dato rettilineo" effendo la pnma lua parte 
uguale al primo triangolo , e la leconda al lecon- 
do ec. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XL VI. PROBL. 

.47- Sopra una data retta linea AB descrivere Ufi» 
quadrato ABC D. 

SI alzi d,l punto A fopra la data ABJ* P«- 
pendicolate AD* uguale alla medeWna^*. 
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e fi tirino DC parallela ad AB, e B C parallela 
all' AD 1 Saranno i lati oppofli uguali , ed an- 
cora gli angoli oppofti uguali, eflendo quefto pu- 
re un parallelogrammo » i dunque eflendo uguali * Fr# ^ # 34 
AB, ed AD, faranno pure tutti i lati uguali, e • . * • 
tutti gli angoli retti , perchè le parallele avendo 
gli angoli interni uguali a due retti b, ficcome è bPr '*- 1 *' 
retro V angolo BAD* così pure è retto A B Cac- 
cosi CD A; però ABCD è un quadrato c , c he cD '/*** 
dovea farfi fopra la data AB (*) • 

PROPOSIZIONE XLVII. 

In qualunque triangolo rettangolo ABC, U qua* HG * * y# 
irato B D E C deferivo fopra ti lato B C oppojlo d£ 
r angolo retto (*) , uguaglia li due quadrati A B F G , 
A C I H de ferini fopra gli altri due lati AB, AC 
contenenti 1' angolo retto A . 

SI tiri la retta A /.^parallela a' lati B D, CE , 
e condottele rette FC, A D * congiunto l'an- 
golo A B Cali' uno , e all'altro de'retti uguali F B A$ 
DBC, farà P angolo FB Cuguale all'angolo A B D, 
ed il lato F B eflendo uguale al lato A B , ed il la- * 
toCjS uguale a BD, faranno li triangoli FBC 9 

D 2 ABD 

(a) Corollario I. Dalla di- eflere fempre tra loro uguali} 
moftraxione d'un tal proble- e viceversa, 
ma deducefi , che fe in un pa- (ù) Il lato del triangolo, 
rallcl» grammo uno degli an- che è fottefo all'angolo ret« 
goli fia retto, gli altri pure to , dicell da' Greci Hypotbe* 
laranno retti. nttft : onde quefto teorema 

Corollario II. Dalla defi-, fuole enunciarli anche in tal 
nilione del quadrato , o fiv- 1 guifa : Ne* triangoli reìtango* 
vero dalla coftruzione'di qiie» li il quadrato (itili ipotenu- 
sa problema è chiaro, che fa e uguaie a* quadrati de* 
«lue, o più quadrati deferitti gli altri dut lati prejì injie» 
fopra linee uguali , debbono me . 
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ABD uguali; ma eflendo C A per diritto conia 
C A , merce li due angoli retti BAC 9 BAGi\ trian- 
golo F B C ha la ftelìa bife col quadrato ABFG, 
edc tra le medelìme parallele ; onde A B FG è il 
duplo del triangolo F BC*, e Gmilmente il paral- 
lelogrammo BLMDe duplo del triangolo ABD; 
duuquc il quadrato ABFG è uguale a BLMD. 
Parimente condotte le rette 1 B , A E , fi proveran- 
no uguali i triangol; JCB , A CE ,di cui il dop- 
pio farà uguale, cioè il quadrato AC I H uguagle- 
rà L M E C-, e però li due quadrati de* lati AB t AC 
faranno uguali al quadrato del lato BCoppoIto al- 
l' angolo retto \ il che era da dimoltrarfi (*) . ' 

PRO- 

(a) Aggiunto all' angolo dunque quefto farà uguale a 
tetto BCfc, e all' alrro pari- due quadriti ABFG, ACIH. 
mente retto ACl 1* angolo Quello Teorema ( cui Eu- 
ACB , ne rifulterà l'angolo elide nella Proporzione 31. 
ACE uguale ad ICBneitrian- del Libro fefto eftende a tut- 
coti ACfc ICB: il lato/ AC te le figure fimili ) fuole co- 
dei primo triangolo farà ugua- munemente appcIJarfiP/f/^o- 
le ad IC del fecondo, e CE nco dal fuo ritrovatore Pie- 
Uguale a CB ; onde qu.fr» tagora , il quale , per atte* 
due tr. angoli faranno uguali;.* flato di Proclo , di Vitruvio , 
ma il triangolo ACE è la metà e d'altri , è fama , che facri- 
del parallelogrammo LMEC; ficafTc alle Mufe V Ecatombe , 
ed il triangolo ICB è la me- flbbene Cicerone è d' avvifo, 
tà del quadrato ACIH; dunque che un folo toro facrificatfe , 
cflb paralMogrammo LMEC e quello, al dire di Porfirio, 
Uguaglerà il quadrato ACIH ; diparta, e fecondo il Nazisn. 
o però eflendo anche il pa- zeno , d'Argilla; mentre c/To 
ralleiogrammo BLMD uguale Pittagora non avea voluto an- 
ni quadrato ABFG, è mani- teriormenre facrifìcare ad A- 
fedo » che tutti e due i pa- pollo Delio un t»ro , per non 
rallelogrammi uguaglieranno afpergere V altare , ed im- 
tutti e due i quadrati prefi brattarlo col fangue di quello . 
infieme Ma i due parallelo» Affai frequente è l'ufo di 
grammi formano l'intiero qua- qucfto famofo teorema in tue- 
arato dell' ipotcnufa BDEC ; t* la Matematica , ed apre 
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Viceverfa , fe il quadrato del lato B C uguaglia ne. 4 *. 
li due quadrati deglt altri lati A B , A C del trian- 
golo B A C , farà l* angolo CAB oppqfio al lato B C 
neceffariamente mi angolo retto, v 



IMperocchè dal punto A tirata la perpendico- 
lare AD lòpra il lato ^C, e tagliaado efi'a A D 

D 3 uguale 

la Grada a conofeere le quan- te l' unità medefima , la prò- 
titàincommenfurabili ,cheft- porzione delle quali grandez- 
no il grande arcano della Geo ze , vale a dire sì de' due qua. 
metrica Filofofìa drarì , come delie due radici 
Che un lato del quadrato quadrate , non può efpri merli 
fi a incommenfurabile col di lui in numeri , come a fuo !uo- 
diametro, è dagli antichi Fi go dimoftrerafti , e p-rò fono 
lofofi , e fpecialmente da Ari- elleno inccmmenfurabili . 
itotele , e da Platone confide- E da queftV folo argomen- 
tato fra tutti i Teoremi il ro , quandanch*» ne mancaffe- 
più celebre; talché chiunque ro altri , fi viene a conchiu- 
ignorava quello Teorema » era dere cvidenr mente • che le 
da Platone mede fimo riputato linee non poftonn cfT re com- 
non già uomo , ma bruto, polle d* un dete minato nu- 
La notizia d* un tal miftero mero di punti ; altrimenti noli 
fembra avere avutala fua ori- ve ne farebbe alcuna incom- 
bine da quella quarantèiima menfurabile, poiché a cemu* 
lemma Propofizione . Poi» ne mifura di tutte farebbe il 
chè eflendovi in ciafetta qua- punto 

drato gli angoli retti , il qua- Da tutto il firi qui d mc- 
drato del diametro dovrà ef- ftrato fembra poterfene de- 
fere uguale ai quadrati di dui re, chele il Triangolo ree- 
due lati e perciò doppio di tangolo ABC abb'a intorno 
uno di e (lì quadrati: onde il l'angolo retto B i lati ugna- 
quadrato del diametro clfrn- li ; ii quadrato dell' Ipotenu- 
do a. , e il quadrato d' uno fa farà doppio del quadrato d' 
dei lati t? ne viene per con- uno de' lati AB , o AC adia- 
feguenza. che il diametro fa- centi all'angolo retto, 
rà »a radice quadrata del cu- Sicché non potendo effe- 
mero ), ed il Iato la radi- re il triangolo rerrangoto , 
et quadrata dell'unità» eppu- fe non fe equicrure, o ica- 

leno 
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uguale alla AB , congiunta pofcia CD, farà il 
quadrato di eila CD uguale alli due quadrati di 

tPro/. 47 A C, e di AD* % cioè di AC , q di AB» eflendo 
fatta AD uguale ad A B ; dunque il quadrato CD 
è uguale al quadrato BC, ed il lato CD uguale 
al lato B C ne* triangoli A D C , ABC, in 
cui il lato pure AD uguaglia il lato AB, ed 
il lato^C è comune ad entrambi ; dunque V 

bPrtf. 8. angolo retto CAD, è uguale all'angolo CAB b ; 

e però quello pure è retto , onde cflb trian- 
golo CAB* rettangolo , come dovea dimo- 
ftrarfi . 

E LE- 



Iene ; per provare geometri- cioè AB eflendo 4 , t P al- 

camente quefta Propofizio- tro , cioè AC 3 palmi » egli 

ne . il triangolo rettangolo è manifcfto , che il quadrato 

debbt eflere fca'eno. o equi- dell' impotenula farà uguale a 

crure . Per poi dime Orarla 35 palmi . 
anmmeticamente , fà d* uc po Ma il quadrato del 4., è 16. » 

che il triangolo rettangolo ed il quadrato del 3. è 9.; 

f:a unicamente fcaleno . Lion- dunque è chiaro, che quefti 

de lupponendofi il lato BC • due quadrati inficine uniti ( e 

detto ipotermia, uguale a 5. facenti la fomma di palmi 15. » 

palmi 1 e degli altri due lati uguagliano il quadrate iftef* 

contenenti V angolo retto , uno» fe dell' ipotenula . 
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Gni parallelogrammo rettangolo di- 
edi conte auto da que' due lati , che 
lòiió d* intorno" a) 'angolo retto (*)• 
Così quando fi nomiti era il Ret- 
tangolo ABCoii ABìmBC(i) 
fieno quelle due linee dijhnte , a congiunte infìeme , 
o /' una parte dell' ai tra ) dovrà intende rft il parai- 
lelogrammo A B C U fatto da tali lati A B ,e B C 
congiunti infierite ad angolo retto , à! quali lati fono pa- 
li 4 re 



(a) Trattati in quefto fe- 
condo Libro delle pettate del- 
le linee retre , cioè de' qui» 
drati ds le linee retro divi 
fe , o indivife , e de' paralle- 
logrammi rettangoli p« adot- 
ti dalle parti delie linee ret 



li del triangolo , e di qua- 
lunque figura pol-gona- E in* 
tanto è piaciuto a' Geometri 
d' intendere ,. e di efprimtre 
Colla voce rettangola ti l'olo 
parallelogrammo d angoli rec- 
U.in qnan« che nel mango- 



TAV. UT. 
F1G. 47. 



te divife comunque ,confron- lo un folo a/Jrjjf ro pnò i fiere 
tandofi queftì con i p .ralle- reno : e n gli altri poligcni 
Ingranimi rettangoli fermati pure puf) eflere rett" un an- 
dall' inriera linea , e con i qua- golo , lenza etn- l'altro lo fìa : 
dr4ri . i: paralletoerammn ree- ma nel parai ettogrammo ret- 
ta golo lpe(T<> fi chiama Rst tangolo e nec erario , eh»» ret* 
ttngoU l'enz* altro ,a differii- ti fieno tutti e quattro sii an- 
goli 
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goli; e ciò avviene» quando 
fi» retto l'angolo contenuto 
dt quelle due linee , dal e qua* 
li fi concepisce determinato, 
• generato l' ìfteffo parallelo* 
grammo rettangolo . Che fc 
il divifato angolo non da ret- 
to, o non farà parallelogram- 
mo, o efTcndo tale , non po- 
trà avere alcun' angolo rec- 
to, com'è agcvol cola a di- 
moltrarfi . 

A primo afpctto fembra il 
fecondo libro ai princ pianti 
molto fublime , e diincile a 
intenderli , perchè ed s* inv 
inaginano contenerli in quello 
qualche cola di mifteriofo, e 
d'arcano. Ma fe rifletteran- 
no, che la maggior parte del- 
le dimoflrazioni , che quivi fi 
fanno, fono fondate su qucll* 
anìcma VI.; che il tutto è 
uguale alle fue parti prefe 
iniìeme; e fe cfumineranno 
bene le figure, efercitandovi 
fepra una benché leggiera 
attenzione; fvauirà del tutto 
quella difficoltà , cheviravvi- 
iano, e fi maraviglicranno di 
non avere intele dimoftrazio- 
ni co>ì chiare, ed evidenti. 

Le prime otto Proporzio- 
ni fon quelle , che hanno per 
fuo fondamento il mentovato 
Alìioma ; pofTono dimoftrarfi 
earimmeticamentc , cioè p:*r 
via di numeri, e algebraica- 
mentc , vale a dire per let- 
tere , lìccome ancora nelle 
tre divifate maniere fono di- 
mofrrabili $ e la nona , e la 
decima Propofizione di quefto 
libro , febbene ncn abbia- 
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no quelle due per fondarne^, 
to l'Affioma di fepra enun* 
ciato . 

E primieramente per di ino- 
ltrare qualunque di cfT? dieci 
propofizioni arimmeticamen» 
te, fa di mefticri il premet- 
tere, che dovendoli formare 
un rettangolo , e neceffario 
moltiplicare le parti delle due 
lince, dalle quali fi concepì, 
fee gcnersro , e delle quali 
una li confiderà come lun- 
ghezza , e V altra come lar- 
ghezza di etto tettangolo . 
Sicché data la linea, o lun- 
ghezza BC, (Fig. 47. Tav. Ili ) 
quale fia divifa in tre parti 
uguali , c la linea, o larghez- 
za AB , quale colli di quattro 
uguali parri ; il prodotto nu- 
merico di quelle in quelle fa- 
rà uguale a dodici piccoli 
quadrati , i quali compongo- 
no l'intiero rettangolo. Po- 
co divario vi è nella forma- 
zione d'un quadrato. Poiché 
bifegna anche qui moltipli- 
care le parri della lunghezza 
per quelle della larghezza: le 
quali due eftenfioni dovendo 
effere uguali; potrà moltipli- 
curii in fe medefima una di 
loro, e ne rilutterà il di lei 
quadrato : così dovendoli e- 
fprimere il quadrato della ret- 
ta AB ( Fig. 50. ) la quale fia 
quattro parti , efTo quadrato 
equivarrà a ledici ; perchè 
moltiplicato il quattro in fe 
fteflTo , dà il 16". per prodot- 
to . Ed ecco la convenienaa, 
o l'analogìa; che può avere 
il prodotto numerico rifpet- 
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te al rettangolo , o al qua. 

draro 

In fecondo luogo per di 
moftrarc analiticamente o al- 
gebraicamentequalfivogliadel- 
lc divtfate prime dieci Pro- 
porzioni , fa d* uopo effere a 
portata de'ffgni proprj del 
fommare , e del moltiplicare , 
la fpiegaz'one de* quali pre. 
metterti al libro V. degli Eie* 
menti; onde mi rifparmio di 
darne di elfi contezza . Solo 
fembrami opportuno il fog- 
giugnere , che dovendoli pri- 
mieramente fommare A con 
B , bifogna unire indeme que- 
lle due lettere col feguente 

fegno d* unione — b , feri- 
vendo A — f B , Io che va- 
le A più B, oppure A 
fommata con B . In fe- 
condo luogo per moltiplicare 
una grandezza per un' altra , 
come p?r cagion d* efempio 

A per B, ovvero A per 

A, fifcrive in tal guifa: 
A X B » oppure A X A , 
e vale il medefimo , che 
dire : A moltiplicata per 

B , ovvero A moltipli- 
cata per A . 11 prodotto 
poi, che da tali molti- 
plicazioni rifultane , vii- 
ne indicato da quelle 
due medeiime lettere in- 
fieme congiunte lenza fe- 
gno veruno intermedio , 
ieri vendo AB, oppure, 
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A A , il qual quadra- 
to, e qualunque altro 
fi traferive anche così: 
A 1 , (il che denota 
effere A moltiplicata 
due volte in fe mede- 
firaa ; ) e allora s 9 in- 
tenderà formato il ret- 
tangolo , o il quadrato 
di quelle grandezze . 

In terzo luogo fi di me- 
ftieri nelle operazioni alge- 
braiche da efeguirfi moltipli- 
care ciafeuna delle grandez- 
ze anteriori at fegno della 
moltiplicazione per tuttequel- 
le, che fono ad un tal fegno 
pofteriori .affinchè la moltipli- 
cazione (la intiera , e perfetta . 

In ultimo è da avvertir»* , 
che ficccme ognuna delle die- 
ci foprammentovate Propo- 
fìzioni contiene in sè due par- 
ti , e perciò due operazioni 
richiede; allora farà giutìa- 
mente dimoftrata la prcpofi* 
zione , quando le operazioni 
algebraiche deli' una, e dell 1 
aftra parte confronteranno in- 
fieme. v*le a dire avranno la 
ferie ddle loro grandezze u- 
guale nell'una, e neli' altra 
di elTe parti , come noterò 
nell' efempio analitico della, 
prima l'ropofiztone di quello 
Libro : e ciò non è altro . 
che una riprova della cf»r« 
tezza dell» operazione . e della 
dimoftrazione , e confeguen- 
tementc della verità delli pr§- 
pofizicr.r. 
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re uguali gli oppo/li CD, e DA paralleli a y due 
primi Ed mt amo dicefi e/Jo rettangolo contenuto da 
ejjì lati , perchè fe in parti uguali /' uno , e /' altro s* 
intenda atvijs , per ejètnp>o A B in 4. parti , B C 
3 ; // prodotto dei numero delle parti di A B nel nu- 
mero delle parti B C compone il numero de 1 quadra- 
tetti , i quali compifcono la juperficie di tale rettan- 
golo: come 4 muiiiplicato in 3 Jaià dodici quadra- 
tini di ciajcuna particella de* lati t li quali riempiono 
il rettangolo A b C D . 

IL 

* * 

(£) Ciò niente airro lignifica , ftcfTo avviene» qualora fiati- 
fe non che un rettangolo vie* do immobile la lunghezza Por- 
ne determinato » generato , ra l'opra di lei 1' altra linea 
mifurato da due lince conte- denotante la larghezza . III. 
nenti l'angolo retto I. Di- Dicefi mijurato il rettangolo 
cefi determinato ; pt ichè cflen- da due linee , ma impronria- 
do il rettangolo una fup rfì- mente; poiché J mifura dee 
eie pian», e dotato lclranro cfTcrc omcg.nea al m ile rato . 
di lunghezza, e larghezza , Per Olii arare una lunghez- 
due linee , delle quali una de- za ferve una m fura , che (la 
termini la di lui lunghezza » anch' elfa lunghezza : ma per 
e l'altra la larghezza, de- milur-re una lupeificie dorata 
termineranno eziandio lo ftef- eziandìo di larghezza una mi* 
io rettangolo . II Generato , fura che fìa fola lunghezza, 
perchè fe fi concepilc* la lun- non bafta . Dunque bilogncrì 
ghezza feorrere verlo la linea alle linee aggiungnere qualche 
oppofta parali la per modo, larghezza, etto p-endere una 
che mantenendo»" ella con la lupe fkie piccola quanto fi vo- 
lila eftremità (opra la lar- gì a formica da una piccola 
ghezza, redi fempre perpen porzione della lunghcz?a, e 
d;colare alla larghezza me- da un'altra porzione della lar- 
delima; nel procedere, che ghezza , ma che fìa common* 
eira fà, col fuo r ftigio de- iurabile coilo ftelil> retrango- 
fenve e genera il pira le- lo , vale a dire che prtfa al- 
logrammo rertangolo ; fic- cune volre uguagli tutto lu- 
che quando il punto eltre- nero il rertangolo, fenza che 
ni della lunghezza giuqnerà punto ne avanzi : e allora no- 
all'altro ettre-mo pun-o della tri dirli elfo rettangolo mi/tt- 
largh zza , fari s,ì firmato, rato fa]tc due linee conte- 
c generato il rettangolo. Lo nenti V annoio tetto. 
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II. In ogni rettangolo^ BC jyprtCo uno de' ret- 
tangoli intorno al diametro , come A E FH, con 
li due complementi b B y F D , cioè lo fpazio 
AB IFG D , fi chiamerà Gnomone * 

PROPOSIZIONE r. ^ * 

Se di due rette A B ,e C J una fiafegata in più FIG * 
parti A E , E'F , F B ; il rettangolo comprefo da ef- 
fa C , e daW intiera A B , è uguale alla jomma de 9 
rettangoli contenuti da ejfa C , e da ciafcbcduna di 
tali parti . 

■ 

IMperocchè alla ftefla^B pofta ad angolo retto 
la B D uguale alla C,e compiutoli rettangolo 
AB DG, fi tirino da' punti E , F, che dividono 
•tta ^1 B, le rette £ //, *7 parallele a B D : è ma- 
nifefto , che ABDG uguaglia li rettangoli in eflb 
compre li FB D J, EFlfI,AEIIG: ma quello è 
contenuto dall' AB , e dalla B D uguale a C; e 
quelli altri fi contengono dalle parti F B , F E , A E, 
t dalle rette E H uguali a B D , e però uguali 
alla ftefla C; dunque il rettangolo contenuro dal- 
l' intiera AB, e dalla C , uguaglia la fomma de' ret- 
tangoli fatti dalla ftefia C, edaciafcuna delle par- 
ti AE,E F,FB dell' intiera A B ; il che era da 
dimoftrarfi (*) . PRO- 



• « 

(«) E/empio Numerico . 

Sìa AE = 2, EFr=j, FB=i .-dunque A E 
-+E F-+FB firannò uguali a 6 palmi . Inoltre iia 
la linea intiera ed indivtfa C t= 5 : farà il rettan- 
golo della haea divua A B nella non divifa G , di 
palmi 
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PROPOSIZIONE IL 

Segandojt la retta A B in due farti AD.BD; 
,IC * * il quadrato di tutta ABGF uguaglia i rettane 
goti di e fa AB in ciaf che duna (arte A D > BD. 

PErchè tirata D II parallela al lato AF, rcfta 
eflb quadrato divifo appunto in due rettan- 
goli , l'uno F A DB contenuto dall' ^ ( che 

ugua- 



Oltre a ciò il rettangolo di 2 in 5. farà di 
palmi - -- -- -- -- 10. 

11 rettangolo di 3 in 5 = 15. 
Quello di 1 in 5 - = 5. De' quali facendo 
la fomma, avremo 

palmi - -- -- -- -- 3^. ;/ 

E/empio Analitico. 

Si efprima la linea A E con la fola lettera A , 
EF con la B, FB con la D . 
A -f B-+D X C = AC-4BC-4 DC, 

Parimente AxC = AC, 
BxC=BC: 

D X C = D C . Dunque le 'grandezze 
rifultanti dalla prima operazione algebraica , e 
confeguenti al legno della uguaglianza, combi- 
nando , e confrontando efattamente con le gran* 
dezze nafcénti dalla feconda triplice operazio- 
ne, Tuna e l'altra di loro farà bene efeguita Ja 
dimoftrazione giuda e legittima , la proporzione 
vera : lo che (accederà anche celi' altre Propo* 
fizioni . 
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uguaglia AB ) e dalla parte A D;Y altro DBG tì % 
contenuto dalla BG ( pure uguale ad AB) e dali* 
altra parte DB, ticchè eflèndo ii tutto uguale alla 
fomma delie fue parti ; il quadrato A B uguaglia 
i rettangoli di A B in A D , e di effa A B in B D, 
il che ec. (*). 

PROPOSIZIONE tli 

EJfendo pure fegata fAB nel punto D ; */ ret- w *« 
ìangolo di tutta /'AB nella parte A D uguaglia il 
quadrato di ejfa A D col rettangolo contenuto da 
ambe le partì A D , e B D . 



(#) Efempio Numerico . 

Sia AD=8, DB = 2; farà AB=io, e il 
di lei quadrato coderà di palmi ijo. 

Ma il rettangolo di io. in 8. è di palmi 8©. 
e quello di io in 2 è io. 

Dunque ambedue infieme i rettangoli formano 
palmi ìoo ; quale appunto è il quadrato di le. 

E/empio Analitici) . 

S' indichi la parte A D con la fola lettera A a 
e la rimanente parte DB con la B ; è manifefto, 

che tutta farà A-+B . 

AnBXA-f B = A 2 — f 2 AB B 5 > - - ■ * 

Similmente À BX A = A 2 -f AB: • 

ed A — B x B = B 1 -f A B . Dunque 
il quadrato di tutta A B è uguale a' due rettan- 
goli fatti dall' intiera A— t-Bin ciafeuna delle due 
fuc parti. 
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SI alzi perpendicolarmente ad AB la retta AF 
uguale alla partt A D , e compiuto il i et nu- 
golo AFGB, che è contenuto da tutia V AB, 
e dalla parte A D, lì tiri la OH parallela ad 
AF. (àràFADH Squadrato di A D , ed // DB G 
il rettangolo contenuto dalle parti A D , B D ( ei- 
fendo HO uguale ad AD) ; dunque eiìendo il 
rettangolo di A D in A B , cioè AFGB, ugua- 
le a quefti due fpazj ; è manifefto , che uguaglia 
il quadrato AD, ed il rettangolo A DB. (*J 

*>RO- 

» 



W E/empio Numerico. 

\ Sia AB di io palmi ; A D di 4 ; D B di 6". 
II rettangolo di tutta P AB nella tua parte A E> 
; farà .di palmi fj 

. Il quadrato dell* iftefla A D è di palmi 16. 
Il rettangolo delle parti, cioè di 

4 ^ ó , è di palmi 24. 

La fomma farà di palmi jf« 

Efempio Analitico. 

Si rapprefenti la linea A D con la lettera A , 
e la DB con l'altra Bj tutta farà A-+B. 
A -f ~B X A = A a B A . 

Parimente A X A = A 2 ; 
- * ; A X B = A B. Sicché il rettango- 

lo di tutta in una fua parte è uguale al quadra- 
to di eflà parte, infteme col rettangolo di ambe 
le parti. 
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PROPOSIZIONE IV. 

E fendo la retta A B divjjà in C . il quadrato di fig. 5* 
tutta *'AB^ uguale a' quadrati delle farti AC, 
C lì . ed i due rettangoli contenuti da ej]e farti, cioè 
da A C in GB. 

... . » 

DEfcrivafi effo quadrato AB DE, c tirato il 
diamerr B E venga fegato in G dalla CF 
paiallcla al lato BD, e lì tiri per G la II G I pa- 
rallela ad A B Effondo i lati AB, A E uguali 
l'angolo^ EB ugaag ia V angolo A B E », a cui m * r * 
pure è uguale HG £ b ; dunque fono gli angoli b ap. té 
G E lì, II G E uguali, e per 9 EHGF è il quadra- 
todi/VG, cioè di AC: fimilmentc CGIB fi mo- 
ftrerà effe re il quadrato di C B; come ancora può 
dedurli dall' effere tutta la FC uguale ad A B , e 
Ja parte FG uguale ad AC , e però la rimanen- 
te G C uguale a CB . Li due complementi AC GH, 
FG I D lono uguali, e contenuti da lati uguali 
alle parti AC, CB, Dunque effendo il quadra- 
to AB DE uguale alli fpazj EHGF, CGIB, 
ACGIUFG ID; è manifefto, effere uguale a' 
quadrati delle parti AC, CB\ ed a due rettan- 
goli contenuti da effe parti; il che era da dimo- 
ìirarli 

Co- 



■ 

(a) Efempio 'Numerico 1 

Sia tutta r A B di palmi 9 , A C fia di 3 , e C B 
di ó palmi . 

Sarà 
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* 

Coroliario. Li rettangoli, che fi fanno intor- 
no il diametro d' un quadrato, fono quadrati , co- 
me li è dimoitrato E UGF etìfcre quadrato ài AC, 
ed 1BCG il quadrato ui BC. 

PROPOSIZIONE V. 

ne. sì' Se la retta AC è divi/a per mezzo in B, ed in 
farti di/uguali nel punto U; il quadrato della metà 
di efaKCè uguale al rettangolo delle pam diju* 
gitali AD, DC, col quadrato del fegmento inter- 
medio BD. 

Si 



Sarà il quadrato di tutta AB di palmi 8 1 . 

Il quadrato dell' AC è di 9- 
Il quadrato della CB di 36 

Un rettangolo di AC in CB di 18. 

Un altro pure di *r 
La fomma dovrà elìere di palmi 

E/empio Analitico. 
Efprimafi l'AC con la lettera A, e C B con 

A-h-Bx A -+ B = A* -+ AB— *• AB -*B\ 

♦ Similmente A X A = A 1 : 
* B X B = B J : 
A X B =AB: 

A X B = \ B . Dunque il quadrato 
di tutta è uguale a* due quadrati delle parti , 
infieme col doppio rettangolo delle parti i- 
ftcfft. 
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SI deferiva il quadrato di efla BC 9 il quale (la 
B CE F, e tirato il diametro CF* fi conduca 
la Oli parallela a CE, la quale leghi il diame- 
tro in G, e fi tiri per il punto G la retta 1G LK 
concorrente co' lari CE, ÈF $ in 1,L, e con la 
A K parallela a detti lati , in K . Sarà il rettangolo 
G IE //uguale a B DG £i, ed aggiunto di comune a *• 
il quadrato DG /C,farà DCEH uguale al rettan- 
golo BC I L $ ovvero al rettangolo AB LK , ugua- 
le a quefto, per edere ambidue Copra bali uguali 
CU, AB b ; ed aggiunto di comune il rettangolo b I* f ? 
BDGL, farà il Gnomone HGLBCE uguale al 
rettangolo A DGK , il quale è contenuto dalla 
retta AD, e dai la DG uguale a DC; onde ap- 
porto ad entrambi il quadrato L G HF, che è qua- 
drato di B D> larà il Gnomone con tale quadra- 
to , cioè il quadrato intiero BC EF> uguale al ' 
rettangolo delle parti difuguali ADC , col qua- % 
drrito della parte intermedia B D ; il che dovcafi 
dimoftrare (<*). / 

E PRO-- 

' ' 

W Efempio ìfumerico. 

Sia l'AC di 1 2 palmi ; divita, pel mezzo in B, 
e difugualmente in D, e ìia DC di 2. pal- 
mi ; onde A D farà di 10 » e DB di 4. 

Il quadrato della BC, cioè di 6., è di palmi 3j 

Il rettangolo d 1 A D in D C , cioè di 1 o. in 2, , è *•« 
Il quadrato della B D intermedia , cioè di 4 , è 

La fomma adunque farà di palmi ij. 

Efcm* 
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FROPOS1ZIONE VL 

*ic. ** Se alla retta A C , Jivifa per mezzo in B , fi 
' aggiunga per diritto la retta CD; il rettangolo 
di tutta la compojh A D nelì aggiunta G D col 
quadrato della metà BC> uguaglia il quadrato dei- 
* " " la BD cuwpt///* e dtW aggiunta^. 

• • • • » 

T)2rchè deferitto il quadrato BDHF, e fin- 
gi ro il diametro DJFt da cui ti legni la C E 
' parallela a in/, e per lo punto / tirata la 
G H concorrente co' lati D II , B FìxìG , L 9 e con 
T AK parallela * B F in K , farà il rettangolo 
AB L K uguale a BCIL, per edere iopra uguali 
a 3*. t. bali»; ed e BC/Z» uguale all' altro complene-.ro 
k4|. l. (?/£//*>; dunque /4B££ uguaglia G //://, ed 
aggiunto ad ambedue il rerrangolo B /JG A, ia.à 
tutto ii rettangolo ADG K (cioè contenuto dati* 



E/empio Analitici. 

S* indichi la prima metà A B con le due lettere 
A-f B; la parte intermedia B D con la let- 
tera A , e la rimanente porzione DC, che dà 
il compimento all' altra metà, con la lettera B. 
E* chiaro , che tutta T A C dovrà el'prrmtrii cosi : 

. A— f B, A-+B. 
A-fBxA- + B = AUAB^AB-+B. 

Parimente A -+ B ^ AyB = A B-^B^ AB . 

ed A yA = A 1 . Onde il qua- 
drato della metà uguaglia U rettangolo delle di- 
fuguali porzioni di tuaa infame col quadrato 
della intermedia» 
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v 9 

compofta A D , e dall' aggiunta D C uguale a D C ) 
uguale al Gnomone B L I E H D ; dunque aggiua- 
to ad ambidue il quadrato LI E F (che è il qua* 
drato della metà B C) riefce il rettangolo A D C, 
col quadrato B C , uguale al detto Gnomone collo 
fteiìo quadrato, cioè a tutto il quadrato BD HF 9 
11 che ec. («). 

PROPOSIZIONE VII. 

E fendo la retta A B comunque fegata in C; 
fi quadrati di tutta r A É , e di una fua parte H 
C B , fo~o uguali al duplo del rettangolo di A B 
nella fte fa CB,«/ quadrato della rimanente A C . 

SI deferivano elfi due quadrati AB DE , e 
C B K I , e condotta nel maggiore il diame- 
tro 5£ fegante la /C prolungata in Q fi condu- 
ca per G la //Zfegantei foii AE >B DinH, L, 
e continuata la C G convenga còl lato £ D ìnF .EC~ 
fendo uguali i complementi ACGH, LGFD b ,bPr.nu 

E 2 ed 



ric.* 



(') E/empio Numerico . * * v 

Sia A C di 8 palmi , a cui fi aggiunga C D di $ 
palmi. Sarà l'A D di 13. palmr. E ficcome V 
A B è 4 ; la B D dovrà efiere di palmi 9. Onde 
il rettangolo di ADinDC» cióè di 13. in 5 
uguaglierà 65. 

Il quadrato di BC» cioè del 4 farà «f. 1 

E la forama £». com'è 
appunto il quadrato della BD» cioè dai 9> 
che viene di palmi 

E z Efevt- 



1 
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W Elementi di Euclide 

ed i quadrati CG LB , 1CBK fatti iopra lo freflb 
lat> CB farà il rettangolo AB LH (cornuto 
da AB in BC) aguale alla (bornia del rettango- 
lo LG F D* c del quadrato 1CBK \ e pero il 
G iom0.iC AUGF D 5, col quadrato /CB/C ugua- 
oda 1 duplo del rettangolo di AB>nBC. Ag- 
giunto dunque da ambe le parti il quadrato éKFE , 
che è il quadrato di A € , farà turco il qu*urato 
A BOB, col qua irato CB AT /, uguale al duplo 
rettangolo ABC col quadrato ; il cue do- 
tea dimoiìrari*. W 



PRO- 



Efemf io Analitico . 

EfprimaG la prima metà AB con la lettera A, 
e l'altra metà BC parimenti con 1 iftcffa let- 
tera A, la linea aggiunta C D con la let era B; 
quindi tutta lu comporta A D farà A -+ A -+B, 
e la linea CD comporta della metà , e dell' 
aggiunta farà A-+o. 

A X A = A' . 
Parimente A-4-BX A A B -* A 1 -+ B 

-t AB. ,: ; 

T: - -{a) Éfempio Numerico. 

Sia AB di palmi o, CB fia di 3 ; <M A ^ di 
6* palmi . Onde il quadrato della A B lata u- 
gjiale.a palmi _ 
c il quadrato della CB a palmi 

4 Somma di palmi * \ 



8t. 
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PROPOSIZIONE Vili. 

Se alla retta A B comunque Jegata in C / fig. jfc 
Hgiungé per diritto tarata bu uguale a r BC, 
#7 quudr.to della comfofta A D uguaglia quattro 
rettangoli di Ai* i» BC, quadrato della rima* 
nente A C . t . _ . ; , " f, V..- / ^ 

DSfcritto il quadrato AD KG, e condotte 
le Bl, CH parallele al laro AG, fi feghi-v 
no col diametro DG in # , P , e per quelli 
punti fieno tirate le ENM, FPL, leganti le 
altre rette CH, B / in 0, & E'manifefto, etìere a «.ft 
il rettangolo A B NE uguale ad A' A/fC / , , a cui ' * 
pure è uguale 0 JSÌ 1 H , per efière fe bauO N, 
tra di loro uguali (come lo U no C B , ^ B U )^ 
ed al rettangolo EOPF , che uguaglia PQJU*> 
aggiunto il quadrato B D MN\ ( uguale al. 1 altro 
E * OhQ^P) 

Inoltre faranno due rettangoli ci A B in BC f 
cioè di 9 in 3 , di palmi . 54. 
e il quadrato dell' altra parte , . : 

AC, cioè di 6, uguaglierà palmi j£, >\ 

, Somma di palmi 9°. " 

Zfempìo Analitico .* 

Sia l'AC indicata dalla fola lettera À , e CBT 
dall' altra B > ficchè tutta A B fia A-+B. 
A-4BxA-fB=A J H. 2AB-+BV 

e B X B = B a . 
Similmente A ~fB x B = AB-+B*. - m , 
ed A-4- B x B =ABh-B 2 / 
ed A x A = A 2 . 
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ON P fL) uguale "la Joro fomma al rettangolo 
ON1H, ed a ciafchcduno degli altri due NMKI, 
ed A B NE, contenuto dall' AB, e dalla fi C, che 
uguaglia fltf, ovvero Dunque il Gnomone 

A FPtìK D è quadruplo del rettangolo di A B 
inBG; ed aggiunto, di qua, e di là il rettangolo 
vFPHGt che è il quadrato di AC, farà tutto il 
' ' quadrato AD KG uguale alli quattro rettangoli di 
AB in BC, col quadrato della rimanente A C 7 il 
che dovea dimoftrarfi W . 

1 PROPOSIZIONE IX. 1 

yt s Z*> w/* AC efendofegata in farti ugnili nei 
punto B,~ed in difuguali nel punto D ; faranno li qua- 
drati delle farti di f uguali AD, DG il doppio del 
quadrato della metà AB, e del quadrato della li- 
nea intermedia BD. 



W « i 



l i l i" Il 



W Efemfto Numerico . 

Sia l'ABdi palmi (5 divifa in C in maniera» 
che AC lia j, e CBl. La BD parimente, 
come" uguale: a C B , fia i . Dunque tutta A D 
dovrà eilere palmi 7 , il cui quadrato farà di 
palmi 49- 

II' rettangolo di AB in BC,cioè di 6 ini è u- 
guale a palmi 6 , che moltiplicando per 4 for- 
merà palmi : . • - - » 24. - 

Inoltre farà il quadrato di-AC /cioè di' 5.» ' 

uguale a palmi. ~ ; ' !!• ^ 

La fomma darà palmi !?• 

E fera" 
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SI alzi dal punto B ad angoli retti la BE u* 
guale ad AB , e congiunte le rette AE,CEk 
fi tiri la D F perpendicolare anch'ala ad AD, 
cioè parallela a BE, e pofta FQ parallela a 
BD, fi congiunga AF. Èffendo i lati AB>BE 
uguali intorno V angolo rett , JB, faranno ugua- 
li li due angoli B A l , B E A* , che uguagliano ■ *• 
un altro retto b , e però laran ro (emiretti. Si- b 3». * 
milmenre li angoli BEO , BCE per la ft-ffa 
ragione fono femi retti ; dunque è retto V angolo 
A E C tompofto di due frrnirettif e faranno an- 
cora lemrretti gli angoli /^fG, DFC, che ugua- 
gliano ciafcheduno de Ili due BCF, B E C« ; dun c a* t 
que EG uguaglia Gr^cioè B I) , e l) F uguaglia 
DC. Per tanto Ji due quadrati A D , OC iono 
uguali itili due A D , D F, cioè al quadrato ^ Z 7 d , a «7, * 
owero alli due quadrati A E EF*; ed èil qua- 
drato A E duplo del quadrato A B , etfendo u- 

E guale 

Ef empio Analitico., \* ; 

Si denoti l'AC con la lettera A , C R con l 1 
altra B, ficchp tutta V A B farà À-f-B. La BD 

l per effere uguale a GB: anch' efia cfprimafi 
con la lettera iftefla B, è chiaro, che tutta i 9 
A D farà A—fB-f B. 

A-fB^-B X A— fB-f B= A* — h A B — f A B -+BA 

B 2 -f B 2 h-BAh B" h-B 5 ., . 

Tutto quefto prodotto equi vale. ad xV^AB^B': 

■ . • 

Parimente 4A-+ 4BX4 B=4AB-h-4B 7 : * ! ~ 

Ax A = A\ 
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guale ad ambidue li quadrati A B , BE tra dì 
loro uguali ; ed il quadrato E F è parimente du- 
plo del quadrato B D , uguagliando li due quadra* 
ti EG, GF uguali a quello di B D . Dunque li 
quadrati delle parti difuguali AD* DC Tono il 
doppio del quadrato della metà A B , e del qua- 
drato della parte intermedia B D f il che ec. («) . 

PRO- 



(a) Ejempo Numerico. 

Sia r AB di palmi ; , B D di 3 ; la DC dovrà 
* eflere di d«e palmi ; e f altra parte difuguale A D 
j farà di 8 . Onde per la proporzione il quadra. 
« to d' A D è di palmi 64 
« il quadrato della DC di palmi '4 

* Somma di palmi 6 £ 

Inoltre il quadrato dell' AB è di palmi 25 
c il quadrato della BD è di palmi 9 

La iòmma farà di palmi 3£>che 
è la metà di palmi 68. 

Efemplo Analitico: 

S'indichi 1* AB con le duefolite lettere A -+B, 
la BD con la lettera A in guifache l'AD deb- 
ba rapprefentarfi con le tre lettere A •+ B — f A j 
c la DC con la B. 

A-+B-+ A X A-f B— »-A = A a -4- AB-fA 2 -*BA 

-f B*-f B A -f A 2 -+ AB -f A* 
> utto quefto prodotto = 4 A l -H- 4 AB — b B 1 • 
Aggiunto ad eflb il quadrato di B, avremo per 
iomma 4A , H-4AB-+a B a • 

In 
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PROPOSIZIONE X. 

Se alla retta AC, divi fa ugualmente in B (i m ^ 
aggiunga per diritto un* altra retta CD; // qua- 
drato della compofta AD, ^ delF aggiunta C D 
Jono il duplo del quadrato dtlla metà A B , e del- 
la BD compofia della metà , e dell' aggiunta . % 

ALzata BE perpendicolare ad AB, ed ugua- 
le alla ftefla , fi congiungano A E , EC; e 
tirata la DF parallela ad E B concorra colla EC 
in F e fi tiri FG parallela a B D , che convenga 
colla EB in G; indi congiungafi A F. E 1 ma nife- 
fio, elì'ere l'angolo A E Cretto; eflendo femiret- 
ti gli angoli AEB, BEC,comc ancora li altri 
DCF, DFCyCFG, come fi è provato nell' 
antecedente proporzione ; e però DFh uguale 
a /)C, ed EG uguale ad FG , cioè alla B O; 
onde il quadrato E F è duplo del quadrato BD^ 
ed il quadrato A E è duplo del quadrato A B , 
a* quali eflendo uguale il quadrato AF , per ef- 
fere T angolo AEF retto; e lo fteflb eflendo u- 
guale a' quadrati AD, D F ( per eflere ancora ret- 
to l'angolo/* DF) cioè a' quadrati AD, DC; e 
manifefto, che quefti due quadrati AD, DC fono 

2'A ' uguali 



— 



In fimil maniera A-f B x A-+B = A^B-H- 
i AB: ; 
• ed Ax A = A\ 

Onde quella fomma farà = 2 A 2 -+ B a . H- 2 A B , 
che è la metà dell'altra fomma poco fopta *« 
quello Efempio prodotta. 
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uguali al doppio del quadrato A B , ed al doppio 
del quadrato B D ; il che ec. (*) 

PROPOSIZIONE XI PROBL. 

* 

• * « 

• &w rmi lini* A B /* C talmente 

che U rettangolo di efa A B nella parte minore B ^ 

rie- 



(«) E/empio Numerico . 

ia A C di 8 palmi , e V aggiunti CD di 2 ; fa- 
rà A D di palmi 10, e BD di 6. Onde tara, 
il quadrato di AD, cioè di 10, uguale a pal- 
mi 100. 
e il quadrato di CD, cioè di 2, ugua e a pal- 
mi Jt • 

Somma di palmi [04. 

Inoltre il quadrato di AB, cioè di 4» c di Pu- 
trii ^ 10. . 

Il quadrato della B D , cioè di 6 ,èdif>a!mi 3£- 
Sicché la iòmma di palmi 
è la metà di 104 palmi. 

E/empio Analitico . 

» » 

Efprimafi T A B con la fola lettera A. B C come 
uguale ad AB con P iftefla A, e P aggiunta 
CD. con la lettera B : onde BD dovrà indi- 
carli con le due lettere A -+ B , e tutta la com- 
polta AD con le tre lettere A -4- A -+ B , del» 
le quali facendoli il quadrato , avremo V ifteflo 
prodotto , che fi ebbe nell' elempio analiti- 
co della propofizione precedente, ed è quefto » 

4 A* 



Digitized by Google 



L i l * o IL 7$ 

r iejta uguale al quadrato della rimanente parte mag- 
giore AG. . - 

DEfcritto il quadrato di tutta V AB, il qua- 
le fia A B D E , fi divida per mezzo in F un 
lato A E contiguo ad efla AB; e congiunta la ret- 
ta B F , fi prolunghi verlò G in maniera & 
che fja FG uguale ad F B\ indi fopra ì* eccedo 
AG fi deferiva il quadrato AG1C, il cui Iato / & 
prolungato leghi i lati A B , E D in C, ed H. Di- 
co effere il punto C quel fegamentp della retta 
A B , che fi ricercava. Perchè eflendo A 2s divi fa 
per mezzo in F, ed aggiuntavi AG , farà il ret- 
tangolo EGA(cioe EG IH, per eflere GÌ ugua- 
le a G A) infieme col quadrato AF, uguale al > ^ ^ 
quadrato FCcioè al quadrato f 1 /?, che -ugua- 
glia jFG, oppure al li due quadrati A B , AF, che • 
uguagliano effo quadrato F B b ; però tolto di co-k 47« *« 
mune il quadrato A F , rimane il rettangolo EGIH- 
uguale al quadrato AB DE, e tolto di comune 
AC HE , reità il quadrato ^C/G uguale al ret- 

• • - tan- 

^ ». • « . ... - « . • • « « , •. 

4 A 1 -+4 AB -+B*. Ad un tal prodotto unito 
il quadrato dell'aggiunta, quaP è B\ tutta la » 

fomma farà 

4 A 1 -+4AB*-f.2B 1 . 
In fimil guifa A -+ B X A -f B = A 4 -f B* H- a A B: - 

ed Ax A =A a . 

Dunque la fomma quindi refultante , quaF è 

2 A* -+ B a -f 2 A B , riefee la metà della foni* ^ 
ma quivi poco fopra deferi tta. 
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tansolo DSC/7. cioè il quadrato A C uguale al 
* rettangolo ABC, il che era il quelito. («) 

PROPOSIZIONE XII. 

Né* triangoli ottusangoli , come ABC, il qu§- 
€l * ,U * drato del lato AC oppojto ah' angolo ottufo è mag- 
giore de' quadrati aegii altri due latihtà, b C , e 
li fupera di due rettangoli contenuti da uno dt ejfi 
lati CB, e dMla porzione B D intercetta fra l' an- 
golo li; e la perpendicolare A D tirata [opra il la* 
to C B prolungato , dall' angolo A oppop ad ejfo . 

IMperocchè il quadrato AC uguaglia li due qua- 
draci AD,CIJ*ì ma il quadrato CD è ugua- 
fr + a. le a'quadrati CB , B D , ed a'due rettangoli CB D b : 
dunque il quidraio /iC,èuguale a' quadrali D , 
BlJ, 6B, d a'duerertangoli CBD \ eflendo a- 
dunque li due quadrati AD, B D uguali al qua- 
drato AB*; ne legue, che Squadrato AC è u- 
guate a' quadriti AB , CB , ed a'due rettangoli 
CBD i il che ec. _ . . . m m , 

PROPOSIZIONE XIIL 

fte 11 V iairat0 iel lat0 A C 0 PP b P° ad un **& 0 ** 
acuto B del triangolo ABC ^ minore de quaarati 

de' lati A B , C B , da quali e fuperato per due ret- 
tangoli CBD compre fi da uno de' lati CB, e dall' 
int^cetta Dhfra l' angolo B, e la perpendicolari 
condotta /opra c B dall' oppojlo angolo A . 

Ira* 

• ... « 

(a) Un tal Problema non di nitro effr numero in ani 

può fetorfi innumere, poiché fu» parre uguagli il guatato 

non può »!cun numero le^aru* dell' al ert^. 
in iti modo, che il prodotto 
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• » 
1 



JMperocchè il quadrato CB col quadrato DB 
c ugjaie a due rettangoli CSD, ed al qua- 
drato CD ». Si aggiunga a quelti, e a quelli* * a * 
il quadra ro della perpendicolare ^ D , idra la 
ibmma tic' quadrati CB, BD, ed i4 0 uguale . 
alU lomma de' due rettangoli CBD,dt\ quadra- 
to CD, e del quadrato A D : ma li due qua- 
drati B 0 , ed A D uguagliano il quadrato gli 
e !j a .e quadrati C D , tono uguali al quadra- 
to ^Cb; dunque li quadrati AB , CU Tono u- & 47- »» 
guali al quadrato W C con due rettangoli C B D t 
e però il quadrato AC è minore oV due qua* 
drati AB, C B della quantità di detti due ret- 
tangoli ; il che ec. 



PROPOSIZIONE XIV. PROBL. 

Ritrovare un quadrato uguale ad un dato retti- 
lineo A 



ria 6* 



Sì faccia in un angolo un parallelogrammo 
5 0 £ /' uguale al (iato rettilineo A*, e fi * 
| rolunghi B D \n G , iicchè iia D 6' uguale al la- 
to DE, polli a divifa per mezzo la BG in C p 
da) centro C deferiva!! col raggio Ci? il femicir- 
colo 5//G\ a cui lì ftenda il lato DE, il quale 
Concorra colla periferia in 11. Lieo eliere il qua- 
drato D // uguale al detto rettilineo A . Impe- 
rocché congiunta C U, la rà il quadrato C li u- 
guale a' due quaarati CD, D.H&; ma il raggio d 47* 
Cr7 uguaglia il raggio CG; dunqu. i due qua*; 
drati CD, e DH uguagliano il quadrato CG . 
Ma per clkre B (* legata pel n.czzo in C, e non 

pel : 
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pel mezzo in D , cflb quadrato CG uguaglia il 
rettangolo B DG > col quadrato CD*; dunque 
il quadrato CD col quadrato OH è uguale ai 
quadrato CD col rettangolo BDG , e però il quad. a-» 
to D // uguaglia effo rettangolo B DG , oB D E Fi 
ma quello fiera fatto uguale a! rettilineo A ; dun- 

Ìue al mede limo rettilineo è uguale il quadrato 
)H> che dovea ritrovarli M. 



ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 

DI EUCLIDE 

* ♦ 

• ■ 

libro in. n 

DEFINIZIONI. 



Na linea retta dieelì Tangente 
del Cerchio, fe incontrandoli in 
qualche punto della lua circon- 

fe- 




(j) Dalli dimoft razione di 
quefto Problema li viene in 
chiaro » che , fe da un punto 
della circonferenza circolare 
conducali al diametro una per- 
pendicolare • il quadrato di 
quella uguiglicrà il cetrango- 



lo cotnprefo da' fegmenti , o 
dalle porzioni del diametro 
ifteflb . Poiché fi è provato ef- 
fere il quadrato di H D ugua- 
le al rettangolo di BD in DG . 

(b) Il difegno di Euclide in 
quefto tee zo libro 4k è , di- 
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ferenzf , benché fi prolunghi , non la fcga (*) ; 

il Similmente diconlì Toccare le arconte- 
re. ze ut' Ccichj , quando in qualche punto con* 
vengono, ma non li legano (*V. 

Li. Liconu Egualmente dal centro Distanti 
quelle r^tte lìiee» lcpra di cui le peipendiceJari 
condotte oa elio centro li tro\ano uguali (*J . 

IV. bEGMtNTO di cerchio chiamali quella por* 

zio- 

mr.ftr-.ici le proprietà fon* bro dimoftrate , le di cui più 
dame ut. *j di quella tigni, pia- celebri Proporzioni li. no oc* 
n» < -he e ti a lotte la più io . la 16. ao. ai. ai- 31. )%. 
Hmpi c* , la più pcifctta , e 35. 36. 

U p u tacile tiui.dio a deli- . [a, Vedali la Fig. 76. del» 
nearli . quai' e li cer.hio Con la Tav. IV.» in cui U retta 
tutioqucth peto irìuni ve ne LA incentrali nel punto A 
ba 1 che p u di ella figura or- della circonferenza . c proiun- 
c »l*re abou occup.u , e tor* g-ta ella retta in D non la 
m man , eii peggi» fi è , len- lega . Ch: le ella entrali» 
za truttó g'«::gegni dei più dentro del cerchio . o lcgaiTe 
Valenti G,<. metri per la ricer- la circonferenza , lì chiam. rtb* 
ca da elfi f*cta ui piano be jegunte . 
rettilineo uguale ad u t piano 0> Nella circonferenza del 
circolare . Li che fe folle lo- cerchio fono da diltmguerfi il 
ro rielcico. avrebbero otre- di lei convello, ed il conca* 
nuta altresì ia 4u.dr.1ura del vo. La Fig 73. Ci rapprelen- 
cerchio vale a dire avrebbe ta un ceichto minore D B , che 
ro potu.o detemi ure un qua* co.la l'ila circonferenza toc* 
draro uguale al piano circo ca nel punt* B il concavo 
lare; e ciò per la prop lizio della circonferenza del cerchio 
ne ultima dei fecondo libro, maggiore AB La Fig. 74. 
Cotanto è nobile» e mai.vi ci dimoftra ié circonferenze 
giiola fra tuite l* altre figure di due cerchi toccanti a vi* 
la natura del circolo, a tret- cenda nei convello nel pun* 
tanto mirabili , e lì igolari fo* to B : 

no le proprietà, che compe- {e) St oflTervi la Fig. 76".. 
tono a quelle rette , ch.» »* in cui le rene C A D B di- 
incontrano con ia citconferen- conli ugualmente dijianti, qua* 
Za di lut , o che li congun- 'ora le perpendicolari EF . 
gono infi me, e forma o gli EG Condotte dal centro C 
atìgoli dentro di' eflb} le qua- ftpra le nu-deinne C A , D H , 
n propntù fuao in quelle Li* fica* Uguali. 
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zione, che da un arco di eflò, e dalla corda di \ 
una linea retta al medefimo Tortotela , e conte* » 
nuto (*). 

V. Angolo del Segmento fi nomina quello, 
che nel termine dell' arco dalla lua periferia , e 
dalla corda fotropofta compre nde Q ( &j . 

VI. Angclo poi nel Segmento dicefi qualun- 
que di quelli , che dalle rette condotte da ambi 
ì termini della corda a qualunque punto dell' ar* 
co fono contenuti ('). 

Vii. Lo fteflb angolo fi dice Insistere fopra 
l'arco circolare oppufto,il quale arco con quel- | 

lo 1 

(*) E' da fanerfì primiera- li fegmenti, fuòle anche chia- 
mcnte, che quella retta, la tmrCihaJe dell'uno, e delin- 
quale tagliando la circonfe- tro fegmento. 
tenza non patta pel centro, e Kb) Tale è nella Fig. 77. 
però divide il Cerchio in patti 1' angolo ACL , quale nel ter- 
difugu li , chumafi corda \ e mine dell* arco CLA è forma- 
fecondariamcnte che quelle te dall' arco ifteHb , e dalla 
porzioni di circonferenza , che corda fottopofta AC; onde è 
vengono fegate da elTa corda, manifefto , che V angolo nel 
dicono* archi così nella Fig. fegmento è miftilineo , perchè 
ia. la retta À C è la corda le- fatto da una curva , e da una 
gante la circonferenza cirao- retta. 

lare ne' punti A , e C ; e le {e)U angolo nel fegmento , a 
porzioni ADC> ABC dt effe differenza di quello dtlfegmen» 
circonferenza fono gli archi to , è rettilineo , perche forma- 
corr.fpondcnci , fegati dal- to da due rette, che par- 
la mentovata corda ; in ter- tonfi dalle eftremirà d'una cor- 
zo luogo tutto quello fpazio , da, e vanno a congiungarfi 
che vien comprefo dalla cor- infteme ad un punto deh' ar- 
da , e dall'arco, oppure, che co; così nella Fig. 8a. 1' an- 
è lo fteflb , le porzioni difu- gola ABC comprelo dalle due 
guali del circolo divifo dalla ratte AB, CB, che fi parto- 
corda fuddetta addimandanfi no da' due e (tremi della cor- 
porzioni* o fegmenti , q\i»\i da AC, e che congiungonfi nel 
fono ADC , ABC. Finalmen- punto B dell' arco , è nel feg* 
te quella corda AC, che fé- mento , vale a dire è inferita 
ga il circolo in due difugua- to nH fegmtnn ABC . . 
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10 del fegmento, in cui ritrovali l'angolo, compifc* 

11 cerchio 1{K 

ViiL Ettore fi chiama lo fpazio comprefo 
da due raggi dei cerchio , e, dall'arco da eiii in- 
tercetto (* . 

. IX Sigienti Simili diconfi quelli, che' com* 
prendono angoli uguali , contenuti dalle rette ti- 
rate da qualunque punto dell'arco a' termini del* 
la corda '0. 

. PROPOSIZIONE I. PROBL. 
Trovare il centro E £ un dato cerchio ABC. -nei* 

SI tiri dentro di effò qualunque retta A C, e 
dividali per mezzo in F», indi fi alzi fopra 1 ,0, u 
di ella una perpendicolare F B , la quale leghi la 
circonferenza in B , ed H h ; e divila pure ella B H ìu u 
per mezzo in E , dico eflère quefto punto E il 
centro ricercato . Imperocché le fofle fuori della 
linea BH t come in G, tirate le linee GA, GC 
farebbero uguali ; e congiunta G F , eilendo comu- 
ne a' triangoli G F A , G F C, in cui pure i lati A F, 
FC lono uguali, larebbe pure l'angolo AFGm- 
guale al confeguente G FC* ; e però ambidue ret- c 
ti; dunque l'angolo AFG farebbe uguale all' an- 
golo AF Et che fi era pure fatto retto dalla per- 

F pen- 

(a) V angolo mlfegmen* che è tutto quello fpaxiocoB- 
to ABD t Cfjme può ve^c.fì tenuto da* raggi E A , £B> e 
nella Fig.^ 96. , dicefi injifte- dall'arco AB. 
re fopra »' arco circolar** op- (r) Se nelle Fig. 9y 99i 
pofto AB, qua loia qutfto ar- fuppóngafi 1' angolo AEB dei- 
co A3 con l' arco del fegmtn- la primi uguale ali' ingoio 
to CDA compiici il cerchio . BfDdtlla feconda ; i due frg- 
Si «fllrvi la Fig. 7 6\, menti BEA. DEB fi dovrai 
inveremo un fetore ALB , no chiamare fimiiii 

f 

\ 
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2. 6 perpendicolare F B • ,• il che è alTurdo *> ; dunque il 
cenrro non è fuori delia retta BH, ne può elle* 
re altrove , che nel mezzo di ella ; « però £ è il 
centro ricercato, 

Corollario. Condotta dunque nel cerchio 
qualunque linea C A ,c dal punto di mezzo F e- 
r«?tta la perpendicohre, in elfa deve icinpre ef. 
fere il centro d.l cerchio, 

PROPOSIZIONE IL 1 

*? La rena AB , che congi unge due punti A, B 
/* periferia i un cerchio , giace tutta dentro al me- 
de/ìmo cerchio . 

IMperocchè tra' punti A, t B prefo qualunque 
punto D in etTa linea, ed al centro ^congiun- 
te le rette CA $ CB 9 CD, o faranno gli angoli 
ADC, B DC rati, o l'uno acuto» l'altro cucu- 
lo ì uà per eiempio A DC prtufo , o retto ; gli 
i. «Irti angoli faranno in elio triangolo acuti c, e 
peiò i) lato AC farà maggiore di CD<*: ma fe- 
gandofi la circonferenza da efla CD in f, la CF 
uguaglia ij raggio AC; dunque efondo D C mino- 
re del raggio CF, il punto D è più accollo ai 
centro , che non è la periferia del cerchio ; e pe- 
tò qualunque punto D della retta AB li ^rova 
dentro al circolo ; dunque giace tutta la linea A B 
dentro al mcdeùmo; il che ec. (*) . 

♦ . PRO- 

Sl (s) Da ciò fembra pcter- caffè , e $' incontrafle con ef- 

fene inferire , che la Tangcn- fo , ella cederebbe dentro del 

te in un fol punto s' incori- medefimo ♦ e perciò non tan- 

tra col cerchio , e lo tocca : gente , ma fegante dovieba-e 

poiché le ia due punti lo toc- appellarti . 
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PROPOSIZIONE III. 

Se nel cerchi* ABCD la retta B D , che pafa FIG ' *' 
/ <reW0 L , Jega per mezzo la retta AC, che non 
fajfa pel centro , la jegherà ad angolo retto : e vi- 
ctverja fe la Jega ad angolo rato in f , ivi la M*> } 
inde pel mezzo* 

PErchè ne' triangoli A E F > CEF effondo il 
lato £ f comune , le ancora il lato A F u- 
guaglia FC,e la baie ^4 £ ò uguale all'altra E C 9 
gli angoli AF E t e C ivii faranno uguali », e» r - 
però retti; e fe fono quelli retti, eflendo ancora 
gli angoli CA&, ECF uguali b, e d il lato EF b * u 
comune , farà ancora il lato AF uguale ad FCc-, « 
il cne ce. 

PROPOSIZIONE IV. 

*»•-.• •» . » • *• » z " ' •» * * 

Se due linee AB, CD , che non pafane pel ceti- flc - * 
tro , fifegano in F , non faranno ivi ambedue divi/i 
pel mezzo . 

DAI centro E li conduca la E F. Se foffe AB 
divifa pel mezzo in F , le farebbe E F per- 
pendicolare d;e fe pure CO fi dividete per d m : 
mezzo nel medefimo punto F> farebbe a quella 
ancora perpendicolare la ftefla E F\ dunque l'an- 
golo retto AFE uguaglierebbe il retto C FE, 
onde il tutto farebbe uguale alla parte i il die c 
imponibile *. Dunque non fi fegano Funa, e F e 
altra pel mezzo fuori del centro. 11 che era da 
dimuftrarfi . 

F % PRO- 
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PROPOSIZIONE V. 



FiG. éj. Si due cerchi AB, CD,/ feghino in non *« 
iranno il mede/Imo centro E comune ad entrambi. 

* ■ 

IMperocchè congiunta al fegamento la retta E B> 
e tirata qualunque altra E AD, che leghi am- 
bedue la circonferenze, ove fonodiftime , in A , D 9 
fe fofle il punto E centro d'ambi i cerchi , fareb- 
be E B uguale tanto z<XE A, che ad E D , onde 
a Affiori* 1. quelle due farebbero uguali tra loto a» elle ri- 
do uguali ad una terza ; il cne è imponibile, 
. perche il tutto non può eflere uguale ad una fua 
b A£tom.t parte *>; dunque tali cerch) nòn hanno un centro 
comune £; il che era da dimoiìrarfi. 

PROPOSIZIONE VI 

fig. % Parimente fe detti cerebj fi toccaffero in B , non 
potrebbero avere un centro comune E . » 

• • a * * 

PErchè giunta al contatto E B , e tirata V altra ; 
EAD,nt leguirebbe lo fteflb aflurdo, come 
neil' antecedente. Dunque è verimma ancora que- 
lla propofta. 

PROPOSIZIONE VII. 

t,v.iv. p re r 0 Jentro al cerchio A DB il punto G fuori 
UG ' * del centro E e condotta pel centro la retta G t, A , 
continuata dall' altra parte in B , e tirate altre rette 
G F , G D; farà primieramente la G A maj/ima dt 
tutte ; fecondo la G F fià vìràtf W*#H« 7*™ 
maggiore della (j D /»/'* /mmjw <fo i W»? A* ^ B 
<W diametro è la minima di tutte ; quarto 

- 

... »f 
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facendo T angolo G E H uguale alt altro GEF , con* 
gtunta G H riufcirà uguale a G F ;onde due fole li- 
nee fi fofono tirare tra di loro uguali dal punto G 
alla circonferenza , una di qua , ed una di là dalla 

Wiajjima . 

^T^Irati dal centro E i raggi EF, ED, EH, 
-l elfenao E F uguale ad E A , aggiunta ad am- 
bedue la E G , farà G A uguale a' due lati G E , 
E F , i quali fo 10 maggiori del terzo GB s ; dunque A to . t. 
G A è maggiore di GF: e umilmente lì moitre- 
rcboe maggiore di qualunque altra G O , che 
però è la mailìma di tutte, come in primo luo- 
go dovea dimoftrarfi . 

Secondo eilendo ne' triangoli G E F , G E D il la- 
to G E comune , ed il Iato E F uguale ad ED, ma 
1' aagolo GEF maggiore di G E D ; farà la baie GF 
maggiore dell' altra G D b ; e però la retta più ti*!- 
profuma alla maffima GA, è maggiore della più 
lontana . 

Terzo quindi la GB direttamente oppofta alla 
maifima GA, e però più remora da eira di qua- 
lunque altra, è la minima di tutte tenendo qua- 
lunque G D maggiore di eflà , perchè G D con G E 
è maggiore di E De t e però maggiore di E B j « t* t. 
onde tolta di comune G E , rimane G D maggiore 
& GB*. dÀffiomtì 

Quarto effondo fatti gli angoli al centro uguali 
G E H, GEF contenuti da lati uguali , eflendo G E 
comune, ed EH uguale adEF, le bafi Gli, GF 
faranno pure uguali*; ma fe fi tirafle daeffo pun- e 4. t. 
to G qualunque altra linea alla circonferenza , fa- 
rebbe più vicina , o più lontana dalla maffima , 

P 3 che 
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che non fono quefte due ; dunque due fole linea 
uguali li poflbno tirare da un punto , che non fia 
cenrro, alla circonfercrza , una di qua , c una di 
là dalla malli ma ; il che ec. 

PROPOSIZIONE Vili. 

Se il partto G cprefo fuori del cerchio , primieri- 
mente condotta pel centro la retta G E A jino al con- 
cavo della circonferenza > farà quejla la majji na di 
tutte . Secondo la G ? più vicina alla ma firn a di 
tutte. Secondo la G F più vicina alla majfima fa- 
rà maggiore della GD più lontana. Terzo la IÌB 
terminata al convejfo della periferia , che continuata 
fa fa pel centro, è la minima di tutte . Quarto di 
tutte le rette terminate al convejfo , fempre la G f 
più vicina alla minima è minore della G d più lon- 
tana . Quinto due fòle linee uguali una di qua , e una 
di là dalla majfima , e dalla minima potranno tirarfi 
da ejfo punto G al concavi , o al convejfo della circon- 
ferenza , facendo al centro gli angoli uguali G H , 
GED, ovvero GEh,Ghd. 

IL primo , ed il feòondo fi prova . come nell* an- 
tecedente; il terzo fi dimottra ancora , perchè 
effendo Ed con dG maggiore di E G* , tolte Ed, 
ed E B raggi uguali , rimane G d maggiore d' G B , 
c così qualunque altra G/farà maggiore di G B t 
e però quella è la minima di tutte . 
' Il quarto fi prova , perchè le dutGd,dE fono 
maggiori delle due Gf,fE *> ; ma dE 9 fE fono 
uguali adunque Gd è maggiore di Gfi e però le 
più vicine alla minima G B (opra il convello del 
cerchio fono minori delle più lontane;. 

Il quinto fi prova , còme il quarto della prò- 
pofizione precedente. PRO- 
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i PROPOSIZIONE IX. 

da un punto E dentro al circolo fi poffono tirare nQ ?J 
alla circonferenza più di due linee uguali E A, ED, 

£ F ; farà quello ti centro di efo cerchio . 

.... - - 

I Al perocché da un punto,- che non folle centro , 
non li potrebbero tirare, fe non fe, due linee 
uguali, come li è dimoftfato * . • 7 , m. 

PROPOSIZIONE X. 

. . > • • • 

Due cercbj non poffono fegarfi, fe non in due foli fig. 7*. 

punti . 

PErchè fe C fega (fero in tre punti A$ È, C , con* 
dotte dal centro E di uno di eflì le rette EA K 
£B,EC aM*egameriti,effendo uguali, dovrebbe 
eflere il punto £ centro ancora dell'altro cerchio & ; b 9. i ir, 
iJ che è imponìbile c 4 . c %% Iu 

PROPOSIZIONE XI. 

Si due cercbj fi toccano al di dentro in B , la rct- 

FIG. 7J« 

ta, che congiunge i loro centri E , C , prolungata paf 
fera pel contatto B . 



. • - 



A Lt rimenti , fe fofle del maggior cerchio il 
centro e , che congiunto col centro C del 
minore fegafle le circonferenze , ove fono difgiun- 
te , r. in D , A ; tirate al contatto le rette C B , e B 
efièndo CD uguale a CB, e aggiunto di comu- 
ne la CV, farà Dt uguale alle due BC 4 Ce; <«) 

. 4? 4 , e pe- 

. <«)M* ledile B C, C e fono usuile ad e A ; dunque la par. 

ttiggioridi B* (Prop.,o I ); te cD irebbe maggior* del 

dunque anche 'D ^farebbe tutto e A . 
maggior» di Bf imi quefta è 



1 • 



I 

SE Eliminti di Euclide. 

« io. t. e però maggiore di Be* 9 cioè dt 11* altro raggio 
e Ai e così la parrei 0 maggiore del tu ho t A ; 
b^oarj. jj c h e è imponìbile Dunque il vero centro del 
cerchio maggiore era E , che conneflb con C céii» 
tro del minore manda la linea £ C al contatto, 
il Che era da di moti rara. 

PROPOSIZIONE X II. 

m * *■ Ancora toccandoli due ccrchj per di fuori in B ^ 
fa ww, che congiungc $ loro centri E, C (afferà 
pel contatto B. 

Mperocchè fe noi fofle £ il centro d* uno di 
efli cerchi, mi un alerò panro e , fichi con- 
giunta la ^Cfegafle le periferie in A t Z>, tirata 
la * 5 farebbe ella e B con £ C uguale agli alcri due 
raggi e A t c C D, e pero que'due lati e B , B C 
rifarebbero minori del terzo Ce; il che e ira- 
* ,é potàbile «; dunque il centro d^boe elfere in E nel- 
la retta £ C, chepafla pel contatto B ; il che ce» 

PROPOSIZIONE XIII. * 



i 



i , 



* 7h Due cerebj , r he fi tocchino dentro , o , //*or 
Arv contatto in un fol punto B. 

I 

I J§< fJ| Ol congiungano i loro centri E , C colla retta CE, 
" l3 che pallerà pel contatto B d , ma le (i toc- 
caflero in altro punto D, fi congiunga ancora la 
CD. Perche dunque la C B pafla pel centro E 
dell'altro cerchio maggiore, farà C B la midima 
di quelle , che dal punto C fi conducono alla pe* 
1 *• riferia del detto cerchio, il cui c nrro E 9 ; dun* 
que non farebbe CD uguale a CB > e però non 

fan**! 
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farebbero amendue raggi del cerchio , 31 cui cen- 
tro C ; e però non lì toccano elii cerchi ia alerò 
punto , che in B {a) • 

PROPOSIZIONE XIV. 

Nel c erchio le rette AC, B D /t- fono uguali , fa- 
ranno ugualmente dtftanti dal centro F ; e fe fom 
da efo ugualmente dijlanti , /uno tra di loro *« 
guali . 

— » * 

Tirate le perpendicolari EF, KG (opra di effe 
dal centro E, iranno divife pel mezzo le 
rette AC,BD*, o.ìde farà AF uguale a BG, fe • 3- »»• 
tutta r A Cera, uguale a tutta la è D, e congiun- 
ti i raggi E A ■ EB, i cui quadrati fono uguali» 
faranno altresì i quadrati Af , ed F E uguili a| 
quadrati B G, EG , perchè uguagliano i quadrati 
de' raggi oppofti agli angoli retti F, G b ; dun- t>47» *• 
que effendo uguali i quadrati AF, BG , debbono ? 
eflere uguali i rimanenti quadrati hF ,EG* , e 8 ** 1 * 
però ancora effe perpendico ari fono uguali , onde 
le rette uguali A C, B D fono ugualmente dittanti 
dal centro E&. Viceverfa le rette, che faranno 
ugualmente dittanti dal centro, dovranno eflere 
uguali, perchè i due quadrati AF, FE ugua-» 

gliando 

(*) Che fe poi i due cerchj per confeguenza uguali mche 
fi toccheranno interiormen. a d E: il che è affurdo, per- 
te ( i Moro conratto farà in un chè due lati del triangolo fa* 
foìo punto b . Poiché fe fi rebbero uguali al terzo con* 
te ce* (Toro ne' du? punti b, d% tro la Prop. ab Dunque non 
congiunta \tdt, le due cb t potevano i due cerchj, che toc* 
Jrd tono uguali ( e per V Ipot. » canti interiormente , toccarli 
e p -r la D f 14. 1. ; aggìun- fe non fe nei lulo punto b\ 
g afi la r E di c< mùne , (iranno il chff ff€» ' •••-*« 

le due ime* de, €B-bE, • 
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liando gli altri due BG, GE, cflenuo tanto que- 
li , che quelli uguali al quadrato del r*gg;o ; pc-. 
rò ficcome il quadrato E F uguaglerà i quaura-- 
to E G i ancora i quadrati rimanenti At\BG fa- 
ranno uguali; ed etlendo A F , BGÌ& nutaudle 
i r. tu. r^txe AC, B D ■ f ancora le inttr* AC, BD ne- 
fcono uguali; il che ec. , 

fROFOSlZiONE XV. 

te. 77. Delle rette tnfcritte in un circolo la maffima è il 
diametro , e delf altre la più vicina i K al centro 
E è maggiore della più lontana A C . 

Tirate dal centro fopra le rette AC , 1% le 
perpendicolari E F . E H fi prolunghi que- 
fla in G, ficchè lia EG uguale ad E F 9 e li tiri 
la BG D parallela ad / K , cui par itnente farà per- 
pendicolare la EG', onde DB riufeirà uguale, ad 
fc t* tu. ACh : ma congiunti i raggi E J, E K > E D >E B , 
- vedendo gli due lati 1E > K E uguali a' due B E 9 
D E >, ma T angolo 1 E K maggiore di B E D ; dun- 
que la bafe 1K è maggiore dell' altra B D c , e 
e t* è maggiore la più vicina al centro della 

più lontana AC, che uguaglia B D; ed il diame- 
^ Vi < : { ^ tro è vicino più di tutti al centro,; dunque èmag- 
c e ciore di qualunque altra retta non condotta^ p.l 

•LAVA V » 1^-1 P.« 

centro, e pero e la mamma di tutte, uguaglian- 
do fempre i due faggi * come E I , E K , i quali 
d t* ^ ono ma gg* ori della bafe IKà;onde è manifefto 
ciò % che dovea provarli . 

PROPOSIZIONE XVI. 

ne * WW* E A D tirata dal termine A del dia- 

metri 
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metro A H perpendicolare ad ejfo , farà tangente 
del cerchio A B , rimanendo tutta negli altri punti 
ejleriore alla circonferenza : ni potrà inferirji veru- 
na linea retta L A tra la ftejfa tangente A E, e la 
circonferenza ; e però V angolo del femtcircolo (ZA B, 
■oCaE farà maggiore di qualfivoglia angolo acute 
L AH; e r angola del contatto FA E è minare di 
qualfivoglia piccolo angolo rettilineo L A E • 

Tifata dal centro C a qualunque altro punto 
D della retta E AD, che nel punto A con- 
viene colla circonferenza, là retta CD, quella 
oppofta all' angolo retro CAD farà maggiore 
del raggio CA oppoflo all'angolo acuto CUA*,* 
e però è maggiore del raggio CB ; dunque il 
punto D è di là dalla circonferenza,' e così qua-» 
lunque altro punto di: efla linea E AD rimane 
fuori del cerchio ,che però folamente in eflb pun^ 
to A refta toccato dalla retta E AD. Ghe poi w » 
non pofla tra la circonferenza , e la tangente in*, 
ferirli al contatto A veruna retta LA, e mani- 
fello , perchè condotta dal centro C la perpen- 
dicolare CG fopra ella LA, farà CG minore di ~ 
CA, come oppofta quella ad angolo minore tfei 
retto CGA, cui fi oppone quefta «; dunque il 
punto G della retta L A eflendo più vicino del 
raggio al centro C, farà dentro eflb cerchio; e 
però la retta L A fega: il circolo, non refta inter- • - 
pofta fra la circonferenza, e la tangente; onde 
r angolo del fcmicircolo eccede qualunque ango- L ^ 

10 acuto L AC, e V angolo del contatto è mi- 
nore di qualfi voglia piccolillìmo angolo E A Li 

11 che era da diraottrarfi . 

PRO- ; 
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PROPOSIZIONE XVU. PROBL. 

ttC. 79* Da un dato punto E condurre una tangente E A 
al dato cerchio FB A. 

Congiunta al centro C del dato cerchio la ret- 
ta EC leganre la periferia in B , li deferiva 
col raggio C E un altro cerchio concentrico <«) E D, 
e pofta B D perpendicolare alla E C, la quale con- 
corra colla periferia di quello fecondo cerchio in 
D, fi congiunga CD fegante la pr.ma data cir- 
conferenza in A ', congiunta E A larà tangente ; 
imperocché i triangoli E C A , DCB avendo 
■ intorno il comune angolo C 1 lari CE ,C A uguali 
a C D C B , non <òlo le loro bali E A\B D laran- 
• 4- »• no uguali, ma ancora gli angoli cornfpondenti » , 
e però P angolo E AC farà retto, come l'angolo 
DBC ; dunque eflendo A E perpendicolare al ter- 
h i«. in. mine del diametro ACF, farà ella A E tangente *> ; 
il che dovea efeguirfi . 

PROPOSIZIONE XVIII. 

FIG> * Se la retta A E tocca il cerchio A B F , condotta 
dal centro C al contatto A la retta C A , farà con 
ejfa tangente angolo retto. 

SE nò, fi conduca la C D perpendicolare ad efla 
tangente ; farà dunque A. C maggiore di C D * : 
ma CB uguaglia CA; dunque farebbe la parte 
tAjpom.é q$ ^ei tutto CD maggiore; il che è aflurdo d. 

PRO- 

(s) Circoli concentrici di- te da virj poni dell* iftefta 
confi quelli , che fono deferii- retta . che rivo! gefi intorno ad 
ti intorno al medefimo cen- un fuo pupe* immobile , come 
tro # ovvero che fono comv centro, 
prefi da citconfercnat deferii 



1 



II. 
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PROPOSIZIONE XIX. 

• * 

Toccando/* il cerchio in A dalla retta A E , fi > 
dal contatto A fi aiza la perpendicolare A H ad ef- 
fe tangente , pafferà per io centro C del Cerchio . 

* 

Al trimenti fe fofle il centro in G fuori della 
retta A H , co giunta G A farebbe ancor ef- 
fa angolo retto e. n A E*; dunque gli angoli G A E, 1 1 
C AL iarebbero uguali b, ed il tutto riuscirebbe bAfJiom* 7. 
uguale alla parte; il che è imponibile e. c Afflo* 6. 

PROPOSIZIONE XX. 

Se da 9 termini dell arco AB fi conducano due ric. *>> 
raggi al centro C , e due linee a qualche punto D, 
E , della circonferenza oppofta a detto arco Jarà 
r angolo A C li duplo dt qualfivogiia di detti angoli 
A DB, AEB, Ab B. 

# 

NEI triangolo CEB fatto dal raggio A C pro- 
lungato in E fono gli angoli AEB ,cC B E 
uguali d; ma Y angolo elterno ACB e uguale ad à T** 
atnbidue gì* interni oppoftì AEB, CBE", dunque t j». u 
ACB e duplo di AEB ■ Quanto ali angolo A DB 
fatto fotto l'altro ^ £ B , congiunta la retta OC, 
e prolungata in G> farà l'angolo GCB uguale a* 
due interni tra di loro uguali C DB CB D *, e 
però è duplo GCB di CD B-, umilmente Tango- >. >'< - 
\oGCA farà duplo di CD A eguagliando ancor 
effo gli due interni tra di loro uguali CUA % 
CAD e; dunque il rimanente ACB è duplo oel 
rimanente A DB. Se poi l'angolo A FB e al di 
fopra , di maniera cue la retta FC prolungata 

in H 
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in H feghi 1' angolo centrale AC B , tanto farà Y 
efteino AC H duplo dell' interno A FC , quanto il 
rimanente HCB duplo di CFB; dunque tutto 
l'angolo A C B farà pure il doppio dell'angolo 
intiero A F B i il che ec» , 

PROPOSIZIONE XXL 

* * . * 

Gli ungali AD B, AEB, AFB infoienti al mede- 
Jìmo arco, e diffofti nello Jletfo fegmento fono tra 
di loro uguali . - ■ 



IMperocchè ciafeuno di eflì è la metà dell' an- 
golo fatto al centro ACB dunque rieico- 
oo tra di loro uguali . 

PROPOSIZIONE XXII. 

FiG.fe. Ogni quadrilatero ABCD inferi tto in un circolo 
ha gli angoli opfojli uguali a due retti . 

SI conducano le diagonali AC,BD> Sarà l'an- 
golo ABD uguale all' angolo A C D b , e I an* 
* M * '"'golo DBC uguale all' angolo D -d-C; dunque tutto 
: r angolp ABC uguaglia \ fàkcDCA,DAC ; ed 
aggiunto di quà, e di là l'a^olo^DC, fono li 
due angoli oppofti ABC ADC del detto qua- 
drilatero uguali a tutti tre gli angoli del trian- 
golo ADC, i quali fono uguali a due («) retti c. 
e •* *• Il che era da dimoftrarfi . PRO- 



W Parimente l'angolo AB D= A CD, e Pai* 
i tro ACB = A DB (P. 21. 111. ). 

Dunque tutto rangoluDCB = ABD-fADB, 

. . Ag- 



Digitized by Goógle 



Libro. ILI. . p$ 

PROPOSIZIONE XXIIL 

•Jópr* la fleffa retta A C nm .pffono ejfere de* 
finiti verfo la rhedefima parte due Jcgmentt fimili 9 m ** 

e 'difuguaii A PC, ABCW. " : 3 

* . « . . 

Mtìrcecchè condotta da un termine C la ret- 
ta CBD, legante le due circonferenze in 
B > /J, c congiunte al)' altro termine A le rètte 
BA, DA kì>>, iè foflèro i fegmenti firruli , fareb* s 
bwro gli angeli A OC, ABC uguali » j il che è 
impoifibiie , eflendo J' uno eterno , )' altro interno 1 D & 9 ' *• 
oppotto cel triangolo A D B b ; dunque non pof- 
fouo tali tègmenti eflere fimili fa, PRO- b l *' u 



Aggiungafi di comune ali* uno, e agli altri l'an- 
golo DAB: ne fegue, che DCB -+DAB =s 
ABD-+ADB— * DAB; ma quefti tre fono 
uguali a due ret i per la Prop. 32. 1 ; dunque an- 
che que' due oppofti del quadrilatero faranno u- 
guaii a due retti . 

Quindi producendofi uno de* lati di elio quadri- 
latero ,F angolo efterno, che ne riiulti /farà femori 
uguale all'interno oppofto di detto quadrilatero • 

(a Con più chiarezza può di quefto £ibro ). Ma 

enunciarli così : data la ree- gol» ABC è maggiore delF 

ti AC, e delcritci fopra di altro A DB, e ADCfPrcp. 

efla 1 due fegmenti difuguaii l€. t)\ dunque eflendo difu- 

ADC , ABC verfo la mede/i- j»uali quefti angoli , non pò- 

m* parte, non potranno que- iranno quei fegmenti efTer fi* 

fti eflere fimili. mili , ove uli angol| fi ri|ro , 

(t>) Allora farebbero fimili vano. 
1 fegmenti ADC ABC, qua. (c) Deferirti fopia la ne* 

Iota gh angoli ADC , ABC defima corda due legmenti, 

tatti dalle retta tirate da un che fieno fimili. non poflo, 

punto dell' arco a*termmi del- no non effVre uguali , e ver- 

la corda foflero uguali (Def. fo due differenti parti. 
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PROPOSIZIONE XXIV, 

f jg. u. Simili porzioni di cerchj A D C , B E F deferii* 
te fopra lìnee uguali tra di loro AC, B £ , Jono por* ' 
ziom uguali l«) . 

ALtrimenti foprapponendofi Y una all' altra» 
adattandoli la baie AC all'altra uguale B F § 
riufeirebbero fopra la ftefla linea deictitti duefeg* 
• ai. tir. menti firmli , e difuguali, il che è mpo sibild, 
' dunque c neceffario , che dette porzioni fieno u- 
guali. 

PROPOSIZIONE XXV. PROBL. 

kg. ir: Data una porzione di cerchio E A F , trovarne il 
centro C, per poterne compire tutto il circolo. 

Ivifa la corda EF pel mezzo in D , le fi 
conduca la perpendicolare DH\t tirata un* 
•ltra qualfivoglia retta E A, dentro la ft e ila por- 
tone , dividali per mezzo in B , e le lì conduca 
la perpendicolare B C concorrente in C con L 
r r al- 



D 



\ . 



(s) Folti i tegnenti ADC , , efferfi fuppoftì ta'i fegmenti 
BEF fimili . « d»t* incori u- fra loro fimilt : e perciò fie- 
nali It Unte AC . BF, fopra ta Pipotefi , che tutto il feg. 
cu. fon deferirti, faranno effi mento primo no* Ci mbaciafle, 
fegmenti uguali. « conleguentememe non folle 
Sopr.ppofti i due Tegmen- uguale ai iecondo . ne legai- 
ti r uno ali» altro . adatta*, rebbe, che fopra la fleto linea 
óofx la bafo AC fopra Pai. riunirebbero deferiti, due feg- 
Cra uguale BP , cioè il pun- menti fimili mfieme , e dilu- 
to A fui punto B, e*» puato guali ; lo che è affurdo ( Frop. 
C full'alcro P . ne rifultera una 13. 1 1 1. ) ; dunque è iieccfla- 
fo«a linea : onde anche V «reo rio , che detti fegmenti il U- 
Circe-lare ADC dovrà comba- guaglmo . 
ciare fopra V arco BtF , per 
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altra DH. Dico eflere C* il centro ricercato, di • 
maniera che congiunta CE , fi potrà con quefto 
raggio compirne il cerchio E AH, dovendo effer- 
ne il centro di quefto circolo in qualunque di det- 
te perpendicolari feganti per mezzo effe corde . r 
EF,E A*,t però nel loro concorlò C; il che ec. u 

PROPOSIZIONE XX VI. 

Ne 9 cerchj uguali A B D , E F H gli angoli uguali 
fatti al centro A C B , E G F , o fatti alla circon- 
ferenza A D B , E H F infiftono ad archi uguali 
AB, E F. 

r 

SI conducano le corde AB, E F -, quefte faran- 
no uguali, effendo bafi di due triangoli aCB, 
EGF, che intorno gli angoli uguali C, G hanno 
i lati uguali CA, GE, e CB, Gfb; dunque ef- b 4. f . 
fendo le rette AB,E F uguali , ed i fegmenti A DB, 
E H F limili per V uguaglianza degli angoli in elfi 
contenuti c , onde fono porzioni di cerchio ugua- <= Defim * 
li d; per>) ancora i rimanenti archi AB , EFdi^. uu 
fono uguali -, il che ec. 

PROPOSIZIONE XXVII. 

AV cerchj uguali gli angoli fatti fopra archi u- 
guali AB, E F al centro, 0 alla circonferenza fa- 
ranno uguali . 

■ • # 

TV'perocchè fe non foffe l'angolo ACB uguale 
JL ad £GF,fuppongafi uguale ad EG1; dunque 
farebbe arco AB uguale ad Fi* , e non ad uu 
contro 1 ipotefi,- pertanto fono uguali gli angoli 
ACB, EGF al centro, e così ancora gli altri 
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iPm>. %9.AOB,E HFhiti alla circonferenza di cui fo- 
li «• j>q dupli q egli altri fa cri al centro . 11 che eC. 

PROPOSIZIONE XXVIIL 

Le rette uguali A B , E F in cerchi uguali ne 
i fugano archi uguali , il maggiore AD b al maggia 
• re E H P , ed ti minore Ab al minore E t . 

» 

FAtti al centro gli angoli ACB, EGF faran- 
no ugmli, eflendo i lari, e U bau uguali in 
tali triangoli b;durque Parco WBlarà all' alrro 
c itf.Mf.fi 51, uguale e, -e p.rò ancora il rimanente ADB 
al reliduo EHF-y il che ec, 

PRO POSIZIONE XXIX. 

. W cerchj uguali fono gli archi uguali fegati da 
forde uguali . 

Estendo gli archi AB, E F uguali , ancora gli 
angoli al centro ACB, EGF laranno ugua- 
4 *7.?M» li u ; dunque per efll re anci ra uguali i liti di detti 
triangoli, le bafi pure AB, E F fono uguali i il 
che ec. 

PROPOSI Z IONE XXX. PROBL. 

• <•*■,» ■ . • • 
wg. iy. DfitQ un arco circolar* A E B , dividerlo fel mezzo . 

SI divida la corda A B pel mezzo in D, e vi fi 
alzi la perpendicolare D E; dico, che quefta le- 
gherà t arco pel mezzo in E ; perchè giunte le 
rette AE.BE faranno le bali uguali de triangoli 
40 E , BOE , in cui il lato D E e comune , ed i 
lati AD>B D fono uguali intorno ad angoli retti « : 

ma 
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ma le rette uguali in cerchj ug ali, e però an- 
cori* nel me de (imo cerchio corrifpondono ad ar- f 
chi uguali a ; dunque fono uguali gli archi A E, B E,* 1 U ' 
ne' quali è divilo V arco dato A£B dalla retta 
DE. 11 che ce. « 

PROPOSIZIONE XXXI. 

V angolo ADB fatto nel femicircolo BEA f "cu, 
retto ; C angolo BAD fatto nel maggiore fegmeiy* 
io BF AD è acuto ; e l angolo BED fatto nel feg* 
mento minore farà ottufo . 

■ 

• 

Congiunta al centro la retta DC 9 e prolunga- 
ta all' altra parte del circolo in F , effendo 
tanto l'angolo AC F duplo di A DF, che l'an-^ 
golo FC B duplo di F D B b , faranno gli angoli 
A CF , FCB dupli dell'angolo ADB: ma quc' 
due fono uguali a due retti c ; dunque queft' ango- c \ 
lo fatto nel femicircolo è retto; però nel trian- 
golo A DB T angolo A , che è defcritto nel feg- 
mento maggiore BF AD è acuto, effendo l'al- 
tro ADB retto ; e, perchè nel quadrilatero I7 * 
B E D A i due angoli oppofti BAD,BED fono # tfc m 
uguali a due retti», effendo BAD acuto, l'al- 
tro BED nel legmento minore farà ottufo. Il 
che ce W 

G a PRO- 



(«) Quindi ne fegue li fo. detto ingoio del femicerchio , 
fazione d un Problema , quai* e V altra rimanente parte al- 
è, di dividere l'angolo del l'angolo rimanente di detto 
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PROPOSIZIONE XXXII. 



Se nello fteffò punto B delta circonferenza la 
tic* «9. fet ta G H tocca il cerchio , e la BU lo jega ; Pan- 
golo della tangente , e della fegante uguaglia quel- 
lo , che fi depriverebbe nelF alterno Jegmento , cioè 
PBH è uguale all'angolo BAD, e DBG uguale 
a B ED » 



s 



il conduca pel centro C dal contatto la linea 
> B C4,econgiungafi A D\ farà V angolo CBH 
a i». ut. retto a , ed eflendo ancora retto nel femicircolo 

b a. ui. ,,an B 0, ° ADBh > & !i ahri due ABD,BAD(*. 
[ranno ug lali pure ad un retto c, e però uguali 

c ?*' ' a'due A B D, DB H- f dunque tolto di comune 
D, rimane l'angolo 5^1 D uguale a DBH; 
e perchè l'angolo i? £ D con Toppofto 
d ti. ni, del qaadrila'ero A DEB uguaglia due retti d, co- 
me ancora DBH con DBG compifee due ret- 
ti e, farà 1t angolo B ED uguale a DBG. Il 
? che ec. 

PROPOSIZIONE XXXIII PROBL. 

» ■ 

fig 90. Sopra una data retta B D descrivere una porzio* 
ne di circolo capace di un angolo uguale al dato 
angolo F . 

f lJ# u QI faccia V angolo DBH uguale ad F f, e di- 
^ vifa BD pel mezzo in E , fi alzi EC per- 
pendicolare ad efla > e dal punto B fi tiri pure 
B A perpendicolare a B H; c convenendo quefte 
due perpendicolari nel punto C, col raggio C# 
fieferivafi un cerchio, che patterà ancora per D, 
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effendo congiunta la CD uguale a CB> per effe- 
re bali de' triangoli rettangoli CE D, C E B, ne f 
quali il lato EC è comune ed i Jan £ Mu- 
gliali ; e farà eflo circolo toccato dalla B ti- , pe^ § llU 
tò i* angolo D AB fatto nel fegmento , che rielce 
fopra U data retta B D , farà uguale all' angolo 
DBH b , cioè al dato angolo jP,per la coftruzio-b 3a.u1. 
ne . 11 c e ec. 

PROPOSIZIONE XXXlV PROBL. 

Da un dato cerchio tagliare una porzione capate 
dell' angolo uguale al dato F. 

SI tiri la retta B 11 , che tocchi in È il dato 
cercuio, e fi faccia r angolo UBO uguale 
al dato F ; è manifetto , che la porziocie B A D fe- 
rì capace dell' angolo dato c. I| che ec. • 33. in. 

PROPOSIZIONE XXXV. 

Se dentro al cerchio AGE due rette A B , E G 
fi fegano in F , /'/ rettangolo delle parti deli una a- 
guaglta quello delle parti del? altra* cioè AFB i 
uguale ad EFG. 

- 

S * 
E fi fegaflero nel centro, farebbe ciò manife- 
fto , effendo le parti di tali linee tanti raggi 
uguali del medefimo cerchio ,• ma effendo il lo- 
roconcorfo F diverfo dal centro C, fi tirino da 
elfo centro C le perpendicolari CD, CH fopra det- 
te linee, che da quelle faranno fegate pel mez- 
20 i e fi congiungano CF, CE.CB. Il rettangolo j . „,. 
AFB col quadrato DF farà uguale al quadrato 

o • ; ed aggiunto il quadrato C D , farà il reffan- c $. il. 

G 3 goìo 



Digitized by Google 



io2 Elemehti di Euclide. 

golo A F B con i d uc quadrati D F , C O , cioè col 

• 47» Squadrato CF*% uguale a' due quadrati DB , e CD , 

cioè al quadrato del raggio CB * , o dell'altro rag- 
gio CE,e quefto pure effendo uguale a* quadra ti 
£H,C7/«, come al rettangolo EFG col quadra- 
h j. ti. e to t Hb* e col quadrato C //,che e quanto dire al 
* ,u " rettangolo EFG col quadrato Ci 7 »; farà dunque 
il rettangolo AFB col quadrato CF uguale al 
rettangolo EFG col medefimo quadrato CF\ 
onde tolto di qua , e di là quefto quadrato CF, 
rimane il rettangolo A F B uguale all' altro E FG. 
11 che CC 

PROPOSIZIONE XXXVI. 

tic ft. Da un punto F fuori del cerchio tirata la tan- 
gente F H , ed una fegante F B A , farà il quadrato 
\ della tangente F H uguale al rettangolo A F U di 
tutta la fegante , e della fua far te ejeriore . 

Condotta dal centro C la perpendicolare CD 
(opra la Telante, che dividerà pel mezzo la 
e s« ut. parte interna A Bc> e congiunti i raggi CB, Cll* 
eflendo il quadrato FD uguale al rettangolo A FB 
4 6. ti. col quadrato B DJ, aggiuntovi il quadrato CO, 
faranno,] due quadrati F D , CO, cioè il qua ra* 

• 47, i toCFiOi due quadrati FH, C/7 C ( elfèndo P an- 
g golo CHFrettof) uguali a) rettangolo A FB, co* 
r 1,1 quadrar! B O, e CO, cioè col quadrato del rag- 

gio C B: eflendo adunque il qua Iraro della tangen- 
te FH col auidraro de raggio CU uguale al ret- 
tangolo AFB col quadrar) del raggio CB * tolti 
gli uguali quadrati di derti raggi , rimane il qua* 
dra io FU de Ila ungente ugual e a] re; untolo 
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di tutta la fegantc FA nella parte efterna F B ; il 

ch<: ec. 

Cor' llario I. Quindi fe da unmedefimo punto 
F lì tireranno due tangenti FH,Fl al mede limo 
circolo , quelle faranno uguali, ellendo eia 1 eh ed u no 
di tali quadrati uguale al medefimo rettangolo 
AFE della fegante condotta dallo fteflò punto F. 

Corollario II. E ie più leganti F B A , F G E fi 
conducano da un punto F allo fteffo cerchio , fa- 
ranno i loro rettangoli AFB 9 EFGixzòì loro 
uguali , effondo ciatcheduno di elfi uguale al qua- 
drato della tangente FU. 

PROPOSIZIONE XXX Vii. 

Se il rettangolo di una fegante A F B farà ugua- 
le al quadrato della retta FI, che condotta dallo 
fieffo punto F ,. fi accofti alla periferia del cerchio » 
farà quefta FI tangente di efo' 

■ * 

IMperocchè tirata la tangente FU, il cui qua- 
drato uguaglia pure il rettangolo AF B *, e* 
però ancora è uguale al quadrato F I , e confeguen* 
temente faranno le rette FH,F 1 uguali ; e condotti 
i raggi CH> C/tono pure uguali ; e congiunta al 
«entro la retta FC, è quefta lato comune a' duo, 
triangoli F HC> FiC\ dunque l'angolo FIC u+ 
guaglia l'angolo FHC^; il quale è retto c ; per- fr *. n 
tarato eflendo pure l'angolo FIC retto, quefta FI C1 *' tlu 
farà tangente a. I! che doVea dimoftrarfi. 4 16. iti, 

» ... 
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ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 

DI EUCLIDE 

LIBRO IV. W . 



DEFINIZIONI. 



t 




; Icefi Inscritta nel circolo una figu- 
ra rettilinea,quando ciafcun'angolo 
di efla tocca la circonferenza {*) . 

II. Ed allora il cerchio dicn Cir- 
coscritto ad efla figura rernliaea . 
III. Circoscritta poi ai cerchio dicefi la fi- 
gura 

(«) Avendo Euclide nel Li-' li formato. Qualora poi fia 
èro III. dimoftrate le princi- poligono inlcntto nel cer- 
pali proprietà del ccj^4Ì^i, ci ch:o, o al medefimo circo» 
addita in quello Libro 1K , Icmto , le linee retre,che Ci 
che è tutto Pn blematicof conducono dal centro agli an- 
raaniera d'inferi vere nel cer- gol» di efTo poligono chiamanti 
caio , e di circofcrivere ad **g&* % conte le rette CE, CG 
eflb de* Poligoni regolari : lo della Fig. 96*. Tav V ; appu- 
cheè d' una grundiflima utili- re le altre CA, CD, CB 
tà all' Architettura militare , della Fig. 97 quelle poi , cho 
• civile, ed alla Agrimenfu- fi tirano dal centro perpen- 
ra . Regolare addimtndafi quel dicoLri fopra i Iati del p«- 
Po ligono , in cui fono tutti i ligono , diconfi perpendicoltri * 
lati, e tutti gli angoli Ugua- ovvero cateti , c< me nel)» Fig- 
li j e prende eflb il nome dal 06 le rette CD , CB , CA . 
numero degli angoli, come, e nella Fig 97. le rette CE, 
per tralafciarc il triangolo , CF fi chiamano perpendicolari 
ed il quadrato, pentagono di- del triangolo circufe ritto , O 
cefi quello di cinque , esagono infcritto . 
di fei , decagono di dicci ango- . M Così il triangolo BAD 

nella 



» 
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gura rettilinea , fe ciafcun lato di cfla tocca la di 
luì circonferenza (*) . 

• -• 

IV. Ed in tal cafo dicefi il cerchio Inscritto 
in detta rettilinea figura. 

PROPOSIZIONE I. PROBL. 

In un dato cerchio , il cui diametri A B , inferi- TAV f 
vere una linea AD (è) uguale ad un* data F, non FIG -Ì3.' 
maggiore di ejf) diametro. 

I ■ * • 

COI centro A, e V intervallo A E uguale ad F - 
deferivafi un altro cerchio, che feghi in D 
quello già dato; è chiaro, che congiunta A O fa- 
rà uguale al raggio AEe pere alla data F . lì 
che dovea farfi. 

PROPOSIZIONE IL PROBL. (0 

Nel dato cerchio infcrivere un triangolo A B D *ig. 9+ 
equiangolo ad un altro dato IjH . 

» * 

SI tiri al cerchio in quache punto A la tan- 
gente E A F a , e fi faccia t 9 angolo FA D ugua- * 1 
le ali» angolo iGtf, e l'angolo E AB uguale all' 
altro IHG, econgiunganfi buntiD,£ , in cui que- 
lle recre legano il cerchio . eoa la retta DB. Di- _ j 

co 

nella Fig. 94. dicefi infinito / e I triangolo tacca di lui " * 
»el cerchio, perchè ciafeuno :irconferenza ne'punn B,D,A . 
degli angoli di eflb triangolo {*) Quando una linea retta 
rocca la circonferenza ne* pua. nel cerchio tocca , o fega col- 
ti a , A, D; onde il cerchio le fue eftremirà la cìrconfe- 
i" d c !£° ehiam * fi circoferit. renza, efla retta dicefi *ffU* 

t\ ft **g ura triangolare, cjm nel cerchio. 

(*) Il tri.ngolo FEG nella (r) Quefta , e 1» altre tre fe- 
*>g ?y. dicefi circo/crina al guentì Proporzioni diconfiri- 
cercluo , perchè ciafcun lato uorate da Taleto . 
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co , che il triangolo AB D iarà il ricercato ; impe- 
rocché l'angolo A B h ugu giia all' angolo DAF*> 
e pero è uguale all' angolo 1G l'angolo ADB 
uguaglia r angolo E AB » e però e uguale V an- 
g lo GHI\ dunque a <cora il tetzo BA D ugua- 
glia il terzo Glll i licchè turto il triangolo 
AB D interino nel circolo è equiangolo al da- 
to triangolo IGH. Il che ec. 

PROPOSIZIONE III. PROBL. 

Intorno ad un dato cerchio A B D circoferivere un 
triangolo E * Ca equiangolo ad un altro dato 1 H K < 



PRolungato uno aV lati HK dall'una, e dall' 
altra parte in i/, L, fi faccia al centro Cdel 
ciato cerchio l'angolo^ C D uguale al i' angolo IKL, 
ed appreflb li faccia [angolo D C B uguali all'al- 
tro etterno IHM; Indi fi tirino a* punti A, D, B 
le tangenti AG 9 DE $ F,\e quali concorreranno, 
e formeranno un triangolo EFG circoferitto al 
cerchio , ed equiangdo a quello dato ; imperocché 
congiunta B D per riempio , riefeono gli angoli 
BDE, DB E minori di due retti fatti dalle tan- 
genti col raggio C D E, C B E , e però concorrono 
b Ajp*m I interne b • perchè poi tinto gli angoli del triangolo 
BCD, che quelli dell'altro BE D fono uguali a 
c ,a ' im due retti c , gli angoli lei quadrilatero C B E Du» 
guagliano quattro retti ;icd effondo i due CD E* 
CBE retti , faranno gì; altri due BCD, BEO 
uguali a due retti , e però uguali a v due angoli 
JHM,IHK: mal'ango'o BCD fu fatto uguale 
idlHM ; dunque l'altro» E De uguafead 1HK* 
Similmente eflendo gli tegoli A CD, ed AG D 

uguali 
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uguali a due retti , e però uguagliando gli altri 
due IKL, lKHi dunque effendi) fatto ACD 
tgua le ad / K L> ci' altro A GD uguale ad 
e però ancora il terzo A F B uguaglia l 1 alrro UIK; 
dunque il triangolo E F G circoferitto al dato cer-» 
chio fi è fatto equiangolo al dato triangolo 1UK. 
Il che ec. 

PRO POSIZIONE IV. PROBL 

In un dato, triangolo E F G infirivere un cet* n«. * 
etto A li D . 

• 

SI dividano pel mezzo gli angoli FEG, FGE < 
colle rette EC, GC concorrenti in C, e da ef- 
fo punto C fi tirino le perpendicolari C A , CB, 
CD fopra a* tre lati di effo triangolo ; faranno 
quelle uguali , perchè ne' triangoli C E D ,C E B 
elTendo gti angoli DEC, B E C uguali , ed ancora 
i retti CD E, CBE uguali, ed il lato t Ccomu- 
oe ; ancora gli altri lati CB t CD fono uguali « : e 1 ,# 
così ancora ne' triangoli C D G , C AG fi proverà 
C D uguale a C^; dunque tutte tre le dette per- 
pendicolari fono uguali ; onde col centro C , e eoo 
l'intervallo C A deferirlo un cerchio patterà per 
i punti A , B , D, e farà toccato da' lati di que* 
fio triangolo FEG, effóndo ad angoli retti a 
ciafcheduno.de' raggi C A , C B , C Db ; e però fa-b t&iif. 
rà infcritto detto circolo nel dato triangolo . Il 
che ec. 

PROPOSIZIONE V. PROBL. 
Ad un dato triangolo ABD circoferivere un tir* no.*. 

€olo • 

Si 



Digitized by Google 



tot Elementi di Euclide. 

SI taglino pel mezzo due Isti AB, BD in E» 
F, e fi alzino ad ellì le perpendicolari EC» 
FC concorrenti in C , e congiunto il punto Ccon 
tutti e tre gli angoli A, B , D , il cerchio defcritto 
per qualunque de' raggi C A, CB, CD, i quali 
faranno uguali , farà circolcritto al dato triangolo ; 
imperocché eflendo A E uguale ad E B, ed EC 
comune a' triai goli AEC, BEC, e gli angoli di 
quà, e di là dalla retta CE uguali , perchè retti, 
la baie C A farà uguale a CZ?; e (Lnilinenre ne* 
triangoli BFC, DFC, per e fiere intorno ad an* 
goh retti i lati BF, FC, DF 9 FCuguali, CB 
'•farà uguale a CO *; dunque il cerchio pifla per 
tutti gii angoli A, B , D,e però è circolcritto al 
dato triangolo A OB . Il che era da farli (*). 

PROPOSIZIONE VI. PROBL. 

9t - In un dato cerchio infcriverc un quadrato AEBD. 

SI tirino pel centro C due diametri AB, DE , 
che ad angoli retti li feghino in elio centro, 
c fi congiungano le rette A E , A D , B E , B D ; di- 
co , che il quadrilineo AEBD farà il quadrato in- 
ferito nel dato cerchio. Imperocché di tutti ,i 
triangoli AC E, AC D,BCE , BC D rutti i lati 

in- 

(s) Quindi ne fegue . che al fpazio triangolare , poiché dee 
triangolo circolcritto il cer- cadere nel fegmento maggio* 
chio , il centro di etto cade- re « la di cui corda ferve di 
ri in di ver fi luoghi fecondo lato al detto triangolo ; fe ce- 
le di verfe fpecie del triangolo tufangolo , cadrà fuori dei 
infcrittonel cerchio .Dunque triangolo , attefo V angelo ot- 
te '1 triangolo farà rettango- tufo contenuto nel minor feg- 
Io » cadrà il centro del cerchio mento fecondo la Propofiiio- 
nella metà della ipetenuf» : fe ne XXXI. del libre ili. 
•cuungolo , cadrà dentio lo 



- 
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intorno agli angoli retti fono uguali ; e però le 
bili loro A E , AD, B E , B D parimente lì ugua- 
gliano» ,egliangoh^£fl,££D,i9 L>;1\D^^ * 
eflendo ne* femicircoii, Tono retti b jdunque il qua- b j#. itr. 
drilatero A E B D è il quadrato c , che dovea ior cDt f 9mt9 
icriverfi nel cerchio dato . m 

PROPOSIZIONE VII. PROBL. 

è 

Intorno al dato cerchio A E B D deferivere m qua- ne » 
drato . 

Tirati , come nella precedente , i diametri A B , 
DE , che nel centro C Ci feghino ad angolo 
. retto, fi tirino per i punti A, B le parallele ai 
diametro DE , e per i punti D, E le parallele al 
diametro A B ; quefte parallele faranno pure a* 
termin' de* diametri angolo retto d , e però (ara n- f ! 
no tangenti e ; e tutti i lati G H, HI,IF >F G fa- « 1* «*• 
rann > uguali al diametro del cerchio , e però uguali 
tra loro; gli angoli pure G ,H,I, F, in cui con- 
vengono effe tangenti, faranno retri , perchè nel 
parallelogrammo FABG l'angolo G uguaglia P 
oppofto FACf, che è retro, 1 angolo F ugua- * 3* *• 
glia l'angolo oppofto GBC, che pure è retto r 
e così nel parallelogrammo A BÙI li inoltrano 
pure gli altri angoli H, 1 eflere retti ,* dunque 
F I HG è un quadrato circoferittoal dato cerchio, 
come era propofto di farfi (*) . PRO 

(a) Quindi rilevali primie- quadrato ilei raggio; e con* 

ramcnce,che infcritto nella feguenremente il quadrato cir* 

Fig. oo. un quadrato per la coferitro farà quadruplo del 

Propofizione VI. , il quadra* quadrato ilei raggio . 
ro circofe ritto al cerchio farà Inoltre da quefta Propo- 

dopoio del quadrato infcritto ; fiiione ci viene anche addi- 

qucfto poi tari doppio del tato la maniera d» infcrivere, 

o di 
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PROPOSIZIONE Via PHOBL. 
In un dato quadrato ¥GHl infcr ivere un cerchio. 

DIvidanfi pel mezzo i lati ne* punti A, E , Z> , D, 
e condotte le rette A B , E D , che ù leghe- 
ranno inC, e faranno parallele a* detti lati, con- 
giungendo i termini di linee parallele , ed ugua- - 
i, li » ; però tutte le rette C A , CE > C B , C D > ugua- 
gliando la metà de 1 lati di elio quadrato, faranno 
uguali fra loro; onde col centro C,econuno di 
quelli raggi CA defcritto un cerchio, pallerà ptr 
gli altri punti E,B, D,e rimarrà toccato da lati 
di eflb quadrato , eficndo qualunque angolo BAI» 
CEH ce. retto, come uguale all'angolo/, ovve- 
ro G oppofto ael parallelogrammo AB HI,D BUG 
i, ce D . Dunque detto circolo riefee infermo nal 
dato quadrato; il che ec. 

PROPOSIZIONE IX. PROBL. 

t, Ad un dato quadrato ÀEBD circoferivere un 
cerchio . 

QI tirino le diagonali A B,DE concorrenti inC* 
Ù e perchè qualunque triangolo AEB, E BD, 

B D A , 

o di circoferivere il cerchio htero, ed equiangolo. Sari poi 
un Ottagono , con dividere circofentto al cerchio 1' Oc- 
pel nvzio qualunque ateo AE, tagono , qualora, condotti 
EB, BO, DA p r la Propo- due altri diametri, che con- 
finone 30. del Libro III. , o giungano colle loro eftrcmità 
congiungere per !a Propoli* i punti medj degli arcui i- 
xione I di quefto Libro il pun. fteffi , fi tirino tante perpen- 
to A col punto medio dell* dicolari a* diametri , quanta 
•reo A E ; e così facendo nt gli fono i punti eftrcmi *Vdu» 
«Ieri archi , refterà infcritto metri mcd,hr.;i . 
nel cerchio. V Ottagono equii 
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• • • < . . 

1 B DA . DAL è ifofcele per V uguaglianza de' lati del 
quaurato, tutti gli angoli B AE f E B Afono ugua- 
li 4 tra loro, c fono femirettì » elìendo retto l'an 1 *• ,# 
golo A£B,e gli altri due uguali ad un altro ret- 
ti* Adunque tutti gh angoli len inUì C A E ,C E A* b 3a# *• 
CEB,CB E,CB/J,CDB>COA,CA 0,etIènao 
uguaa, le retteC^, CE, CB, Cù pure fono u- 
guaii l «j e però faito centro C, con l' intervallo c 6. u 
LA deicrirto un cererò pallerà per tutti gii al- 
tri punti E,B,D; onde lara qutfto il cerchio, 
che éovea circoicriverfi al dato quadrato. 

PROPOSIZIONE X. PROBL. 

| Cofiruire il triangolo ifofcele ABE , li cui an- ne m 

golf alla bafe AtB, Ab fieno ciaf c ano ti «oy> 
I fi* deli' angolo alla cima B A E j 

» 

Divida/I una retta A B in D , in maniera 
che il rettangolo A B D uguagli il quadra- 
to AD*, e col raggio AB delcritto un circolo à u«m 
B E F y li adatti dal punto B alla circonferenza 
una retta B E uguale all' A D, e fi congiunga 
AE; larà il triangolo ABE ifofcele per l'u- 
guaglianza de' raggi ; ed aggiunta la retta E D , ch> 
| cofcritto un cerchio al triangolo ADE, farà 
la B E tangente , per eflère ri di lei quadrato, 
come quello di A D ; uguale al rettangolo A&D?; 9 37 . ttu 
c però l'angolo DEB farà uguale all'angolo 
E A Df; dunque aggiunto dì què , e di là V an- f *«• «»• 
golo DEA , farà V angolo A E B uguale a' 
due angoli E AD, DE A, cioè all' angolo efter- 
■ no BDEZi ma ancora Y angolo ABE uguaglia gì% . f . 
1 angolo AEB*i dunque gli angoli BDE, h f . u 

ABE 
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AB E fono uguali , e però il lato D E uguaglia 
• e. ?, il lato EB* t cioè il lato AD: dunque ancora 
P angolo DEA uguaglia T angolo E AD b ; e però 
farà T angolo A E B duplo delf angolo E AB . il 
che ee. (*). 

PROPOSIZIONE XI. PROBL. 

In un dato cerchio infcrivere un Pentagono 
D FGHI equilatero , ed equiangolo . 



FJG. 101. 



F 



d i. iv 
© o. U 



Atto un triangolo ifofcele AB E , di cui eia- 
fcheduno angolo fopra la bafe (la il doppio 
c io. iv. dell'angolo A alla cima c, fi inferiva nel cerchio 
il triangolo D G //equiangolo allo fteflb A B E* i 
poi divjfi pel mezzo ambi gli angoli alla bate 
DGH y e DHGcoWt linee G I, HF « ; ficongiun-, 
gano le rette GF 9 FD, D I, IH. Dico , che que- 
llo farà un Pentagono equilatero, ed equiangolo 
infcritto nel dato circolo; imperocché gli angoli 
alla bafc HG di quel triangolo D HG equiangolo ad 
AB E eflendo il doppio deli' angolo GDH, di- 
vifi quelli pel mezzo , ne riuniranno tutti i 
cinque angoli D G 1 , 1G II >G II F ,F HD ,G D H , 

uguali , 

(a) Tutti e fre gli angoli bifogna affegnarle a ciafeun' 
del triangolo eflendo uguali angolo alla bafe , dovendo 
• ilo. gradi, come fi ha dal- ©gnurfo di erti eflere duplo 
la Propofizione XXXII. del dell' angolo al vertice . Eflcn- 




ftenti fopra la baie del trian- ftenti folla baie farà gradi 7* : 
gelo ifofcele ABC , fa d* uopo e con ciò fi viene a determi- 
ni divìdere primieramente tut- «are anche V angolo al verti- 
£ fa quella fojMU di gradi 180. ce, il quale non potrà enere 
in cinque uguali parti ; fecon- nè maggior?, nè minore di gra- 
cilmente due di quefte parti di 36. 
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uguali, e però gli archi fopra di cui elfi angoli 
inultono , faranno uguali a , e però ancora le ret- * a * 



Ut» 



..I 



te a dett» archi rottotele D I, I H , HG ,G F t F D 
fono uguali ; onde quefto Pentagono è equilate- 
ro ; ed eflendo t arco D I uguale ad FG , aggiun- 
to di comune l'arco 1HG, farà Parco DIHG 
uguale all' a reo IHGF; e peiò l'angolo DFG 
è uguale all' angolo FDI b > e cosi degli altri ; b % f* l,f « 
dunque erto Pentagono c ancora equiangolo («). 
ii che ec. 

t j PROPOSIZIONE XII. PROBL. 

Ad un dato cerchio IFH circoferivere un Penta* r,0,ja * 
gono ABEKL equilatero , ed equiangolo . 

SI inferiva nel cerchio il pentagono IDFGH > 
per r antecedente , e dal centro C condot- 
ti a qualunque angolo i raggi CI, CD,CF ce. 
fi tirino a' mede limi le perpendicolari AB > B E, 
E K ,KL, LA, che faranno tangenti del circo* 
lo. Dico effere il poligono da efle comprefo un 
pentagono equilatero , ed equiangolo circofcrit- 
to al cerchio . Imperocché elìèndo A I , A H c 
tangenti , raranno uguali c, ed eflèndo uguali ip r ^. iw 

H raggi 



{a) Di qui ne fegue , che fima Proporzione fì hi li flit* 

fìccome gii angoli rerti del niera d' infcrivere in un cer* 

pentagono afeendono alla fom- chio un decagono equilatera 

ma di fei pel Corollario VI. ed equtangolo,con dividere pel 

della Propofuione XXXII. del mezzo ciafeuno degli archi 

Libro h, faranno efli ugna del pentagono DFGHI , e con 

li a gradi ; onde ciafeu no applicare due rette, che fi 

de' cinque angoli di eflb pen- partano dal punte* medio di 

tagono equilatero ed equian* qualunque arco, e terminine 

golo uguaglerà gradi ìoff. alle eftremit* di cial'cune, di 

Parimente da quella mede- tifi archi . 
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faggi CI>CH, e retri gli angoli CIA, CU A, 
congiunta li CÀ, farà l'angolo AC l uguale ad 

« 4.1. ACH,vd ÌAC uguale ad HAC* - 9 dunque con- 
giunta ancora CB , fi proverà fimilmente P 
ingoio BQO uguale a BC 7, e l'angolo DBC 
uguale ad JBC; pertanto AC l è la mera li 77C7, 
ed /^Cla metà di 7/4/7, e parimente B CI è la 
metà ui ICD, ed 75 C la metà di 70 ona> 
* effendo l'angolo flfC '7 uguale ad ICO per T ugua^ 

t> a8. 1 1 1- glia nza de'lan 77 ì , / D b , farà l'angolo /4 C 7 uguale 
a 5C7, ed elfcndo di qui, e di là dal punto / 
gli angoli retti , e comune il lato 7 C a' tihngoli 
ACI,BCJ, gli altri lati , e gli altri angoli fa- 

c a*. I- ranno uguali c; però Al etfendo uguale ad ÌB , 
il lato AB è djplo di A I, Umilmente fi prove- 
rà il lato AL edere duplo di AH, ounque ef- 
fendo A I uguale ad A 77, ancora A B farà ugua- 
le ad A L jC così tutti i fati li proveranno ugua- 
li , ed ellendo ¥ angolo C B I uguale a C A 1 , an- 
che i loro doppj OBI» ed i7 A I laranno uguali , 
e così tutti gli atri angoli di quello pentagono, 
il quale farà equilatero, ed equiangolo circo- 
fcritro al dato cerchio , come dovca farli . 
Corollario . Nella fteiTa maniera qualunque 

— • ' figura equilatera , ed equiangola fia ilcnrta nel 
cerchio, tirate da quali! voglia angolo le tangenti, 
fi ptove.à efiere umilmente la figura circofcntta 
equilatera, ed equiangola . 

PROPOSIZIONE XIII. PROBL. 

« . • 

Jn un dato Pentagono equilatero , ed equiangolo 
A.BEKL iìtfcrivtre un circolo. 



Si 
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SI dìviilano pel mézzo due angoli proffimì LAB 
A BE «colie rette AC, B C concorrenti in C*t $ r. 
e da elio punto Cd tirino fopra ciafch dun lato 
le perpendicolarr CU, CI, CD, CF, CG, q ue - 
ite faranno uguali,, e però detcritto il cerchio cor* 
uno de raggi GH. pallerà per tutti i punti //, /, V2^^ 
Z),F,G, e tara roccato dai lati del dato penta- . ■■> •# 
gono , cui fono perpendicolari elfi raggi, onde gli V^/ r v . v 
farà inlcritro . Imperocché ne' triangoli ABC, 
CBE effondo uguali i lati A B , B E , ed ili to) 
B C comune , e gli angoli ABC, CBE uguali , fa- 1 
rà CA uguale a CE, e l'angolo CEB uguale a 
C A B, e però ancor elfo la metà dell' angolo BEK* 
Similmente ne' triangoli CAB, CAL Ci proverà 
CL uguale a CB , , e l'angolo CL A uguale a C B A, 
e però ancora elfo la metà dell' angolo A L K ; e 
così pure farà dalla retta CK divilo pel mezzo 
l'angolo E K L\ e paragonando i triangoli HAC, 
IAC, in cui l'angolo CaH uguaglia C^/, eg li 
angoli in H , ed / fon retti, ed il lato A Ca> 
mune, gli altri lati C/7, Ci faranno uguali; e 
parimente fi pròveià CI uguale a CD, eCFu- 
guale a CD, e CG uguale a CF; dunque tutte 
quefte perpendicolari fono raggi uguali, e però 
il cerchio paflà per tutti quei punti , e riefee 
infermo al dato pentagono , come dovea farli. 

Corollario. Così in qualunque figura equi- 
latera, ed equiangola divifi pel mezso due an- 
goli proffimi .edal concorfo delle linee dividenti 
condotte le perpendicolari a' Iati riefeono ugua- 
li , e condotte agli altri angoli dallo ftelTo concor- 
lo altre rette, iono tutte uguali, e dividono pel 
mezzo gh altri angoli , come fi è provato in que- 
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fto pentagono , onde al medelimo modo gli fi pufc 
interi vere un cerchio. 

PROPOSIZIONE XIV. PROBL. 

Intorno al dato Pentagono equilatero, ed equian- 
golo iHGFD circoferivere un cerchio. 

'Egati per mezzo due angoli proflìmi colle ret- 
> te 1C, HC concorrenti in C, le linee condot- 
te dal punto C a tutti gli altri angoli faranno u- 
M CorùU*r. guali dunque col raggio C I deferitto il cerchio 
Pr0 P f re ' pifferi per tutti i detti angoli, e farà circoferit- 
] to al dato Pentagono. Il che ec. 

Corollahio. Nella ftefla maniera potrà circo* 
fcriverfi un cerchio a qualunque altra figura equi- 
latera , ed equiangola . 

PROPOSIZIONE XV. PROBL. 

pig. i* In un dato cerchio AEF inferiore un Efagon* 
equilatero , ti equiangolo . 

* 

COndotto un diametro A D p«l centro C , fi 
applichino nel cerchio due rette di qua, e 
di là dal punto A uguali al raggio ^4 C, quali i fie- 
b Pr. i. iv. no A B , AG *> , e congiunte al centro le rette B C , 
GC lì prolunghino alla periferìa in F, E; indi ti- 
rate le rette B E , E D ,G F , F D, rimarrà iscrit- 
to nel cerchio un efagono equilatero , ed equian- 
golo ,* perchè eflèndo i triangoli A B C , AG C 
equilateri , ciafeuno degli angoli di efli ACG ,ed 
AC B farà un terzo di due retti ; però ancora 
BCE, che con gli altri due compifee due retti, 
farà un' altro terzo di due retti i e però faranno 

uguali 



i 
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ugu*H i detti tre angoli , e gli oppofti alla loro 
cima ECD,DCF , FCG*- f e però tutti gli archi 1 * 
oppofti a detù angoli , e le rette ad cffi fotteie 
fono uguali b ; dunque AB E D FG è un efagono b i6 ' 9 l * 
equilatero, ed ancora equiangolo , perchè gli an- ,,fi 
goli G AB , AB E , B E D ec. inliftono a quattro 
di quegli archi uguali. («) 

PROPOSIZIONE XìVl.PROBL. 

In un dato cerchio AEH defirivere un Quindi* HS» *** 
cagano equilatero, ed equiangolo. 

INfcrivafi un pentagono A IHGF nel dato cer- 
chio c , ed ancora un triangolo equiangolo ad c Ir# lv ' 
un altro equilatero che farà elfo ancora di lati à e. ir. 
uguali, ADE; dunque delle quindici parti della 
circonferenza ne conterrà cinque V arco A E , e 
tre fole l'arco AF, e nel refiduo F E vi faranno 
due di dette parti quintedecime ; o*ìde divihFE 
pel mezzo inKe, faranno E K ,e K sparti quia- e 30. in. 

H $ j tede- 
rà) I. Ciafcheduno dei Itti cile maniera d' infcrivere nel 
dell' Efagono equilatero ed cerchio una figura qua<Jrilate- 
equiangolo infcritto nel cer- ra , che abbia due angoli dop* 
thio è Tempre uguale al raggio pj degli altri due oppofti, 
del medefimo cerchio. com'è appunto il quagliate- 

li. La fomma degli angoli ro GABE, in cui 1* angolo 
ietti contenuti n*U' Efagono GAB è doppio del fuo oppo- 
divifato afeende al numero di Ilo GEB , e T altro ABE è 
otto pel Corollario VI. della doppio dell' capotto AGE , 
Propofuione XXXII. del Li- menrre 1' angolo G A B è di 
oro L; t perciò tutti quefti gradi tao. cflendo formato da 
angoli prefi infieme faranno V due angoli di triangoli equi- 
aggregato di 720. gradi: fic- laceri, e l'eppofto GEB è di 
che c.afcuno degli angoli di gradi 60., per efTere uno de- , 
tuo Efagono farà uguale a gli angoli del triangolo equi- 
I io. gradi . U tCf o BEQ . 

TU. Inoltre fi fca ma fa- 



Digitized by Google 



tr£ Elementi d Euclidi 

tedecime,ed applicando iniorno alla circonfcren» 
za le lince rette uguali a ciascheduna delle cor* 
de EK,KF, Uri comp uto il quindecagono equi- 
latero , ed equiangolo, infortendo qualunque ango- 
lo F K E di elio iopra tredici ùi quelle quintede- 
cime patti. W 

(a) Tutti gli angoli retti goli , che fon* ij. , fi viene 
del Quindecagono fono in nu- in chiaro, che ciafeheduno de- 
mero di ao* , c perciò turto gli angoli del Quindecagono 
V aggregato è uguJe a i\$o. equilatero , ed equiangolo U- 
gradi ; quindi divifo «ju ltw ag. guagha gradi 156". 
gregato pel numero degli an- 

PREFAZIONE 

AL LIBRO V. 
DEGLI ELEMENTI 

DI EUCLIDE. 

FRa te Scienze tutte, che niuna , che tramandi e diffonda 
quali ancelle fan corona luce così sfolgorante non fo- 
aila Matematica , come a Aia lo nelle altre parti di quefta 
Regina , niuna ai certo ve ne fublimiftjm. facoltà , ma nel- 
ha, la quale, per avvifo del le Scienze ancora , e nelle Ar- 
Chiariflìmo Vincenzio Viviani ti tutte; ninna , che rifvegli , 
r ultimo fra' p ù eccellenti ed accenda più vivamente e 
Scolati del noftro Immortai più efficacemente il lume deli* 
Galilei , abbia tanta parce intelletto ummo ; niuna in 
nelle invenzioni m tremati- fine , che dimoftrì più chiara- 
che , quanta p?r avventura, mente l'origine divina della 
in virtù di Juo proprio ri- mente, eia iottigliezza dell' 
volgimento , ci m/.J'cbtl vi» indegno, e la penetrazione 
gore ai fua c nitri fica luce .Je dell' umano penfare, quanto 
ne abbia ti Sol, , anima del la no bile . e pregiabilifli- 
Juo nobil /iflema, cb* et co» mi- ma Scienza delle Proporzioni 
f abili % td incognite proporzioni contenuta del L'bro V. de* 
•iva perpetuamente operando-, Geometrici Elementi , dal 

Getto 
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Greco fccfoliafte a Eudoflb Gni- L Alternando » o Permu* 

dio attribuita, e da' Geline- cando . 

tri coi nome di Logica Mat- II. Per ragion Converga, • 

tematica fregiata ed adorna . Invela. 

Quvfta è la Tergente , da cui III. Per Compofizion di :a- 

den vano le più falde ed ir- gione , o Componendo . 

refi agabili argumentaziooi', • IV. Per Diviuon di ragione» 

per conseguenza ella è una o Dividendo* 

Icorta ficura , onde giungere V. Per Converfion di ra- 

a ri ocracei re ii vero. gione. 

Quindi gn uomini più faggi VI. Per V ugualità Ordì- 

e addottrinati nelle mattema- nata . 

Ciche fp*culazoni non dubi- VII. Per l'ugualità Pertur* 

tarono di »{f nre , elfcre ella baca . 

così neceilana per bene e di- Prima di venire alla dimo* 
rittamente ragionare , e per ftrazione di tutto quello , nota 
intendere più facilmente le al- eiTer dee a chiunque la naui- 
tre parti dell* Mattematica r ra della Geometrica Propor- 
che chiunque la ignora , non zionalità, o Analogìa, la qua* 
può certamente meritarli il le confitte nella uguaglianza 
nome di .VI alternatici), e quel- delle ragioni 1 o relazioni, m 

10 di F nolo fu . d, fferenza della Proporziona* 
Le vane, e tutte concluden- liti Arimmetica confiftente 

t'irne maniere d'argumentare nella uguaglianza degli eccef* 
femm m tirateci dalla Logica fi , o delle differenze . 
Mi ce manca fono certamente Ma e dell' una» e dell'al- 
io gran numera*, contandofene tra fe ne parlerà più diffufa- 
fino in no*. , come può age- mente» e più eh aramente a* 
volmcnte rifeontrarfi nella ce- fuoi luoghi ; dopo di che fi 
Icbratiflìma Opera delle Infti- fpiegheranno altresì, e fi di- 
luzioni Geometriche, parto inoltreranno quelle fette Au 
degniflìmo del noftro inlìgne verfe maniere d* argumentare 
Autore . pocanzi diverfate : ficchè que- 
Le principali però , e le fto potrà fervire per dare un* 
più efTenziali a fole fette ri- idea di ciò, che fi tratta in 
duconfi da' Geometri» i qua- quefto Libro V. , e del van- 
ii fupponendo quattro gran? raggio , che può eflb arrecare 
elezze \o quantità fra loro a chiunque vi fi applca con 
omogenee^ e proporzionali non ordinaria attenzione 1 
dimofhano , che proporziona* 

11 altresì faranno. 
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.ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 

DI EUCLIDE 

r- LIBRO V. 

DEFINIZIONI.^ 

Arte Aliquota fi chiama una gran- 
dezza <*) minore di un' altra gran- 
dezza maggiore , quando quella 
milura quefta efattamente 

II. Moltìplice li dice poi que- 
lla maggior grandezza di quella minore , da cui 
alquante voice è miiurara \ c : 

IIL 

(a) Grandezza dicefi rutto giore , come il num. *. prefo 
quello , in cui fono , e fi conce» 4. o 5. volte non mifura efat- 
pifeono alcune parti . Le voci tamente il e.; e perciò quel* 
ut** .^■•riv.uOi.' Grandezza. Quantità, e Eften- lo dtcefi parte ali quanta ài 
<e> *te^jfione Tuonano Viùeffó, e a tut- que-ft > . 
. , i lAt* te e tre fi conviene la Defi- {e; Moltìplice dicefi quella 
, ( Dizione diviata . grandezza , che è mifurata 

^XM'V.fc '.Wt \b) Parte aliquote ,0 firn» efattamente , e contiene un 
5-t«>*t- ri ^uv^v ,V 9l *'Pt tce chiamali una gran- ugaal numero di volte la gran- 

. 0 dézza minore , che è contenu- dezza minore. 
*»lU04<Aft* ta in un* altra , e che prefa Grandezze ugualmente molti. 
: % , . \ ^ M< , più volte mifura efattamente phei di altre diconfi quel- 

7» maggior grandezza. Il num. le che contengono ugual 
«f U^KVr* è P artt a, i^«ot- del num. numero di volte le loro 
u t. poiché prefo il primo quat- re 1 per t i r e parti , come ti 
> tro volte uguaglia t. 3$. del c. , il 10 del 4. 

Parte alia u anta è quelli» #4rfi ^»#/*' di due grandezze 
che è contenuta in un* altra fon quelle» che fon conte- 
maggior grandezza, ma non nute ugual numero di volt» 
p rè un «guai numero di nelle loro molriplici , come? 
volte ; onde erta non mifura il f. » ed il 4. fono parti 
«fattamente la grandezza mag- fmiU del %y % e del a* 
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III. Proporzione , o talvolta Ragione fi dice 
la relazione di due grandezze del medefimo gè- 
nere in ordine alla loro quantità , comparate V 
una con l'altra W. : . - • .> 

(a) Proporzione , o Ragione 
non è iltrp, che la teUiiont 
fcatnbievele ai due grande!- 
2e omogenee , in ordine alla 
loro quantità , paragonate V 
una con 1' altra • 

!• Chiamali fcamhievole ; 
perchè il paragone fi può co- 
minciare dalla prima grandez- 
za , e terminare nella fecon- 
da -, o viceverfc . 

II. Debbe eflfere la rclazio- 
ne tra due grandezze omo- 
cenee\ poiché, fe faranno di 
diverfo genere, non fi potran- 
no paragonare tra loro. 

III. Sono omogenee qneW* 
«andezze, a cui convieni, la 
«edefima generale dennizione 
della loro eftenfione , o quan- 
tità ; come può efTervi pro- 
porzione tra due linee, o fie- 
no rette, o curve, tra due fa- 
perficie, tra due folidi , tra 
due tempi, tra due velocita, 
tra due forze. Fra la linea 
però , e la fuperficie , Fra il 
Jempo, ed il folidononviè 
relazione alcuna, per eflere di 
•enere differente fra 

IV La relazione può farli 
In due maniere, o fi riguarda 
stianto una grandezza eccede 
un» altra , o vicevetfa ? e que- 
lla relazione chiamafi ecc efo , 
é differenza: ofi cerca quan- 
to una grandezza contenga r o 



tal relazione ftf ole addiman- 
darli ragione. Quindi è • che 
ogni ragione dcè primieramen- 
re collare di due grandezze» 
delle quali fe la prima gran- 
dei za contenga due volte la 
feconda , d'ceH , che la prima 
(là alla feconda grandezza,»» 
ragion dupla : fe tre volte, in 
ragion* tripla ; fe quattro , in 
ragione quadrupla *c.Ia fecon- 
da poi, che viei contenuta dal- 
la prima il numero di volte in» 
dieato , dicefi ftire alla prima 
grandezza in ragione fu ddupU 
futtripla juqquadrupia In fe» 
condo luogo fe le grandezze 
faranno tre, delle quali la 
prima Ga doppia » o tripla ec. 
della feconda , come quella è 
doppia i o tripla ec. della terza 
grandezza; le ragioni quin- 
di rifultanti faranno due , e 
dovranno dirli uguali. Pari- 
mente Te le grandezze foffero 

guaterò, e la prima di effe 
)fle doppia della feconda ; 
come la terza della quarta : 
anche in tal cafo le ragioni 
farebbero due , e quefte pure 
uguali , 

V.ln ordine alla toro quanti- 
tà', poiché due irandezze pof- 
fono paragonarli orifpetto alla 
lor diftanza.o rifpetto agli an- 
coli , che fermano ,o tifpetto, 
alla figura: ma tutti quefti pa- 
ragoni però non forno al no/» 

' »'« • i " 
« - - — — •» - - ' 
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IV. Proporzionalità ovvero /Balogia, di- 
Cefi la (òmigliHiìzi di alcune Proporzioni (*). 

V. Quelle Grandezze fi dicono àv.r Pr por- 
zioni , le quali moltiplicate poflbno iuperarfl t 
una con Y altra . (*) 

. .VI. Si dice Simil*, ovvero Uguale, anzi La 



ftro propofito; mentre qui 
fi riguarda , e fi confiderà la 
fola eftenfione » e grandezza , 
e quefta ad un' altra fi rife- 
rifee • 

(*) La Proporzionalità, 
che da'Greci è chiamata Atta- 
logia , è una fomiglianza, o u- 
guaglianza di ragioni* come 
ancora un' uguaglianza di ec- 
cejji » o dt differenzi. 

La prima dicefi Prqporzio» 
fittiti Geometrica ; la fecon- 
da Proporzionalità Arimmeti 
ca Qu fti quattro termini 
b 4. 6. 3. fi chiamano analo- 
ghi ci Avvero proporzionali » é 
la proporzionalità è Geometri, 
ca , perchè in e(Ta vi è V u- 
oualianza delle ragioni: ed 
infatti r *. contiene tante 
volte il 4. , quante il 6. con- 
tiene il 3. 

Queft* altri termini 8. 6*. 

5. 3. fermano la proporzio» 
na'ità detta ArlmmetUa, per- 
chè T ecceflo dell* 8. fopra il 

6. è uguale all' eccedo del $. 
fopra il 3 ; oppure la differen- 
za del 6 dall' 8. è uguale alla 
differenza del 3. dal 5. 

Oltre le due proporzio- 
nalità Geometrica , ed Arim- 
«etica vi è un'altra fpecie , 
che Armonica fi appella • 
fattila c«nfiftc in tre ter* 



- MEDE- 
mini , de' quali il pr mo flì 
al terzo , come la differenza 
del primo dal fecondo alla 
differenza del fecondo dal 
terzo. I termini fieno quefti 
tre 6*. 4, 3. 

Stà 6*. 1 | , ( il maflimo al 
minimo , 0 il primo al teno } 
come ». (differenza del primo 
dal fecondo) ad 1. ( d>fferert« 
za del fecóndo dal terzo, ( cioè 
6. 3 : : 1 . 1 : onde ficco» e 
il primo termine è doppio del 
terzo . così la prima difFeren» 
la è doppia della feconda . 

(è) D confi aver proporzione 
quelle grandezze » che molti- 
plicare p«flbno fupcrarfi l'una 
con V altra . 

I. Quindi ne fegue , che la 
proporzione non può fulTiftere 
fra altre grandezze • che fra 
quelle , le quali fono di tal 
natura » che fe la minor* di 
effeprendafi.o fi moltiplichi 
un determinato numero di vol- 
te , fupererà finalmente quella 
grandezza , che era di tutte la 
m affi ma . 

II. Une linea adunque è 
del medefimo genere con un 
altra linea;e confeguentetneo- 
te tra loro paragonate riguar- 
do alla loro quantità pollone- 
aver »r©D#rauo»e« 
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medesima e fiere la Proporzione di una prima 
grandezza ad una feconda, e quella di una terza 
ad una quarta , quando prete due ugualmente mol- 
tiplici della prima , e della terza ed altre due, 
iecond 1 qualunque numero , ugualm«me multipli* 
ci della feconda , e de la quarta , fe il moltiplico 
della prima uguaglia il moltiplice della feconda, 
o lia maggiore di efik, o minore» parimente il 
molt plice della terza uguagli il molnplice della 
quarta , o ua refpettivamcnte maggiore , o mino* 
re di effa («) . VII. 



{a) Due Ragioni , o Propor» 
zioni faranno fra loro fi miti , 
uguali , anzi le medefime ; op- 
pure pofte quattro grandezze , 
la proporzione d* una prima 
grandezza ad una feconda farà 
uguale alla proporzione d'uni 
terza grandezza ad una quar- 
ta , quando ( prefe due altre 
grandezze ugualmente molti- 
plici della prima , e della ter- 
za , ed altre due ugualmente 
moltipici della feconda , e 
della quarta , fecondo qualun- 
que numero jefTendo il mei. 
ti plice della prima uguale al 
moltiplico della feconda; an- 
che il moltiplice della terza 
fi a uguale al moltiplico del- 
la quarta : come ancora emen- 
do il moltiplico della prima 
maggiore, o minore del molti- 
plico della feconda; anche il 
moltiplicc della terza riefea 
maggiore , o minore del mol- 
tiplico di lla quarti .Inf m- 
rna per dir tutto in b r ieve : 
fone le grandezze nella me- 
de lima, o in uguale ragio- 
ne o proporzione, qualora gli 



{ 
le 



cquimoltiplici della prima , e 
della terza grandezza ugual- 
mente mancano , o pareggia* 
no, o eccedono gli equimol» 
tiplici della feconda , e della 
quarta , prendendo a piacere \ 
moltiplicatori. E per illuftraro 
ciò con un efempio : date le 
quatro grandezze 20. 5. S. 2 ; 
le ragioni, o proporzioni di ef- 
fe fono due . Per difeernere 
adunque, e determinare V u- 
uaglianza, o difuguaglianza 
oro, fi efeguifeà ciò , che pre- 
fcrivefi dalla Definizione . 

Prendanfi gli ugualmente 
moltiplici della prima, e della 
terza grandezza, cioè il duplo 
del io , e dell' S ; i moltipli- 
ci adunque di effe faranno 
I. III. 
40. 16. 

I. Prendanfi gli ugualmen- 
te moltiplici J.l a feconda , e 
della quarta grandezza cioè l* 
ottuplo del 5 , e del a ; i mol- 
tiplici di effe faranno 

II IV. 
40. 16 

II. Prendali parimente i! no- 

na- * 
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VII. E qucfte grandezze , che avranno fimile 
proporzione, richiameranno Proporzionali t». 
Vili. Ma fe ii molteplice della prima fuperafle 

il 

della Defin. IV. fui principio 
del Dialogo V. cosi fi efpretfc: 
echi è quell ingegno tanto fe* 
lice , U quale abbia certezza 9 
che mllora quando le quattro 
grandezze Jono proporzionali, 
gli ugualmente moltiplici fi 
accordano JèmpreìQuindi con- 
chiude.* parmt quefio di Lu- 
citele piuttofto un Teorema da 
dimofirarfi, che una de/inizia, 
ne da premetter/i. Per quello 
appunto ie ho notato , quan- 
to fopra tale materia infegna 
il medesimo Galileo coerente- 
mente a ciò, che era ftaco in- 
fognato da Euclide nel Libro 
VII. trattando de* Numeri ; 
allpraSon parole del Galileo » 
nei dirern9 quattro grandezze 
effer fra loro proporzionali, cioè 
avere la prima alla feconda 
la fleffa proporzione , che ha la 
terza alla quatta , quando la 
primafarè ugttalea/lajecenda, 
e la terza ancora farà uguale 
alla quarto; ovvero quando la 
prima farà tante volte molti» 
plice della feconda, quante 
volte precif amente la terza è 
moltiplici della quarta, 

(a) Quelle grandezze , c he 
avranno fra loro fintile , o «- 
gusle proporzione , fi chiame- 
ranno proporzionali , coma 
io", f t: io. io; poiché la pro- 
porzione , che è tra 'J r 6 , e 1' 
8, è uguale all'altra del io 
al io efrendo dupla sì T una, 
Come V altra . 



Huplo del 5 , c del 2 ; i mol- 
tiplici faianno 

a iv. 

4J. 18. 
Ili Prendano* finalmente gli 
ugualmente moltiplici deila 
feconda , o della quarta gran- 
dezza, cioè il triplo del $ , 
e del a; i moltiplici di effe 
faranno 

II. IV. 
ty. ©*. 

Adunque da quella opera- 
zione comprende^ , che fe il 
moltiplice della prima gran- 
dezza è uguale , maggiore , o 
minore del moltiplice della 
feconda; il moltiplice pure 
della terza fia uguale, maggio- 
re, o minore del moltiplice 
della quatta grandezza: in tal 
cafo le due ragioni faranno 
fra loro fintili , uguali, le me* 
defime, oppure le quattro fem- 
plici grandezze io. 5. 8. a. 
faranno proporzionali . 

La maggior parte però de' 
moderni Geometri non fa ufo 
veruno di tal Definizione; 
e ftabilifcono efTere propor- 
zionali quattro grandezze , 
qualora la ptima contenga» 
o (la contenuta nella fecon- 
da grand ezaa tante volte , 
quante la terza contiene, o è 
contenuta nella quarta gran- 
dezza: lo che fu ftabi li to an- 
che da Euclide ideilo , co- 
me vede fi nel Libro VII. Il fa. 
pieiuiffimo Galileo trattando 
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il moltipiice della feconda, e l* ugualmente mol- 
tiplice della terza , come quello della prima, non 
eccedefle quello della quarta ugualmente moltipli- 
ce, come l'altra della feconda; fi dirà La Pro* 
porzione della prima grandezza alla feconda Mag- 
giore di quella della terza alla quarta (*). 

IX, La Proporzionalità' , o Analogia dee 
conlìftere almeno in tre termini di cui il mez- 
zano 

(*) Date quattro grande z- do minore di qu -Ilo della quar- 
te , dì celi la prima aver rnag- ta grandezza ; quindi conchiu- 
gìor propor%ione\\W feconda di deli, che le quattro grandez- 
quello, che l'abbia la terza ze non fono proporzionali ; o 
grandezza alla quarta , quando che la proporzione , qual' è 
(p refi gli ugualmente multipli- tra la prima grandezza, t la 
ci della prima » e della terza , feconda , è maggiore della prò - 
come ancora gli ugualmente porzione, che è tra la terza* 
moltiplica della feconda, e eia quarta grandezza . 
della quarta grandezza) il (b)V analogia , o pr*f>orzio* 
moltipiice della prima, fupe- ntlità non può confiftere in 
rando quello della feconda; il meno, che in tre termini di 
moltipiice però della terza grandezze , quali però debbo- 
non fupera quello della quarta no edere omogenee | coma 
grandezza . Ne fi* quello 1' farebbe ne' termini di tre li* 
efempio. Date le quattro fe- nee, di tre fuperficie, di tre 
guenti grandezze io, 5 4. 3. corpi ec. , quando cioè il pri- 

Si prenda il duplo delio, mo termine al fecondo ha prò* 
e del 4 ; i moltiplici fono porzione fintile a quella , che 
!• IH. na il fecondo ai terzo . L' a na- 

so, t. logia pertanto , o proporziona- 

Si prendano gli ugualmente lità altra è contìnua, altra dif- 
moltiplici della feconda , e fntìnuap di/giunta. Chiama* 
della quarta grandezza, cioè fi c outinua quando nella com- 
il triplo del 5, e del 3;! parazione di tre, di quattro, 
moltiplici faranno e di più termini di grandezze 

11, IV. omogenee , e proporzionali , 

l 5* 9» quei di mezzo fi prendono 

Eflendo il moltipiice della due volte , fervendo cialcuno 
prima grandezza maggiore del prima di termine confeguen- 
moltipiice della feconda , ma te di una proporzione , e poi 
il moltipiice della tersa eflèn- di termine antecedente dell' 

altra 



7 nò Clementi di Euclide 

«ano fi prènde due volte, una per confeguente 
della prima proporzione, l'altra per antecedale 
della feconda uguale alla prima , 
• X. Quando tre grandezze faranno proporziona- 
li, la pnma «Ila terza lì dirà avere Ucp^a r^o* 
porzione di quella, che è tra la prima , e la fe- 
conda, o dell'altra uguale, che è ira la fecónda, 
e la terza. . 

XI Se faranno quattro grandezze continuamen- 
te proporzionali, avrà la prima alla quarta Tri- 
ila Proporzione di quella, che ha la prima alla 
feconda, o la lccondi a la terza , o la terza alla 
quarta. Se faranno cinque, la prima air ultima 
avrà Proporzione Quadrupla di quella, che ha 
la prima alla feconda, e di qualunque altra inter- 
media e), e così feropre aefeendo i termini dei- 
Tana- 



altra fimile proporzione , che dente all'altra fimile, che ne 

le fuccede : e per ilpiegarmi vien dopo . Lo che avverrà , 

più chiaramente , quando' il qualora il primo termine ftà 

prime- il fecondo termine ftà , ai fecondo , come il cerio al 

come il fecondo al terzo , e quarto , e come il quinto al 

come il terzo al quarto , e li;fto , e tosi ieenpre ce. 

cosi continuando fino all' ul- {*) La Definizione X., e 

timo termine ; allora tutti XL non altro figntfica , fc non 

diconfi quantità ,o grandezze che , date più grandezze con- 

conttnue proporzionali. ttnue proporzionali , tra la 

Appettiti éiiJÌ9»tÌHu<t,o dtj proporzione della prima alla 

giunta . quando fra due, tre , terza grandezza Cadono due 

0 più coppie di Amili prò- proporzioni , cioè la propor- 
porzioni tra quantità omoge- «iene della prima grandezza 
atee, oppure anche tra quan- alla feconda, e la proporzio- 
ni a due a due eterogenee; ne della feconda grandezza 

1 termini delle limili propor- alla ti rza ; e perciò la prò* 
*ioni fi paragonano a erppia porzione della prima alla ter- 
• coppia . talché niuno mai za grandezza dicefi duplicata 
dei termini confeguenti di una della proporzione, che ha la 
ptopoiiignc ferva d'antece- prima grandezza alla feconda: 



Uigitized 



C 



Liuo V 117 

Tanilogia, la proporzione dell' eflreme è moltU 
pice di quella di due profsime, fecondo il nu- 
mero di elfi termini, detrattane T unirà . 

Xìl Delle quantità proporzionali fi dicono Où 
m loci gli antecedenti fra loro , ed i conleguenù 
pure tra di loro comparati . 

AVVERTIMENTO. 

Altre definizioni della Proporzione Permutata 
Conversa ec fi omettono, perchè dalle Propofi* 
ziéni , che ne parlano fujfeguentemente , meglio s'in* 
tenderanno . 

Quanto alla fimilitudine , 0 ugualità delle propor- 
ziont ,. definita al num vi per gli ugualmente mot* 
tiphci degii antecedenti t che convengono con gli ugual* 
mente moltiplica de* confeguenti , fecondo qualunque 
altra moltiplicazione , in uguagliar fi, avanzarfi , 0 
mancarfi V uno dall' altro ; fi avverta , che Jebbene 
nelle quantità commenfur abili , te quali efprimerefi 
ptjfono col numero delle parti uguali , che (ano nel? 
una % e nelt altra fi può definire più chiaramente 
r ugualità delle proporzioni con la definizione , che il 
v.eàefimo Euclide dà nel Juo Libro Vii. de 9 numeri 
proporzionali , a cui altra proprietà non afrgna , fe 
non che il primo fìa ugualmente molùpUcè del Jè~ 
con do , come il terzo del quarto , 0 la medefima par* 
te , 0 altrettante parti fia qualunque antecedente 

del 

tra la proporzione della pri* per confeguenza fi diri qua* 
ma alia quarta grandezza ca- drupltcùt* , e Tempre di quel I» 
deno tre proporzioni; onde proporzione , che ha la prima 
quella fi domanderà triplica- grandezza alla feconda, perchè 
ta : Itmslmenre tra la propcr- tutre le altre proporzioni , cho 
/.ime della prima alla quinta vi fono di m.zzo, fi danna 
c«Jjno ouattro proporzioni , e tutte fonili V quelli. 
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del fuo confeguente : tutta volt a nelle quantità incom- 
menfttr abili , di citi non può afegnarfi veruna mifu- 
ra comune , che fia alcune volte in una , ed alquante 
altre volte naif altra , non potrebbe afegnarfi tale 
definizione di proporzionalità ; e perciò fi adatta quel- 
la condizione più univerfale degli ugualmente molti- 
plici de' termini antecedenti, che convengano nelT u~ 
gu alita, nel? ecce f> y o nel difetto con altri ugual- 
mente mjltiplici de' confeguenti . 

Le quantità \ che fi paragonano in proporzione > 
debbono e/fere del medefimo genere fecondo la defini- 
zione terza; onde non puh paragonar fi una linea ad 
una fuperficie , o ad un corpo , ne un pefo ad un 
tempo , ni un ni ito ad un fuono ec. bensì tutte le li- 
nee fra di loro , tutte le fuperficie tra loro , ogni 
corpo ad un altro, i pefi tra loro , i tempi fra lo- 
ro ec Però non è da attender fi un generi 'fpecialiffi- 
tno , e fubalterno , con cui differì fcono le linee rette 
dalle curve , e le fuperficie piane dalle rotonde ec. 
ma folamente il genere più univerfale di cui allora 
fono le grandezze , quando qualunque di effe moltipli- 
cata puòfuperare P altra , fecondo la definizione quin- 
ta Cesi il diametro di un cerchio quadruplicato ec- 
cede la di lui circonferenza f e però fi po fono infieme 
paragonare una retta , ed una periferìa , anzi qua- 
lunque altra curva di diver f a fpecie ; ed una ju per- 
fide piana ad una sferica , o conica ; e qualfivoglta 
corpo prifmatico a qualunque rotondo . Ma quanto alla 
proporzionalità , o analogìa delle proporzioni , pojfono 
ejfere i due primi termini dello fteffo genere , e gli 
altri due o del medeftmo , o di genere diverftjfmo \ 
così può effere un corpo ad un altro nella ftejfa pro- 
porzione , eh una linea ad un'altra linea ; ovvero 
* una 
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una fuperficie ad ur? altra /«perfide ; o come un an- 
golo rettilineo ad un altrppur rettilineo ; o come un 
pe/o ad un altro pefo;o come la velocità di unmo* 
io a quella di un altro ec e così qualunque gran- 
dezza ad uri altra grandezza, dello flejfo genere può 
paragonar/i , come un numero ad un altro numero, 
o A qualche radice , 



* • — m k • ;, , * «le» 
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Di alcuni fegni da adoperar/! per f avvenire 
• $ *r efporre con più breve caratterino fa 
. . coje da fpiegarfi circa le proporzioni. 

11 fegno-+ fignifica aggiunta, di manieri che 
A -+B cfprimere 1* aggregato delle due quantità A , 
e B pofte infieme . 

Ilfegno — lignifica la detrazione di una gran- 
dezza dall' altra , cornei — B efprimere Tee-» 
ceffo della grandezza A fòpra V altra B, detratta 
da quella . 

Il legno > fignifica 1* effere maggiore; e la 
contraria pofizione di effo <. importa r effere mi- 
nore. Cosi A>B vuol dire, che A è maggioro 
di B ; ma C ! < D importa , che C fia minore 
dell' altra D. 

11 fegno = lignifica l'ugualità, di maniera che 
A—B efprimere , che la grandezza A uguaglia B ; e 
cosi fé foile efpreffo E-¥F = M—R, indichereb- 
be , che la fomma della quantità E, ed ffofle u- 
guale all'ccceffo di jtffopraN, cioè alla quantità 
Ai, detrattane l'altra N, .fecondo le anteriori e* 
Iprellìoni . 

I La 
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Lt proporzione di una quantità ad Walrr* fi 
«fponc con un p nro iruerpofto ; e la proporZie- 
nilità, o analogìa fi efprtme con quattro punti 
intercetti fra le due proporzioni • Per eiempio 
AB AC:-.EF.EGs\xo\ dire , che la quantità A » 
alla quantità AC ha la lleffa proporzione -òhe 
la quantità E F all' altra E G ; ma fe foflè- efpréllo 
A B>C. D, importerebbe , che la proporzione 
àiAzB folle ina vgiore delì'airta , che è tra C, e D . 

La moltiplicazione di una quantità in un altra 
può tfprknerfi con la croce di S Andrea, pe* e. 
Tempio^ BXCD, vorrà dire la quantità ^mol- 
tiplicata in C D ; e così 7X4= 18 *V» ka ' ef_ 
fere fette via quattro uguale a ventiotto ec. 

\" r PROPOSIZIONE t 

Se fieno quante fi vogliono grandezze AD.FI, 
Fic. L O ugualmente moltiphci di altrettante E » A*» *■* 
ciafcuna di ciafcuna, quante volte- è molttpltce una 
di una , per ejèmpio A D di E, tante volte fa- 
rà moltiflice la fomma di tutte F antecedenti A u , 
E l, LO dell' aggregato di tutte le confeguentt E, 
K,P"J. ■ 

(-) Si fuppone in quefia prima Proporzione !a 
grandezza a O tante volte rooltipl.ee della fua 
parte aliquota E, quante e moltiplice F i di ft., 

e LO di P; talché ' ; ' 

AD , E :: FI . K : : LO P; 

cioè ftia AD ad E, come 1- la K .come UU 
a P : onde ne fegue , che le grandezze intiere 
AD,F I.L O fi domandanOi»»r^»»"ie le parti ali- 
quote E, K , P confeguentt . Quindi conch.udeu , che 

Al).£:;AD-fP.l-4.0.E-4K-+r. 
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IMperocchè di vifa A O nelle parti AB,BC,CD 
uguali ad E , porrà dividerli àncora F Ji n al- 
trettante pani FG t GH% HI uguali a iC; e così 
Z. 0 nelle pam Z, Afo MN>NO uguali a P >1 ; . dur*. 
que A B -+ FG -* L M -«= E -+ iC -+ J> v e fimiU 
mente BC-*Q H-+MN ~ E-* K-+P:\ ed a» 
cora C D -+ H I N 0 =z E -+ P fQt, 

dunque quante volte una delle antecedenti A D 
è moltiplice di E , altrettante volte tutte le an- 
teceder! ti A % Dt* Flr+LQ fono moltipli c idi tutte 
le confeguenti E-+K il che ec; (r) 

I a PRO. 

.r ! : — • — — 1 • 

(«) Sicché ciafeuna delle tre grandezze antece- 
denti è tnpla della Tua refpettiva parte aliquota 
confeguente. 

blìcndo pertanto ciafeuno de' tre aggregati 
delle parti contenute nelle grandezze antecedenti 
uguale alla iomma delle tre parti confeguenti ; è 
cniaro, cne tutti e tre quelli aggregati prefi in- 
fieme , i quali formano la fomma delle tre intiere 
grandezze antecedenti , faranno tripli dell'altra 
fomma delle parti confeguenti : ma ciafeheduna 
delle tre antecedenti grandezze era tripla della lua 
refpettiva parte conieguente ; dunque ec. 

<*)SifupponeAD.E::Ft . K::LO.P. 
Sicché itarà AD.E: ; AD-f FI-^LO . E-fK-H-P 

EJèntpio Numerico. 

Sia la grandezza x\D = f. FI == 12. LO =15. 

La parte aliquota E = 3 . K = 4. P = 5. 
Tutte e tre l'intiere grandezzeo -a» 12 -f 15. = 36. 
Tutte e tre le parti aliquote 3 4-f 5 = 12; 
Dunque 9 . 3 1:9 -4 un- *$• J -* 4 51 

cioè 9 . 3 ri 36* la. 
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PROPOSIZIONE IL 

rw. io4 Se la prima grandezza AC è moltipliee iella [e* 
tonda D , come la terza GE è moltipltce ugualmen- 
te iella quarta H ; ei una quinta CB fa ancora 
moltipltce iella feconda D $ come una fefia G b è moU 
fiplice ugualmente iella quarta H ; farà l 9 aggrega- 
to della prma , e iella quinta, AC- ♦ CD ugual- 
mente mJtiplice della feconda D » come t aggregato 
iella terza, e della fefta>EG GF ,è moltipltce 
iella quarti H . . - -A 

IMperocchè il numero delle partì uguali alla D , 
che fono nella prima A C, uguagliando il nu- 
mero delle parti uguali ad H , che fono nella ter- 
za E G ; ed ancora il numero delle parti uguali a 
D y che fono nella quinta C B , uguagliando il nu- 
mero delle parti uguali ad H , che tono nella fe- 
tta GF ; dunque il numero delle parti uguali a 
D, che fono in AC-+CB , uguaglia il numero 
• ^«r.a. dell$ parti uguali ad H,che fono in E G-f C F* i 

dunque l'aggregato AC-+CB egualmente è molti- - 
plice della feconda D , come l'aggregato E C — G F 
è moltiplico della quarta #(«). il che ec. 

, • PRO- . 

W Si fuppone, che I , AC . D :: EG . H; 

II . CB . D :; GF . H; 
quindi rilevali che AC-h-CB . D :: EG -+GF.H. 

Efempio Numerico • j 
Sia A C ===: 9 , e D = 3 . EG = 1 2 , ed H=4. 

Cp = i5-, GF = ao. 

E'chi*ro,chep-+ 15 . 3 :: 12 -+ 20 . 4. 

cioè 24 . 3 :: 32 .4- I 
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'* " '. Proposizione in. 

Se la grandezza B è moltiplice di C , cerne uri al" ng, ff . 
tra E diF , ed i A moltiplice di B , come M D di Ef . 
Jarà pure I A moltiplice di C , come tA D di F. 

SI dividano le grandezze IA 9 MD; quelle nel. 
le parti AG ,G 11,11 1 uguali a B ; quefta nel- ' 
le parti DK, KL, L A4, uguali ad E; effondo a- 
dunqué A Q moltiplice di C , come D K di F j ed 
ancora G //, e Hi moltiplice di C, come KL, ed 
LM di F i farà tutta l il J moltiplice di C, co- 
me tutta la D M di F b (-) . il che ec. b *. 

PROPOSIZIONE IV. 

■ ■ * 

EJfendo nella flejfa proporzione A . B ; ; C . D ; 1 IG - ,#1 
frefe due grandezze E, F ugualmente moltiplici de* 
gli antecedenti \ ,C,ed altre grandezze G , H /*- 
qualmente moltiplici de' confeguenti B , D,fara#nù 
parimente proporzionali E . G ; : F . H. 

» v 4 • * 

IMperoechè prefe due altre K , L ugualmente 
moltiplici di E f F ; faranno quefte pure ugual- 
mente moltiplici di A, C e finalmente prefe c 

I * M,N 
^ " — — — ■■ 

W Suppongali:/ che I . B . C .-: E .F; 

I : II .IA. B :: MD.E. , 

c roanifbfto,che IA. C :; MD.F. 

Efempii Numerico. 

Sia B= 4,eG=s=i , E= 6,edF=)v 
• AI=12. t * • MD=i». . ■ j 
Adunque l* 2 r: ri # - y. 
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M ,N ugualmente moltiplici di G, H, faranno ef- 
• 3« *• fc pure ugualmente molteplici di B , D« : dunque 

fe £=Af, ancora £ = N> C e K "> Al • farà pure 
" l > Ni fe K < Ai • parimente L <N *> i dunque ia- 
ti»/.* V r à £ É G ; : f . H W . U che ec. 



(?) dimofir azione . 
Si ammetti, che fecondo la dottrina d* Euclide 
nei fuo Libro VU , fopra cui fi appoggia quefta 
del foprallodato Galileo, e di cui ne farcino ufo 
nelle feguenti Propofizioni ,che allora quattro gran- 
dezze fieno proporzionali , quando le due grandez- 
ze antecedenti fono o uguali o ugualmente moltiplici » 
9 fummolttplici delle altre due confeguenti . 

Date pertanto quefte quattro grandezze pro- 
porzionali , ftia cioè A . B i: C . Dièmanifeftot 
che gli antecedenti termini A,eC faranno ugua* 
li 9 o ugualmente moltiplici , o fummoltiplici dei 
confeguenti B,c D. 

Sieno gli antecedenti moltiplici ugualmente dei 
fuoi confeguenti; e prenda nfi altre due grandezze 
E, ed F ugualmente moltiplici delle antecedenti 
A, e C ; talché ftia E.A::F.C; è chiaro per 
la precedente Proporzione , che E . B F. D. 
Prendanfi ora gli ugualmente moltiplici dei con. 
feguenti . B , e D , cioè fi aggiunga ai medelimi 
confeguenti un ugual numero ÒT parti limili a 
quelle! delle quali fono compofte le grandezze 
E, ed F, onde ne riluttino Itre due grandezze 
G.ed H; ne verrà, che le due antecedenti gran- 
dezze b , ed F faranno o uguali , o ugualmente ì mol« 

tiplici 
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% Corollario . Quindi fi.pflèrvi, che qualunqut 
volta fono quattro grandezze proporzionali , an- 
cora; convertendo , cioè preii i co ni cruenti per 
antecedenti! e gii antecedenti per confegue ti » fa- 
ranno pure proporzionali > cioè fé A . B : : C . D , 
ancora B.A::D . C W ; giacche per la de tini zio- 

/ 4- : ne 

... ■ » -- « » . 

tip ici , o fummoltiplici del? altre due G , ed H ,e 
perciò le ultime due grandezze antecedenti effondo 
o uguali , o ugualmente m- Inphci , o fummoltiplici 
dell' altre due ultime grandezze , conteggienti , farà 
vero , che E . G ; : F . H , e faranno conseguente- 
mente quefte quattro grandezze proporzionili . 
. E/empio hi umer ìcq della Proporzione . 
Sia A = 1 2 , B == 2, C = 30 , U= 5 , Appo- 
nendoli quattro grandezze proporzionali . Stia 
adunque 12 . % :: 30 n 5 i ; :.' 

Frendand gli ugualmente molnplici degli ante- 
cedenti , cioè il duplo di ambedue , che ioao il 
24. ed il 60 i ne verrà per la Proporzione lecon- 
da di quello Libro, che ftarà . V . . 

24 . 2 ;;,6o . 5. 

/ . Prefi parimente gli ugualmente moltiplici de* 
confeguenti, cioè il triplo dell'uno , e dell'altro, 
che fono il 6 ed il 15 (lo che non è altro, che 
un aggi ug nere a' confeguenti mede fi mi un ugual 
numero di parti limili a quelle degli antecedenti 
24 , e 60.) fi conchiude , che ftarà 24 .,<$.;: 60 . 1 5 , 
W Ed infatti fe è vero , che quattro grandezze 
allora faranno proporzionali , 4 quando le. antece- 
denti due grandezze Ceno ugualmente moltiplici 
dell' altre due confeguenti : lari vero altresì , che 
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ce feda tutti gii ugualmente moltiplici degli ante* 
cedenti A, Cii accordano in uguagliare, fuperare , 
o mancare dagli ugualmente moltiplici de' corife- 
guenti B y D ; dunque ancora gli ugualmente raoU 
tiplici di B; D preti per antecedenti, fi debbono 
accordare con gli ugualmente mol tiplici di A» C % 
prefi per confeguenti ; e però ancora converten* 
do fono le grandezze proporzionali. 

PROPOSIZIONE V. 

. i Se la grandezza AB è molteplice della gran- 
dezza C D, come la parte A E levata dalla prima ì 
molti pi ice della parte C F , levata dalla feconda 
ancora la rimanente E B farà moltiplice ugualmen- 
te della refidua F D . Fon- 

dovranno cfTcre proporzionali , quando le con* 
feguenti fieno ugualmente fummolrìplici delle 
antecedenti , onde putte le confeguenti grandezze 
in luogo delle antecedenti, e quelle in luogo del- 
le confeguenti , faranno pure le quattro grandezze 
fra loro proporzionali . Dunque fe / - 

A j B ;; C . D; 
anche convertendo faranno ptoporzionali ,cioè ftarà 

B . A i r: D . C 

Quefta maniera d f argomentare chiamati in lati- 
no invertendo , o convertendo . Sicché ragione inverfa 
altro non è , che un prendere i confeguenti come 
antecedenti, e quefticome confeguenti. 
Efempio Numerico dal Corollario** 

Effendo la . 2 30 . 5} 

Convertendo ftarà 2 .ti 5 * 30, 
mentre ila è fummokiplicc ugualmente del 1 a $. 
come il 5. del 30. 
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POngafi A G ugualmente moltiplice di FD, to* * V ? 
me A E di CjF; dunque farà GE moltiplice di a , ^ 
CD , comedi, di CF*: ma era AB moltiplice di 
CD, come AE di CF; dunque GE = AB e 
tolta di comune V A E , (àrà AG = E B \ dun-% 
que ancora la rimanente EB è moltiplice del* 
la refidua FD, come tutta YAB di tutta la CD, 
e come la parte levata A E della parte levata 
CF («). 11 che ec. 

PROPOSIZIONE VI. tav.iv. 

f LO, il*. 

S> fttf grandezze A B , C D y«»o ugualmente 
molti f liei di due E, E, e da quelle fi traggano le 
due A G , C H , ^ ugualmente molti f liei 

di quejle E , F ; faranno le rimanenti GB, H D 

a 4f//r medefime , 0 ugualmente moltiflieì 

di ejfe. 

ESfendo il numero delle parti contenute ià 
AB uguali ad E, uguale al numero delle 
parti contenute in CD uguali ad fi detratto dal 
primo il numero delle parti E contenute in AG y 
e dal fecondo il numero uguale delle parti F, 
contenute in C tì\ il rimanente numero delle par- 
ti E contenute in G B uguaglierà pure il nume- 
ro 



(«) ÀB=AE-fEB : GDsCF— t>FD--. , 
Si fuppone che AB . CD :: AE . CF . 
dunque ftarà EB . FD ;; AB . CD:: AE.GF* 
: ; . ...Efempib Numerico; 
20=i»-+8 : 5=3-+*. 
Effendo io 57:11.3;. 
dunque ftarà S .... 2 ao . $ : - %% v 3; . 
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W' m - % - f a delle pam F contenute in H&* r c però fe j 
GB-* E, contenendola una volta loia > k ancora 
HD~F, che la conterrà pure uria fola volta; ma 
fe<£ B refterà alquanto moltiplicedi E , ancora HO 
rimarrà ugualmente, molti plichi F W . Il che ec. 

PROPOSIZIONE Vii. W 
fig. «ii. fieno due grandezze A , & *r« rfi Aro 



.C: iti tf^rvj»- 



r WABsAG4G ; BiCD = CH4HD. 
Suppongali i», che AB . E :. CD . F: 

li., cke AG . E CH . F; > 
farà GB = E, come HD « F; 
oppure flarà .GB.. E : : H D . F. 
\ . , Efemfik Numeric* » i 

I. 1 5 . 5 ; ; 12 . 4? . . 
il. io . 5 :: 8.4: 
Detratti adunque dagli antecedenti della prima 
ferie gli antecedenti della ferie feconda ,ireuV 
i dui uguagleranno i confeguenti . Che ic < -~« M »- 



1 

gali , che té lo . $ :: 24 . 4 

li. 20 . 5 16* . 4 
darà dunque 10 . 5 8 . 4. 
W Le prime lèi Proporzioni di queflo Libro» 
te quali fono neceflarie foltanto per dimoftra- 
re le altre coir ufo delle quantità ugualmente 
moltiplici, da una gran parte de' Geometri fon 
giudicate come fuperflue , e perciò traUfciate a 
riferva della Propofizione IV. , di cui alcuni di 
loro ne fanno ufo . Queft* altre cinque poi , che 
a quelle ne t accedono , fono da elfi riportate , ma 
le confiderà no come altrettanti affiorai ; onde non 
ce fanno dimoftrazione veruna • * 
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avranno a qualunque terza C la meàefima propor- 
zione- ed ancora paragonata C ad ambedue avrà 
^ ifiejf a proporzione ad tjfe . 

Cd è per fc fteflò evidente ; pure fi dimoftra, 
perchè le ugualmente moltiplici D, Ideile 
due uguali A, B faranno pure uguali ; e prefa F 
in qualunque modo moltiplice di C, fi accorde- 
ranno le moltiplici D, E in uguagliare Superare, £ 
mancare dalla moltiplice F\ pertanto M ;C: :B C* 
c convertendo C . A ;; C . B*{*). Il che ec. h p Ctro/l 

PRO- Pr * * v ' 



9 » 

W Attefo il principio di fopra ftabilito, e nella 
Annotazione alla Definizione IV. e VI. , e nell'altra 
della Proporzione IV; due ragioni o proporzio- 
ni che pofibno coniiftere in foli tre termini > 
( Def. IX. del V. ) fono uguali, quando gli ante- 
cedenti fono ugualmente moltiplici, o fummolti- 
plici del loro confeguente; o viceverfa;. 

Ma paragonata la grandezza A con T altra C, 
e B con la medefima C .» le antecedenti grandezze 
A , e B fono equimoltiplici , o equifummoltiplici 
della confeguente grandezza C , per eflere elle- 
no uguali per V lpotefi ; dunque le ragioni di 
A a C , c di B a C faranno uguali , e perciò 
ftarà , A . C ;: B . C; 

e Convert. C • A :: C . B. (Cor.Pr.ir. v.) 

E/empio Numerico 1 ? ' 

Date le tre grandezze A = 1 6 , B=i6,C=32, 
èmanifefto, che 16 . 2 .«; itf . i- 

e Centert* che -a . 16 :: 2 . jó\ , ; ,1 



y -o 
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PROPOSIZIONE Vili. ' 

U * Delle di f uguali grandezze AB, e D la maggio- 
re AB ad una terza K avrà maggior ragione , che 
la minore D alla medefima K ; ma viceverfa è mag- 
giore la proporzione di K alla minore D , che alla ' 
maggiore AB. 

POfta A C=D , fi moltiplichino ugualmente AC, 
e CB nelle EF, FG in maniera tale, che 
ognuna di quefte moltiplici fia maggiore di K ; in- 
di fi potrà moltiplicare efla K in maniera , che 
riefea prodi mamente maggiore di f i 7 , ma mino- 
re di EG. Statuetta moltiplice E H; dunque E G 
effendo moltrp ice di A B , come EF di AC, o 
della uguale D » ; il molteplice di eflk AB l'upera 
il molriplice della grandezza K, che è per V Ipo- 
n f • r refi E Hi laddove £ F molt pliee di O è minore 
di £// moltiplice di pero ^ K h ;: 
e viceverfa , perchè il moltiplice di K , cioè E H 
è maggiore di EF 9 che è il moltiplice di D, 
ma la ftefla E H è mi ore di £ G moltiplice di 
AB: però K. D>K . AB. Il che era da di- 
moftrarfi (0 ; PR °- 



a i. v. 



<*) Date due ragioni o proporzioni, la .prima 
ti dirà maggiore della feconda ragione, qualora 
il numero delle parti fimrli , che contiene m fe il 
primo moltiplice antecedente paragonato col nu- 
mero delle parti del conferente , fia maggiore 
del numero delle parti umili , che contiene il fe- 
condo moltiplice antecedente , relativamente aHuo 
oonfegueate , * ^ -\ ■ h.w**- 
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PROPOSIZIONE IX 



Si le grandezze A, lì ad una terza C hanno la nh 
tncdefima proporzione-, farà A = B; e fimilmente 
[e C ha /' iftejfa proporzione ad A, ed a H , è > 1 

li . . '> 

• - ** 

• * * » 

PErchè fc non fofle A=B, ma una di loro 
maggiore , per elempio A > B ; farebbe la pro- 
porzione di A . C> B . C; e la proporzione di 
C . B>G.4*i dunque cflendo A . C :: B > *• 

. , * • v. av- ■ 



. » 



L* ifteflb pure dovrà dirli , quando una parte 
ovvero una delle parti limili fia contenuta nella 
fua moltipl ce grandezza un minor numero di voi* 
te di quello fia contenuta in un 1 altra grandezza 
parimente moltipl ice. Ma il numero delle parti , 
che in fe contiene l'AB paragonata con K, è 
per r Ipotefi maggiore del numero delle parti, 
che contiene la D paragonata con la medeiima K ; 
dunque la ragione di AB a K farà maggiore deifl 
altra di Da K; cioè 

fc AB . K> D . K; 

come ancora K • D> K . AB; 

E/empio Numerica. 

Sia ABs=9, 0=6,eK = 3. , 
Siccome il 9 contiene il 3 un maggior nume* 
ro di volte di quello» che il 6 contenga V iftef- 
3 ; perciò , 

9 • !•><? . ; 1. f 

onde 3 . > 3 . 9 . 
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ovvero C . A ; : C . B, è neceflario , che fi a 
Az=xB MÌ1 che ec. \ i 

: proposizióne x. ;„ 

WG-"*' i A *G t* maggior proporzione , chi B* C\ 



farà A •> B ; e fe C a B /b* maggior proporzione f 
* C A ; parimente B< A. 

" r J r.T! « X \. I '■ . ' r .. • -, 

t. 7, v. T M perocché fe fofle J5 , farebbe A C:: 

I efefofle^<5, farebbe^ C<B.C, contro la 
* • * - jpoteftidunque effetto il . C > B . C, conviene , ché 
fia Similmente fe fofle B = A, farebbe 

C.fi.rC j4;e fe fofle B>A, farebbe C. B<C , ^; 
dunque efleridò C . B > C. A, è B < A V) . Il cheec. 

. :; : j » . » PRQ- 

»■« 1 1 1 — »-» 

W Suppongafi,che A . C B . C, 

e che C . A : ? C • B: 
da tutte e due quefh ipotefi fe he rileva, che fa- 
rà A= B , perchè gli antecedenti delia prima prò- 
porzionalità contengono, o fono contenuti ugual- 
mente dal fuo confeguente,che« un folo; e nel- 
la feconda proporzionalità l'antecedente delie due 
proporzioni , o ragioni , che è W flìedefimo in am- 
bjdue , contiene , o è contenuto ugualmente da f 
di lui conleguenti . 

Efempio Numerico. 
Se io . 5 • "io . S' 
oppure $ . io : : 5 . io; 
fempre fi avvera , che 10 = 10. 
(*) In quella Propofizion* bifogna ri ortarfi a ciò , 
che ho notato nella Propofiziowe Vili. , e trala- 
iciandone di cflala dimoltrazionc, pereffere chia- 

w . ra 
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PROPOSIZIONE XI. 



Se le proporzioni di A * B e d't EadV fono ti- 
gnali ad una terza di C a D ; faranno quelle an- 
cora uguali tra loro, ^ Ul 



1 



S[ prendano gli ugualmente molriplici degli anr 
recedenti, come .3 A\ 3 i C e gli ugual- 
mente molriplici de' conseguenti, per elempio^ B, 
4 F , 4 D : perchè dunque A . & :i*C . D ; e pi- 
rimente F . F::; C . D% fe 3 - ^4 s 4 £ , ance ra 
3C=3=4D;mafe,3 C=4D, ancora $ E s** 4 F » 
dunque fe 3 -4 — 4 * ancora . 3 £ = 4 F ; te 
poi 3 </4 > 4 £ , farà 3 C > 4 D , ed allora la- 
rà pure 3 E >■ 4 F; dunque effendo 3 Az> + B> 
àncora 3 f>4 f 7 ; * le 3 vi < 4 £ , ta*à 
3C<4 onde in tal cafo parimente 3 E<+\F; 
dunque li accordano gli ugualmente molupli- 
ci di A , e di F in uguaglianza, eccello, ,,0 di» 
fetto in riguardo agli ugualmente moltiplici di B, 
ed F; e però tòno A.Bi.E.F; dunque le prò» 

P°*-..' 



ra quella , che ne adduce 1* Autore ,come fatò an- 
che in avvenire nel deeorfo di quefto , ' del le- 
gueatc Libro, paffo all' Ef empio Numerici. 



Se 20 . 2 > 8 . 2 \ 

farà 20 /> 8 • 

Se 2 * 8 ;> 2 . ao ; 

, farà 8 < 20. 



r . 
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T44 Elementi di Euclidi 

porzioni uguali ad una terza , fono pure uguali tra 
loro M . 11 che ec. 



PROPOSIZIONE XII. 



• ne. uè. Se quante grandezze fi vogliono dello fieffo genere 
fieno proporzionali , cioè fe A . B : : C . D : : E , F ; 
come fià un antecedente ad un confeguente , così tut- 
ti gli antecedenti a tutti i confeguenti k 

SI piglino alcuni ugualmente moltiplici degli an- 
tecedenti, perefempio 3 A , lC, 3 E ; ed al- 
tri ugualmente moltiplici de* confeguenti , coma 
4 £ , 4 D ,4/: perchè dunque A.B::C.D :: E ,f 

. -■ '.. ■■ i '\ < li -■• fe 3 




<*/ Supponendoti" 1, che A . B :: C . D, 

II, che C . D E . F; 
èmanifefto, che A . B :; E . F. 

Poiché ficcome gli antecedenti della prima , e 
della terza ragione contengono ugual numero di 
volte i loro confeguenti ; e gli antecedenti della 
lèconda, e della terza iftefla contengono ugual- 
mente i loro refpettivi confeguenti ; cesi ancora 
gli antecedenti della prima , e della feconda ra- 
gione dovranno contenere ugualmente 1 loro con- 
feguenti ; e perciò quefte due ragioni faranno u- 
guali,cioèla ragione di AaB uguaglerà 1 altra 
di E ad F. 

Ifempk Numerico . ' > , 

Stando I . 4 . 2 :: 1* • 

II • 11 . 6 i<* • *5 
5tarà ancora 4 . a :: itf • 
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fe j A = *t, ancora 3 C = 4 D,e3£ = 4Ì ! ' ; 
onde anche $ A -+3 C-+ 3 £ = 4 £-+4 0-^ 4 / 5 '; 
e fe 3 i4 > 4 fi, faranno pure 3<7>4D, ed an- 
che3 £>4^ionde 3 A-+ 3 £> 4 £.-+4D ' " 

-H-4£:e Te 3 ^<4fi, faranno altresì 3 C°>+D, 
come pure 3£<4f;e3^-+3 3 £ < 4 B 
— 4- 4 D — f 4 £ ; dunque eflendo 3 <4 moltiplici di A, 
come 3 A — »■ 3 Efonomoltiplici di >f-+C— h£; 
parimencc 4 B , moltiplici di £, come 4 B 4 D 
-H- 4 F fono moltiplici di fi — *• £) H-F; ed accor- 
dandoli quelli moltiplici di^, e di A -+C-+£ 
con gli ugualmente moltiplici di £ , e di B -+ O 
—♦•Z 7 , in uguagliarli , o avanzarli, o eflere minori 
quelli di quefti.farà A . B:: A-+C^zE.B-+ DU-F. W 
Il che dovea dimoftrarli . 

K PRO- 



* W Sieno proporzionali quelle fei grandezze , 
cioè A . B G . D ;; E . F: 
• fi dee provare , che A . B :; A-+C-* E . B -+ D-+F . 

Eflèndò le date Tei grandezze proporzionali ; 
j cialcuna delle antecedenti conterrà, o l'ara conte* 
nuta ugualmente dalla fua confeguente. 

Pofto pertanto , che ciafeheduna delle antece- 
denti fia tripla della refpettiva confeguentcè mani* 
fefto, che tutte e tre le antecedenti prefe infieme 
dovranno effere triple di tutte e tre le confeguenti 
j prefe infieme. Onde come un' antecedente ftà alla 
tua confeguente , così V aggregato delle antece* 
denti ftà all' aggregato delle confeguenti ; e però 
j A . B ;; A-f C-fE . B-+D-+F. 

E/empio Numerici . 
Efondo 8 . 4 :; 10 . 5 ;: 6 . 3; 
Sarà ancora 8 . 4 ;; S -f 10-46 .4-f 5 -4 3 9 
cioè 8.4;; 24 . 12 - 
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PROPOSIZIONE XIIÌ. 

«c. 117. Se k *Ù ha F ijlefa proporzione , c he C * D , 
#04 proporzione ti C a Dfia maggiore di quella 
di E F > * tf^r* /* proporzione di A a ti farà 
maggiore di & ad?. 

f • , t - 

IMperocchè prefi gli ugualmtnte moltiplici degli 
antecèdenti C, ed E , ed ltri ugualmente moU 
tipl»ci de' conseguenti D 9 F ,t (Tendo C. £)> £ , F# 
porrà efleré il mohiplice del primo antecèdente I 
3 C maggiore del moltiphce 4 D del primo con* 
ftgjcnte; ma il moltiplice , E del fecondo an- 
tecedente la i minore del molriphce 4 F del fe- 
condo con feguen te»; ma prete ancora 3 A ugual- 
mente moltiplici di A come 3 CdiC, ed ancor 
ra prefi 4 £ moltiplici di B , come 4 di Z> , 
edendo A i B C . D , lìccome 3 C > 4 , così 
ancora 3 > 4 £ ; dunque eflendo 3 £ < 4 F, è 
t Dr/f*. t. A B > £ . F . * e) il che dovea dimoftrarii . 

r. f PRO- 

». 

(«) due la Propofizionc XHL dee piuttofto pren- 
derfi per un atfioma , che per una proporzione 
da dimuftrarfi. Pure per fecondare il metodo» 
che ho già intraprefo; 

le A . B :: C . D, 
e fe C D > E . Fr- 
anche A . B > E . F. . 
Suppofte le due ràgio >i di A a B , e di C a D 
uguali , e perciò Fra loro e g feftuple ; quella poi di 
E ad F quintupla: fictorae la ragion feftupta di 

C a D 
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PROPOSIZIONE XIV, 

E fendo A » B ;: C . D A=C , ancora fifa- 
rà = D;/e A>C, ancora B:*D.i e fi A<C. 
rfwi* B > D . 

• • ». » » » , 

IMperocchc fe A — C, farà A B::C.B%; mai 7. v. 
A.Bi.C. Di dunque C . Db ; e però* ti. t. 

i=Z)c : Te A >C farà ^ . £>C, fid; on-c 9 v. 
de ancora farà C D > C . B c ; dunque fi > D f . d lt 
Similmente fe farà i4 < C, fi proverà effcre B <: D ; e 11 v. 
dunque di quattro grandezze proporzionali ; fe- f 10. v. 
condo che la prima è uguale-, maggiore» o mi- 
nore della terza, ancorala feconda è parimente 
uguale* maggiore, o minore 4e|la quarta. M II 
che ce. • . . : : H . 

JK *. C; PRO- 

" 1 j ■ , . 1 

C a D è maggiore della ragione quintupla di E 
ad F; così ancora la ragione feftupla di A a B 
dovrà effere maggiore della mcdelima ragion 
quintupla di E ad F* . r . " 

. 1 Efempiq Numcricà . % . 
Eflèndo* 24 . 4 a 30. 5» s 
•1 • tV 30 . 5 > il:; ^ . - 3 ' " 

farà 24 . 4 > 60 . 1 z,: 

MSi fupp. I.che A. B:;C. DMtt.4:: io* .4; 
il. che -Asz=C:itf=*i4. J 
I. Si dee provare,. che B=^D . 4= 4* T 

Poiché A . B :: C . B: . 

ma? - : A . B ;; C v Di , 
dunque C . B : ; C . D,\ . m (*>••«■•*• 

e perciò B= D. >' rf C$jfc* 

II. Si 
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PROPOSIZIONE 



V-' 



«a a». Le parti E, F fon$ proporzionali co' Un ugual* 
mente multatici AD, G K, ; " A 



.7 

.V 

.v 

-V 



IMpcrocchè divife AD, GK nelle parti uguali 
ad £ , f\ che nella prima tono AB , BC t CD P 
tiaìcuna — E , e néll' altra fono£/f, HI , IX eia- 
fCuna fisi F, iarà £ . F ;: AB . Gli ;; AC . Hi :: CD . IK \ 

' . . - s «tua- 



J l6> 12 . 



lì.Si fuppone , che 

Si prova , che B > D . . 4^ 3. 

i A\ &>C.B; Cf*f* 

ma A . B ; : C D ; (*• 

dunque C.D>C.à; C*Mf?- 

onde i> U . 

• * • » 

:i HI. Si fuppone , che A < C . t * < io < 

:v ~ . Si prova, che B<D. 4< 
A . B<C . B; 
ma A . B ; : C . D ; 
dunque 



(Ff. IO.fi 



e pero 



Ip. I. 16 

e (Tendo 
fy.IL 16 

ficcome 
lp. III. 16 

jper eflere 



(?r. f. r, 
(Pr. t|.v. 



iS/Myia Numfria* 

4 16" . 4* 
ió=i6; anche 4 

4 : : 12 . 3 

16 > 1 2 , così anche 4>3' 

4 :; 20 ' • . 5- 

i<5< 20, anche 4< S - 



•» 



igmze 
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... ... » 

dunque ancora E . F :: AB —¥ iC CD f, 
Gll-*Hl-*lK*:.AÙ;GK. i*) II che ec. , „. 

PROPOSIZIONE XVI. 



Se quattro- grandezze del medefimo genere fino 
froforztonalì , noè A . B ; ; C . u ; ancora permutar*- 
do , cioè paragonando tra loro gif antecedenti , ed $ FIC - 
confcguenti , A . G : : B . D , fono proporzionali . r i 

1M perocché prete due ugualmente moltiplici E, F 
delle due prime A , B , ed altre due (? , //ugual- 
mente moltiplici delle due ultime C , 0; farà 
E.FiiA.Bbi: C. De :: Q . //b; però effendo 
proporzionali E ; F : : G . //«; fe E—G f ancora b 
/*=//; fe£>G,iarà f > //; fe £<6, ancora c 11. v. 
i 7 < //<* i dunque gli ugualmente molttphci di C, D 
contronran Jocon gli ugualmente moltiplici di C, D d 11. vi 
nelP elle re uguale , maggiore , o minore 1* uno deli' 
altro iuo corm pondente , farà 4 • C 11B . Di, 

K ) « però tDef.Cv 

Ef empio Americo* 

- 

SiàEs=4,Fsr 5, Suppòfta AD « 1* .do- 
vrà cfTere G K j=s 1 5 . Onde effendo le parti ali- 
quote 4 e 5. parti limili, ed effendo perciò con* 
tenute un ugual numero di volte nelle loro reipet- 

tivc moltiplici grandes*e ; ne iegue , che ftarà . 
\ 4 ; j ti ti . I5v 
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C però le grandezre proporzionali , ancora permu- 
tando fono proporzionali («) . 

PROPOSIZIONE XVII. 

-» 

fi*, ai. Se fono proporzionali A B . B C : : DE . E F , «»- 
etra dividendo AB— BC.BC.-.DE — EF.EF* 
ttoì AC.CB.-.DF .FE. 



S 



( prendano delle JC>CB,DF, FE, le ugual- 
mente moltiplica GH,HI. LM, MN -, e poi 
^_ delle 

..;.W Date le quattro grandezze omogenee pro- 
porzionali , cioè ila A . B : : C . D ; le antece- 
denti di quella proporzionalità A , e C . o fono 
limili parti aliquote delle loro confeguenti B , e D ,* 
o fono ugualmente moltiplica delle ifteffe confe- 
guenti : nell'uno, e nel/ altro cafo egli è certo 
per r antecedente PropoGztone , che paragonate 
le une * e lo altee fra loro dovranno tffere pro- 
porzionali ; dunque ftarà^ ancora A . C : : B . D * 
Un tal modo di argomentare chi a ma fi latinamen- 
t e uh tr nmih , u ft rt m w n d * *Btsftq«i$ alternare, 
o permutare non è Jijtro , che un prendere, o 
un paragonare un antecedènte" con un anteceden- 
**e^ ed un cSofeguent^con, un conseguente E 
quefta argurnenta*ione ricniede ,cjje tutte cquat- 
tro le grandezze fieno omogenee , a differ e nza dell' 
altra di fopra addotta , e fpiegata . cioè della ra- 
gion^ . inv&fa.» in sui non c accefTaria una tal 
condizione . 

Efetnfio Numerico . 
Sia ì6 . a :: 8 . • l 

Starà ancori itf . 8 % . i. 
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delle CB, F E altre ugualmente moltlpllci IO,NP. 
Saranno dunque G 1 j ed L N ugualmente moltipli- 
cò diAB,eL>E,comcGHni AC >tà L Mài D F* ,* 
ed ancora HO farà mokiplice di C B , come M P 
di FE*\ dunque eflendo A B . B C:: U E . E F, te b 
G 1=H O , farà pure IN = Ai P\ e fe maggiore , o 
minure laràG / di // Q parimente farà maggiore, 
o minore LNdi M P; ma le G / = HO , tolto di 
comune ///» iarà GH—10 ; ed efl'endo allora 
LN=MP; tolto di comune .MN', farà pure 
L M=NP; e parimente effendo G/~>//0; larà 
GH>JO t ed allora elfendo pure LN> MP, farà 
parimente ZJ/>2v7> , eie G/< //O, farà G H</0; 
onde efTenoo £ N < A4 P, larà Z /W< NP; dunque 
GH,tdLM ugualmente moltiplici di AC, eDF 9 
fi accordano con / 0 , ed A 7 P ugualmente molti* 
plici àìCB ,ed i 7 ^ nel! 1 edere uguale, maggiore, 
o minore l'uno dell'altro; pertanto ^C . CB:: 
DF .FE ; onde le grandezze, che, compofte , era- 
no proporzionali, ancora divife fono proporzio* 
nali. W K 4 PRO- 



(«) Efiendo AB, BC;: DE . E F, dovranno gli 
tntecedenti AB, DE contenere ugualmente in fe 
t loro refpettivi confeguenti B C . EF; talché fe 
AB è tripla di B C ,• anche D E farà tripla di E F ; 
onde togliendofi dagli antecedenti iitem A B , D E 
i fuoi confeguenti BC, E F vi rimarranno le gran- 
dezze AC, DF duple de'medefimi confeguenti C B, 
FE ,• e perciò anche dividendo faranno proporzio- 
nali, cioè 

farà AC , CB :: DF . FE . 

Eft-m- 



15* Eibmektì di Euclidi 

PROPOSIZIONE XVIII. 

EJfendo le divife grandezze proporziona^ 9 come 
ria. ««- AC.CB;:DE. EF; ancora compofte faranno 
proporzionali AB.BC.-.DF. FE. 

* * • • 

ALtrimenti fia A B . B G : : D F . F E ; dunque 
dividendo farebbe * AG .GB :: DE. E Fa 
• ,y *' AC .CBh; dunque fe fotte A G > AC , iarebbe 
V ii. v. CB>CBc, il che è imponibile ; umilmente ef- 
c i+ v. fendo Ag<AC, farebbe gB<CB 9 il che pure 
è aflurdo, dovendo eflcre il tutto maggiore , e noe 
minore d'una fua parte d. Dunque ftà compone»* 
dAJtom.t.do W ^£ . -PC :: DF t F£. 

Co- 

Efempio Numerico . 

Standa . 4 : : 27 . f ; 

farà ancora 11 — 4 . 4:: 17 — p . >, 
cioè 8 . 4 : ; 18 • 9 . 

Una si fatta maniera d'argumentare è addiman* 
data da' Latini dividendo o divi fio rationis . Divi/io- 
ne di ragione non è altro , che un togliere dagli 
antecedenti i confeguenti , ed il reGduo degli an- 
tecedenti medefimi paragonarlo cogl'iftcffi confe- 
guenti . 

(*) Componendo , ovvero Compofit io rationis è cosi 
detto da' Latini quel modo di argumentare , che 
prende gli antecedenti infieme con i confeguenti, 
x e la loro fomma la paragona con i confeguenti 
iftetfi , e chiamafi Compofizione di ragione , del tut- 
to oppofta alla Divifione di ragioae ài fopra de- 
ferì tta* r Èfem* 
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Corollàrio , Quindi può provarli , die eflendo 
tutta V A B alla parte BC, come tutta la DF 
alla parte FE\ ancora tutta V AB alla refidua 
A C è > come tutta la D F alla refidua D E , per- 
chè dividendo* farà AC.CB ;: DE .EF % e cort 1 
Vertendo * CB.CA::EF.DE; dunque compo-b C#r 
nendo ' A B < AC :: D F . D E . l\ che & dice 4 
Convergane di ragione (<*) , pofta però dagl* Inter- c il. 
petri di Euclide per corollario della Propofizio* 

nt ' 

m 

E/empi* Numerici . 

Supponendoli , che fia 1 1 . 4 17 . 

ftarà ancera IX — > 4 , 4 k .<* *7-+9 

cioè itf . 4 :: 3* • 

4 M La Convergane di ragione è affai differente 
dalla ragione inverfa , o converfa , come fi denomina 
da alcuni ; Poiché la Conversione di ragione non è 
altro , che un prender che facciamo gli antece- 
denti per antecedenti; e per conseguenti , la dif- 
ferenza degli antecedenti da' confeguenti r 

Supponendo adunque , che fia 

AB r BC :: DF . FE, 

fi dee dimoi! rare , che ftarà ancora 
AB . AC:: DF . DE. 
Poiché Ql AB . BC :: DF . FE: 
farà ancora AB— BC.BC::DF — FE . FE; 

cioè AC. BC :: DE . FE ; {Pr.tf.% 
. ' ria BC .AC: ; FE t DE; 

dunque BC-^AC . AC tt FE-+ DE . DE, 
Tate a dire AB . AC DF , DE. 

: EJèmjpio 



1*4 Elemikt.i pi Euplide 

nefeguentc in cui la dimpftra no folo in grandezze 
dello fteiTo genere , fervendoli dejla permutazione 
la quaje non lì idarterebbo al paragone di due 
quantità di genere diverfo dalle loro parti , ed a' 
v -loro reGdui^corne importa quefta Converge di 

; PROPOSIZIONE XIX. 

ric. ni. E fendo tutta £ A B a tutta la CD, come la par* 
te falla prima A E alla parte della feconda CF, 
ancora la rimanente E B alla rimanente F D fiorì , 
come tutta l AB a tutta laCD, o come la par* 
te levata A E alla parte levata CF. 

• 16. v. TMperocchè eflendo AB. CDnAE . CF; per- 
bi 7 .T. I mutando A E::CD. CF ; e dividendo 
£5 ^ E:: FD, CF 9 e di nuovo permutando». 
PB.FD.:4£,CF, ocóìpe ^fl . CZ)c<*). Il 
fh e ce- PRO- 

, E/empio Numerica. 

JPofto, che fia 16 . 4";: 36 • 9- 

farà ancora 16 . 12 :; 36* . 27 . 
Poiché ftando 16 . 4 :; 3$ . 9, 
ne iègue, che 16— 4.4 ; : 36—9. 9 
cioè i* . 4 :: 27. 9 ( 

ma 4 , ai :: 9 27 ;(C#.P.**- 
dunque 4-+ia.i2 :; 9-4-27.27, 

Cioè Io" . 12 36 .27 ( Frl8Vf 

(?) Stando AB . CD :: AE . CF, '* 
. ftaiàancora E B . FD AE. CF :: AB.CD, % • 
, Poiché^ AB. CD.tAE . CF, (#* 
frià . AB . A E ; ; CD . CF;(fv 

onde 



PROPOSIZIONE XX. : 

Se fieno tre grandezze A , B , C da una parti f, è Pl ~ 
tre altre D,E>? da un 9 altra 9 e fia A.fc:.D.E; 
*</ ^ror* B.C;: E.F,^ A* #ri/K* A i >v r . 

giare* minore, ovvero uguale alla terza C ajt qua 
{arte . fura pure dalt altra banda la prima D rU 
Jpettivamente maggiore, minore, o uguale alla ter- 
za E '■• ' T • 

PErchè fe i4>C, farà ^ . 2?> C , B * ; ma era . t. T% 
A.B::D.E, e convertendo bCi;;f,£; kftf f// 
dunque D . onde ancora D>F d. Pr§È + r . 

Neil* ifteflk maniera fi proverà , che fe farà À<*C, c u- 
ancora D<F' 9 e fe <4=C, ancora D^=f;dun- d ,a,lr# 

onde AB — AE . AE s : CD— CF . CF, ( -, rt v 
cioè EB.AE:; FD.CF;( t * 

ficchè . , EB.FD:; AE.CF:(Pr. i*. v 

ma AB. CD;: CF; (//- 

dunque EB.FD:: AB .CD ^(Pr. »f. 

c perciò EB . FD : : A E . CF : : AB. CD. 

E/èmpio Numerico , 
Effondo 18 , 15 : ; 12 . 10, 

farà ancora 6 . 5 :; 12 . ip ;; 18 . 15. 
Ed infatti 18 . 15 :; 12 . io;] Up. 

Onde 18 . 12 ;: 15 . |0: (Pr.ifi.r. 

ma - 18—12 . 12 p is—ip.io,^ 
cioè 6 . 12 .•: 5 . » ( 

dunque 0 ? \ 5 ;; 12 . 10; (Pr.i4.w. 

*na 18 \ \i5 • 12 . ior (*• V 

foche (5 . 5 ?: 18 . 15: 

e ptreiò 6 . \ t i\ . 10 :: 18 . ij % 



/ 



i}6 EtEMESTI DÌ EtJCtlDf 

quc fi accordano le prime ad accedete , mancì* 
re, o uguagliare le terze 0). LI che ec. 

PROPOSIZIONE XXL 

W*. «#. Se F ifleffe grandezze fojfefo talmente Jìfìojlè , 
the la prima A alla feconda B «e//* (rima ferie-, 

foJfe> * 



• - - « 



. . . 



W I. Sia A > C : fi dee provare , che farà D > P , 

A . B>C . B: (Pr. 8.t. 
ma A . B:;D .E; 

dunque D . E>C . Bf (Jfr.if.fc 

' ma C . B:; F . Ei VPeCàrP.*T. 

ficchè D . E>F . E: (Pr. 13* 

e però D>F. ' * * ' (fr/iWts 
li. Sia A < C .* fi dee provare , che farà D < F . 

A . B<C . B: (Pr. ».v. 

in* A . B:; D . E; • i'f- 

dunque D . E<C . B.* (Pr.tj.< 

ma C . B:: F . E; 

ficchè D • E < F . E; (Pr.ij. 

e però D <: F . ( Pr - 10 

HI. bia A = C : fi dee provare , che farà !>•= F . 

A . B C . B: l? r 

ma A . B :: I> . E; («* 
dunque C . B : : E> : E ? 

ma C . B F . E; < f/.*C.r P. 4 v. 

dunque D . E : : F . E : (Pr.u.r. 

• perciò D = F . I IV. fi v. 
• fj empio Numeri co*. 
tnma berie; 
I. a . 6 . 1 9 
IL 1 . . j 

IU. a ; . 9 • • * Sé 
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fife , come la feconda E alla terza F dell* altra fe- 
rie ; e la feconda B alla terza C della prima ferie 
foffe , come la prtma D alla feconda E rf# queW al- 
tra ; fé A>C, rfwcif* D ^ F A <C , * " ^ 
«urte D<Ei A = C , ancora D = F. 

. .. , 

SE A>C % fari pure .4 . B -> C. B\ ma effondo 
A.B::E . £\ econvertenaoC £ : ; £ . Z), lari t |# ^ 
pure E - F 2> E D ; dunque ancora /)>/*» ; fimil- " ^. 
mente le A — C>foriAB :: C. D, e pcò anco- 
ra £, F :;£ . D; dunque ancora D=F: e coi! 
fe foffe if < C » fi proverebbe D <. F; dunque fi con* 
cordano le prime colle terze nell effere T una ali* 
alerà maggiore , o uguale, o minore («), llcheec. 

PRO- 

^ - - • . 

- 

t Seconda Serie, 

II. 8 . 14 . ii 

IH. 8 . 24 • 8 

Fatte le due Ipotefi , come nella Propofizio- 
re ; in tutti e tre quefti cafi fi vede chiara- 
mente la verità della medefirna Proporzione , cioè 
che fe nella prima ferie il primo termine è mag- 
giore, minore , o uguale al terzo, anche nella fe- 
conda ferie il primo farà maggiore, o minore, o 
uguale al terzo termine. , 

(*J Sia A > C : fi dimoftra , che farà D>F. 

A.B>C.B: (Pr«.t. 
ma A . B:;E . F; ( 

dunque E . F>C . B; (Fr.fi.fi 
ma C . B : : E . D , ( Tp*CmP+* 

ficchi E . F>E . D, (JV.n*. 
Dunque D>F : C*MP 

Il Sia 
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PROPOSIZIONE XXII. 

Se fieno quante fi vogliano grandezze in una ferie 
nRw * A , B , C , D ed altrettante in Un altra E , F , G , H, 
difpofic con P tftejfò ordine proporzionali % cioè 

A.B 

»«r M j * lLSia A<G: fi prova, che farà anche D<F. 

A . B <C . B ; *i«fc • 

- tnt J A . B :: E. F; < . 

dunque ! E • F < C . B r . C'U-v, 
ma C . B : : E . D ; *4 r; 

dunque E . F < E . D; - t*V.i*w 
è però D < F. - frV.io v; 

Ili. Sia A = C : farà anche D = F# 

" A » B :: C . B. f.v. 

ma A ; B .4 E . F; 

dunque E .f r:C,J: 

ma C . B r: E ; D ; 

dunque E . F : : E . D ; 
ficchè : D =F. * 

% ' ' Epinpio Numerico 
Prima Serie, 
Il Ì9 . Ì 4 • » 

J Ut - - 16 . 4 • 

Seconda Serie . 
t io . ab . $ 

tt % . io . ; j; ; 

ITI. $ » io . 5 

•* Amméfle anche qui le due ipotefi w 
dato della Propofizione , in tutti e tre quefti cafi 
C v i fi fa manifelta la tnedefìma verità diraoftrata 
nella precedcote Propofizione . 



( 

( Pr ii. r. 
{Ip.eCor.P.4 v. 

(Pr. n.v. 
i (Pr. j.v. 

ci 



nei 
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A ■ B: : E.F;f B C;: F.G ti ancor a Z .D: ; G H. 
e così fe ve ne fi fero dell* altre; farà per P u - 
gua.irà ordnara la prima alf ulttm nella prima 
ferie , come pisn la prima alf ultima nella feconda t 
cioè . A U . E . H . 



SI piglino % À> 3 E ugualmente tnoltiplìci det 
ledue prime, ci B 9 i F ugualmente molti, 
phci delle feconde 9 c ^C 9 ^G ugualmente molti* 
phci delle terze, fcflendo ^ B::E F , farà ancora 
3 ^i£::3 £.ifSed effendi pure tf.C;;/? 6, a 
firà ancora a B J 46 W a f . 4 <? - dunque fé 
J A è maggiore, minore , o uguale a 4 C ; farà 
pure 3 £ maggiore, minore, o uguale a 4 G'b;dun- * 
que ftarà ^C: : E . G , perche gli ugualmenré 
moltiplici degli antecedenti fi accordano con gli 
ugualmente moltiplici de'confeguenti; e ficcome 
fi è provato e fiere la prima alla rer2a della prima 
ferie , come la prima alla terza della ferie feconda , 
così percflere^.6':: È G, ed indi C.Dr.G. H> 
fi potrà dedurre , eflere A . D ::£.//; e così 
Tempre la prima all' ùltima in uua ferie ftarè 
come la prima all' ultima nell' altra ferie , per 
V ugualità ordinata . Il che ec. 

PRO. 



— 



(«) In que^a Propofizione, o le grandezze della 
prima ferie fono omogenee alle grandezze della 
feconda ferie , o fono eterogenee . 

Se faranno eterogenee bifognérà valerli della 
dimoftrazione , che ne fa V Autore. 

Se poi fono omogenee , potrà dimotfrarfi la 
Propofizione in tal guifa . 

* / • A.B^ 
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.' PROPOSIZIONE XXII. < 

tfie. it* in una ferie la prima grandezza A alla fe- 
conda B ftà , f mot altra ferie la feconda E 
terza F , fififi w*//* {rima fia la feconda B alla ter- 
za C ; come nella feconda ferie è la prima D alla fe~ 
cmda E; farà per ugualità perturbata la prima 
grandezza alla terza di una ferie , come la prima 
alla terza delP altra ferie , cioè A • C : : D , F . 

; ' TV" e grandezze A ,B >c D Ceno ugualmente 
X-/ moltipliciYif , t B , a D , e deff altre C , E . 
F ueno ugualmente moltiplici 3 C, l E, 3 F. Per* 
v e v chè^.*\-; JS.F,faràaWraV^/i fl::3 £.3 Fa, 
5 ed effendo fi . C ;: £ . £, farà pure 
b . y 2 fi iC::iD. 3 £*>; dunque fe 2/4=3 C, ancora 
2 £)=3 Fi fe 2 A>ì C 9 farà 2 Z)>3 F ; fe 2 C. 
c 11. t# anche 1 D<CJ f c ; pertanto fono per ugualità 

per- 

t_ - — — 

1 ' A . B :•: E . F; " 

onde * * A . E :: B . F; (^^y. 
Parimente B . C F . G; { ipot. 
è perciò B . F :: C . G; (Pr.ió.r 
ma A . E :: B . F; (Perla dim.fstts 

- dunque - A . E ;. C . G. (Pr.u.v. 

* g • * « 

"inoltre C.D::G.H; ('/>"• 

ficchè C . G : : D . H : (JV.ifr. 

ma A . E :: C . G; U#*.f«u. 

' dunque A . E :: D . H. (IV. n.» 

«d A . D :: E . H. ( Pr.i6.v. 
E queftm chiamafi da' Latini Batto ordinata, cioè 
Ragione , o Ugualità ordinata . 
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perturbata proporzionali A . C . ; D . F («) . Il 

che ec. ... 
PROPOSIZIONE XXIV. 

Se farà la (rima grandezza A alla feconda C, FIG# nS . 

L come 

~~ E/èmpio Numerico. 

Prima Serie. 20 . 5 .10 . 40. 
Seconda Serie. 16 . 4 . 8 . 32, 

Effendo 20 . 5 itf . 4. 

5 . io :: 4 . 8, 
C 10 . 40 : ; 8.32; 

farà 20 . 40 : : 16* . 32 . ■• 

M </4//ttf Dimoflr azione . 

A . B :: E . F, ( ' é 

e B . C ; : D . E ; ( 

(lo che denota e (Te re Y ugualità 9 o la ragione 
perturbata* detra da' Latini Ratio perturbata.) 
quindi li dee provare, che farà 

A . C :: D . F. 
Aggiunta nella feconda Serie una quarta gran- 
dezza G; fuppongafi in terzo luogo, che 

B . C :: F . G, 
Da quefta, e dalla feconda ipotefi fatta di fopra 
ne verrà, che 

D . E :: F . G, (Pr.u.v. 
e che D . F :: E . G. (Prió.v. 

Ciò preraeflb ; effendo 

A . B : ; E . F, Upàt.u 

e B . C :; F ♦ G; 
è chiaro, che A . C ;: E . G; (Pr.*2.v. 
ma anche D . F E . G; (Ckm fi i Hi fopra 
dunque A . C :: D . F. 

E/empio 
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Cèrne la terza D alla quarta F , e la quinta B al" 
la feconda C , come la fefta E alla quarta F , 
farà ancora la prima con la quinta alla fecon- 
da , come la terza con la fefta alla quarta , cioè 
A-h-B . G D h> E . Fi 

IM perocché eflendo A . C : : D . F, e convertendo 
C . B: :F . E ; farà per P ugualità ordinata 
t a J v A.B::D.E ZÌ componendo A-+B.B::D-+ E . E b : 
1 ' v * ma ancora B. Cr.E.F; dunque A-+B .C::D-+ EF*, 
per l'ugualità ordinata (*). 11 che ec. 

PROPOSIZIONE XXV. 

» 

ne. 129. Steno quattro grandezze dell' i/le fo genere prò* 
porzionali AB . C DE . F» la maffima A B 
con la minima F farà maggiore dell 1 altre due , cioè 
ABh-F>C-+DE. 



OI tagli dalla prima AB la parte AG = alla fe- 
w3 conda C, e dalla terza D E la D H= alla quar- 
ta F; dunque ,/42J . AG :: DE-. DH, epermu- 
tando 

• 

Efempio Numerico. 
Prima Serie 20 . 5 . 10 . 

Seconda Serie 8 * 16 . 4. 

Eflendo 20 . 5 :; 16 . 4, 

e 5 .. Io :: 8 . 16: * 

farà 20 .10:: 8 • 4 

(*) Efempio Numerico . 
Stando 8 • 4 .: ia . 6, 

C 16 . 4:t £4 . 6; 

ne fegue > che 8 — h 6 . 4;; 12— 1-24 . 6, 
cioè 24 . 4 ;: 36 • 6. 
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tando a tutta V A B a tutta la DE , come la parte ^ itf v. 

levata alla parte levaca D H\ e però ancora 

la rimanente GB a la ri ria ne n te H.B .ùrà, come 

tutta i' AB* tutte la D Eb : ma /ifi:> D£ ; duri- b r. 

que ancora BG>HE : fono ff ^ =C,ed///J 

onde AG F = C — f // D , dunque f >no 

BG-+GA-+E>-HE—l'HD-k-C, cioè la mafsinu 

y< i? con la minima /*\ maggiore dell'* altre due 

2? £> -H- C W . il che era da dhnoftrarfi . 

L 2 ELE- 



(*) Effóndo 20 . 5 : ; 8 . a ; 
farà 20 2 > 5 8 
cioè 24 > . 13. 



ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 



DI EUCLIDE 

LIBRO VL(«) 
DEFINIZIONI. 




Igurc rettilinee jfiw/Vi fi dicono quelle , 
incuiciàlcunangolodeiruna ugua- 
glia quello , che gli corrifponde neli' 

altra, 



( s) Avendo Euclide nel L!» 
bro precedente (piegate in ge- 
nerale le Proporzioni; pren- 
de in quefto ad applicare, e 
adattare una tal dottrina alle 
figure piane sì riguardo ai 
lati , dai quali fono elleno ter- 
minate, sì riguardo alle arce , 
o agli fpazj di elle ; comin- 
ciando da' triangoli , che fono 
tra le figure rettilinee le più 
femplici . Quindi pafTa a de- 
terminare le linee proporzio- 
nali , come ancora gli accre- 
feimentì , o le diminuzioni 
proporzionali delle figure • 
Inoltre ci aflegna la Regola 
detta Aurea, o proporziona- 
le, che ha sì grand' ufo nell* 
Arimmetica ; e in ultimo di- 
mostra , che nel triangolo ret- 



tangolo non folo il quadrato 
dell'ipotenufa è uguale agli al- 
tri due quadrati deferitri Co- 
pra i di lui rimanenti Ia- 
ti ma qualunque figura venga 
deferitta (opra I 1 ipotenufa i- 
IteiTa farà.fempre uguale alla 
due figure fimili deferirte fo- 
pra i medefirjii lati del trian- 
golo. 

E* quefto Elemento così ne- 
cefTario a faperfi , che fenza 
di eflb non peflono mai pene- 
trarli i più rilevanti Butteri 
della Geometria ; ficcome an- 
cora è talmente vantaggiofo , 
che , al dire alTacquet , a qua- 
lunque proporzione del fetta 
Libro un didimo elogio ri- 
chiederebbe . 



t 
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altra , e che d* intorno agli uguali angoli hanno i 
lati proporzionali 

IL Diconfi Recìproche quelle figure, in cui un 
lato dell'una ad un lato dell'altra dia proporzio- 
nalmente , come un lato di quella feconda ad un 
lato di quella prima (*) , 
L j III. 

(*)Così nella Fig. 138. il triangolo ABC farà 
mite al triangolo DE F, fe ciafeuno de' tre ango- 
li- A , B , C uguagli ciafeuno de' tre D , E, F ; e li a 
AB . DE BC . EF, 
e BC . EF :: AC . DF, . 

ed AC . DF :; AB . DE. . 

«»••»» • • .... 

• * • 

? : ;*?••••••••■ - * ** • . 

» • i 

Due condizioni pertanto che apparifee, che nella prima 
richiedono , affinchè le figu- figura vi è il termine ante- 
re portano dirfì Jtmili . In cedente della prima propor* 
primo luogo l'uguaglianza de- zione , e il confeguente della 
gli angoli, talché ciafeuno de- feconda proporzione ; e nella 
gli angoli della prima fìa a- figura feconda vi è il conte - 
guaio a ciafeun altro angolo guente della prima propar- 
-della feconda figura. In fecon- zione, e l'antecedente della 
dolucgorichiedefi , che tali fi* proporzione feconda. Se poi 
gare abbiano intorno gli ango- i termini di diverfe propor- 
li uguali i Iati proporzionali, zioni debbano e fiera intorno 
Onde fe gli angoli dell'una ad angoli uguali , quello non 
uguagleranno quelli dell' al- ci viene indicato né dalla de- 
tra , ma i lati contenenti gli finizione, nè avvertito da Te- 
angoli uguali non fieno prò- runo degl' Interpetri d* Eu- 
porzionali , o viceverfa ; in elide. Sembra però molto ve- 
ntai cafo ette figure non po- rifimile, che fi ricerchi an- 
tranno eflore limili. che quefta condizione , perche 
(l>) Nella EIG 149. pofto le figure pollano chiamar fi re- 
che fia A . B; C . D. , cioè che ciproche *, come può raeco- 
un lato della prima ftia ad un glierfi dalle Pro poli zi oni XIV. 
lato della feconda figura, come e XV. di qucfto Libro» ovo 
un altro lato di quefta ad un appunto fi tratta di tali fi. 
iato di quella ; erte figure fi gure# t . . . .. 
chiameranno Reciproche. Dal 



t66 Elementi di Euclide 

tav.vii. III. Una retta A B fi dirà fegata fecondo V efirt* 
flQt >3 °' ma, e media ragione in C , fe fu tutta ad una par- 
te , come quefta parte alla rimanente , cioè 
AB BC :: BC . C AM. 

IV. U Altezza di quallìvoglia figura è la per- 
pendicolare condotta dalla cima alla bafe (*) 

V. Si dice una proporzione Compofta di più 
proporzioni > quando le quantità di quelle molti- 
plicate inlieme fanno la quantità di quella W . 

Dovrà dirfi una H- uguali oppure fe le bali , ed 

"net divifa fecondo reftrcma, i vertici di cfle figure faran- 

e inedia ragione .come vedre» no, o porranno coftituirfi fra 

mo nella proporzione L del le medefime parallele. 

Libro XIII., ogni qualvolta (c) Qui è da premetterli, 

£er la Piopofizióne XI del che la Quantità, V Efponen te, 
ibro II. fi divida in due par- o il Denominatore della ra- 
ti talmente, che il rettango- gione, è quello, che indica, 
Io formato da tutta , e da quante volte il termine ante- 
nna fua parte uguagli il cedente contenga il confeguen- 
quadrato della parte rimanen- -te: così la quantità di ragio- 
te. Una sì fatta proporzione, ne, che ha il 20 al 4, è $ , 
© maniera, onde una linea perchè il ao contiene cinque 
retta così divi fa, fu da alcuni volte il 4 j e perciò le ragioni 
•ddimandata divina , perchè uguali diconfi avere la mede- 
molti, e confiderabili fono i fima quantità . Ciò premeflb, 
vantaggi, che da una tal di- più chiaramente fi concepifce 
vifione°ritrag gonfi . Dicefi poi quefta Definizione V. , la qua- 
offa linea fegata fettnda V elire- le potraffi efemplificare in tal 
tna , e media ragione , perchè guifa . La ogione , che ha il 
una di lei parie, come fareb- JO* al 6 , è compofta della 
he la C A, tiene il luog« e- ragione, che ha il 4 al », « 
Areno nella proporzione con- della ragione, che ha il 9 al 
tinua; -e l'altra parte, com' 3. Poiché la quantità della ra- 
è la C C, occupa nelt'iftefla gion compofta è il 6 ; mentre 
proporzione continua il luogo il 3« contiene fei volte il 61 
medio. mt quantità poi delle ragioni 
(*) Quindi due figure avran- componenti fono il a , ed il 
no altezze uguali, fe Ir per- 3 » «' *» perchè il 4 comic 
pendicolari, condotte dal ver* ne due volte il a.» il 3 , per- 
Cice alla bafe loro , faranno che il 9 contiene tre voice 

il li 
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il ; ; onde moltiplicate quefte 
due quantità , cioè il a nel 3 f 
fi rmano là quantità di queila , 
cioè il 6", che era appunto la 
quantità della ragion comporta. 

Quindi è manifefto , che , 
fe più faranno le grandezze , 
la proporzione, che ha Impri- 
ma grandezza ali* ultima , farà 
compofta delle proporzioni , 
che hanno le grandezze ante- 
cedenti alle Tue confeguenti, 
eccettuata Y ultima ; vale a di- 
re la proporzione, che ha la 
prima grandezza ali* ultima, 
farà compofta di tante propor- 
zioni , quante fono le gran- 
dezze, toltane una ; onde fe 
tre fieno le grandezze, la pro« 
porzione della prima all' ulti- 
ma grandezza farà compofta 
di due fole proporzioni in- 
termedie : fo quattro di tre 
proporzioni . Sieno per cagion 
d'efempio quefte grandezze 
48 , 12, 6 , 2 • La proporzio- 
ne del 48 al a farà dunque 
compofta di tre proporzioni , 
di queila cioè del 48 al 12 , 
dtl 11 al 5, e del 6 al 2 . 
Poiché la quantità di pro- 
porzione o di ragione, che ha 
il 48 al 3, è il 24: quefta 
quantità nafee dalla moltipli- 
cazione delle altre tre quan- 
tità dì ragioni , che fono il 
4 , il 2 , ed il 3 : il 4 , perchè 
la quantità di ragione del 48 
al 13 1 è 4.- il 3 , perchè la 
quantità di ragione del li 
al 6 è a : il 3 , perchè la 
quantità di ragione del 6 al 
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* è 3 ; le quali tre quantità 
moltiplicate tra loro danno 
per prodotto il 34 . 

A ben riguardare però que- 
fta Definizione di Euclide adot- 
tata da tutti i Commentatori 
degli Elementi di lui, dee 
piuttofto confiderarfi come un 
Teorema , che abbia ne ce (II- 
tà di dimoftrazione , che co- 
me una definizione : c tanto 
è vero, che anche predo di lo- 
ro medefìmi non ha forza di 
definizione , che di eflTa non 
fe ne vogliano nel dimoftraro 
le ragioni compofte ; ma p ut- 
tofto fi fervono d' un' altra 
definizione » che non trovafi 
in Euclide , ma è ben ufata 
così da lui nel fefto Libro , ed 
altrove , ficcome da tutti gli al- 
tri Geometri ; ed è la Arguente. 

Quando faranno due , tre , 
quattro, o più proporzioni 
in continui termini omogenei 
per efempio negli A , B, C, D; 
la proporzione , che è tra *1 
primo termine A, e l'ultimo 
D, fi dirà compofta di tutte 
quefte date proporzioni , cioè 
di quella che pafTa tra A, e 
Bv tra B, e C , e tra C , e 
D . Lo che altro non figni- 
fica, fe non fe tra la propor- 
zione della prima! grandezza 
A alla quarta D vi mediano 
quelle tre altre proporzioni 
uniche , e determinate , per 
mezzo delle quali formati per 
ncceffirà quella tal determi- 
nata proporzione fra T eftreme 
A , D • 

• ■ 

4 
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AVVERTIMENTO. 

La quantità delle proporzioni fuol prenderft in più 
modi. Da alcuni s' intende quantità della propor- 
zione il di lei denominatore per e/empio la pro- 
porzione dupla ha per denominatore il binario ; la 
tripla il ternario ; la fiefiquialtera una frazione ± ; 
e così tutte V altre proporzioni pojfono denominar/I 
da una fi-azione , in cut /' antecedente fi a pofto di fio* 
pra come numeratore , ed il confeguente al di fiot- 
to come denominatore ; così i denominatori di più 1 
proporzioni fie fi moltiplicano infieme , ne rifinita il 
denominatore della proporzione compofla di quelle ; 
per efiempio componendofi la dupla con la tripla , ne 
rifinita la proporzione fieflupla , perchè 2 x 3 = 6 ; 
fimi/mente quefta proporzione fieflupla compofla con 
un* altra proporzione fiefiquialtera farà la proporzio- 
ne nonupla , perchè li denominatori di effe moltipli- 
cati infieme 6 X i finito t = P >* fi? poi fi dove fe- 
ro comporre delle proporzioni di quantità incommen- 
fur abili ,fiarà più difficile il trovarne il denominatore, 
che talvolta non potrà efiprimerfi ne meno per via di 
radici quadre , 0 cubiche ec. 
riG . 131. Da altri poi fi fiuppone , che le quantità delle pro- 
porzioni , di cui qui tratta Euclide , non fieno altro , 
che i termini delle medefime ; ficcbè per comporre v 
le ragioni di A B a C D >e di E F aGH , bafti moU ! 
tiplicare infieme gli antecedenti , ed indi i conjè- 
guenti tra loro , e tra que/ìi prodotti riuficirà la pro- 
porzione di ABxEF^CDxGH, compofla del- 
le date proporzioni A B * C D , tt/ E F a GH: e 
parimente fie fi vorrà aggiungervi un' altra ragio- 
ne di I a K da comporfi con F altre , ne rifiulterà 

corn- 
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compofta la proporzione A' AB X E Fxl «CDX 
GHxK; ' così delF altre . E perchè i termini del- 
le propofte ragioni potrebbero ejfere tali , che non po- 
tejfero moltiplicarli infieme ; per e/empio fe una del- 
ie componenti ragioni fojfe di due angoli , un' altra 
di due pefi, una di due tempi ec. allora b after a efpri- 
mere quelle date ragioni in linee > 0 numeri propor- 
zionali a quegli altri termini ; che così potranno in- 
fieme moltiplicar]! . 

Il modo però , con cui V ifteffo Euclide nella Pro- FIQ f u 
po/izione 23. di quefto Libro fefto fi ferve della com- ' 
pofizione delle proporzioni , moftra doverfi avverti- 
re , che fe tra due termini A , B s'interponga uno , 
due , 0 più altri termini del mede/imo genere , come 
E , F , G ; la ragione degli eftremi A , B può inten- 
der/? compofta di tutte le ragioni , che fono fra i prof 
fimi termini , cioè di A. E, di E . F , di F . G , e 
di G . B , perchè infatti A . B : : A moltiplicata in 
E , in F , e in G , ali 9 iftejfa B moltiplicata ne" me- 
defimi termini E , F, G*; dunque tutti gli ante- a 15. v. 
cedenti moltiplicati infieme , a tutti i confeguenti in- 
fieme moltiplicati , hanno ragione compofta di tutte 
le ragioni . che a ci afe uno antecedente al fuo con- 
feguente . E quindi è , che fe la prima grandezza al* 
la feconda ha la medefima ragione , che la feconda 
alla terza , e quefta alla quarta , e la quarta alla 
quinta , e così in una continua ferie di Analogia ; di- 
cefi dal me defimo Euclide , che la prima alla terza 
avrà doppia proporzione della prima alla feconda ; 
e la prima alla quarta ne avrà proporzione tripla ; 
ec. t> ; per ejfere quella della prima alla terza com- b Def %• 
pofta di due proporzioni uguali ; e la prima alla quar- • «• v. 
ta avendo ragione compofta di tre uguali proporzio- 
ni ec. PRO- 
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PROPOSIZIONE L 

FIG.1J3. 1 triangoli ABC , A BD , ed ancora iparalle- 
logr animi ABCF, AB DE, che hanno la medefima 
altezza , fono tra di loro , come le bafi B C , B D . 

POfta B I moltiplice in qualunque modo di B D, 
e tiratala retta/ A, la rà il triangolo / A B 
gualmentc moltiplice di A B D , come la bafe IB 
della bafe BD, perchè eflendo le parti D H, H I 
uguali a B D , congiunta ancora // A> faranno i 
1 jt. 1. triangoli II AD ,1 A //uguali ad A B D » , effondo 
tra le medefime parsele DC, Ef. Similmente 
prefa B G moltiplice di B C , farà , congiunta 1' A G> 
il triangolo A B G ugualmente moltiplice dì ABC, 
come GB di B C e fecondo che riefca B G = B I, 
incora farà AB G = ABI;<i(cBG>BI, farà 
pure ABG>A BIìq fe£G<£ iancora^5G<. 
A B I; dunque gli ugualmente moltiplici del trian- 
golo A BC, e delia fua bafe B Cd accordano con 
gli ugualmente moltiplici del triangolo AB D , e 
della fua bdfe B D, in uguagliarfi , avanzarli , o ef- 
fere avanzati Y uno dall'altro ; però il triangolo al 
bDtf.ó.v. triangolo è , come la bafe alla bafe *> . E perchè 
i paralleLogrammi^ B C F, A B D E fonodoppj de* 
c 41 r. triangoli A BC, A B D c , però fono nelf iltefla 
d v ' -ragione di tali triangoli d ; dunque ancora eflì pa- 
rallelogrammi ugualmente alti fono come le loro 
fcafi . W II che ec. PRO- 



(d) I Parallelogrammi / e i Quindi dati due parallelo- 
Triangoli avanti hi medefi* grammi» che abbiano la me- 
ma altezza , e ba(i uguali , lo- defilila altezza, ma che la ba- 
rio refpettivamente tra loro fe del primo (la doppi a della ba- 
Uguali ( ? . 16. e 33. I.) fed circondo , nefeguirà, che 

il 

* » * 



>igmze< 
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PRÓPOSIZIONE II. 

Se nel triangolo A B C fi conduce una linea DE F,G - 
parallela alla bafe B C , e fa taglierà i lati A B , 
A C proporzionalmente ne* punti D , E ; e qualun- 
que volta una linea, come D E taglierà i lati AB , A C 
proporzionalmente ,farà e fa parallela alla bafe B C . 

SI tirino le rette B E , C D; faranno i triangoli 
B D E , C E D uguali » , effondo fulla fteffa ba- » 37- 
fe D E > e fra le medefime parallele defcritti ,• dun- 
que A D E . B D E : : A D E . C E U b ,edh* 7- $. 
ADE . B DE AD JDc, eflendo trian- c 1. vi. 
goli ugualmente alti fopra quelle bali ,• e fimil- 
mente A D E . C E D : : A E . EC * ; dunque 
AD.B D :: AE .EC*. 11 che era da dimoftrarfi d v , 
quanto alla pt ima parte . 

Quanto alla feconda eflendo AD.D B : : AE .EC 
fai A D E . B D E :: A D E . CEO* ; dun- 
que B D E c E D e » e P ero le rctte DE ,BCc ?.v. 
fono parallele f . Il che era in fecondo luogo da f ì9 Ym 
dimoftrarl}. 

proposizione fa 

Se nel triangolo B AC/' angolo A fi divide pel fig. 13* 

v mezzo 

V. V V " * * ... 

il primo farà doppio del fe- della bafe del fecondo; anche 

condo: e l'iftefTo dovrà dirfi il parallelogrammo , o'I trian- 

di due triangoli • golo è uguale , o ugualmen- 

Sicché polla ne* due parti- te maggiore , o minore dell' 

Ologrammi, o ne» due trian- mitro; fi verificherà altresì ; 

•goli la medefima altezza, av. che i parallelogrammi , o i 

verandofi , che a mi fura dell* triangoli aventi la medefima 

efTere la bafe del primo pa- altezza faranno proporzionali 

♦arletogramm» , , 0 triangolo , refpeccivamente alle loro bafi . 
uguale, maggiore» o minore 
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mezzo dalla retta A D feg ante la hafe B C in D , 
faranno i fegmenti della bafe proporzionali a' lati , 
cioè BD.OC :: AB . AC;f vice ver/a qualunque 
volta fi a BD.DC ; AB. AC ; la retta , the con- 
giunge l'angolo A col punto D, cioè AD taglia pel 
mezzo il detto angolo B A C . 

SI tiri dal punto C la retta C E parallela alla 
A D a >la quale concorra col laro BA prolun- 
gato in £ ; perche dunque l'angolo B A D — DAC\ 
ed è BAD = AEC, cDAC=*ACE, per le 
h ** ■• parallele farà pure AEC=ACE ; e però 
c «■ »• AC— A E* ,edè BA.AE :: AD.DC*;dun- 
da ' VI *queB^ . AC::BD . DC. Che fe fofle 
BD.DC :: B A, A C, e congiuntala/)^, le fi tiri 
la CE parallela, farà ancora BA.AE :: BD. 
e p. v. D C* :: BA. ACidunquQÙrìA C =iA E c > onde 
r angolo A E C = ^C£: ma A B D = 
ed A CE=D A C dunque gli angoli BAD.DAC 
faranno uguali , onde l'angolo B AC della retta 
AD è divifo pel mezzo. Il che ec . 

PROPOSIZIONE IV. 

FIG. 1 3 5. j^, rr ;^/; eqtt iangoli ABC, DC E, i /j/i , c he 
fono intorno agli angoli uguali, fono proporzionali , 
ed ilati omologhi fono quelli , che fono Jot topo/li agli 
angoli uguali. 

POngafi per diritto CE con B C , c prolungati 
i lati BA,E D concorrano in F . Perchè dun- 
que T angolo ABCb uguale all'angolo DCE, e 
l'angolo ACB = CE D; fono parallele BA F 
fa*, i. a CD, ed AC ad£D ff ; onde ACDF c un 

pa* 
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parallelogrammo , in cui CA = DF , e C D=A F* » * 4« »• 
dunque efendo B A. A F : : B C .C E : : F D . D E* ih 1. n. 
fono BA.CD : : BC .C E . :AC . D E , e permutando 
BA . BC: :CD.CE;eBC. AC::C E .D Ec ; onde c 16. r. 
per l'ugualità ordinata , ancora BA . Ad: CD . DEd; a 12. v. 
dunque i lati intorno agli angoli uguali Tono pro- 
porzionali W. Il che ec. 



Cohol- 



. («) A F = D C ( 

AC=DF ( Pr ' *•«• 

I. Ipotefi. 

L* Angolo ABC = DCE. 
Si dee provare , che AB . BC :. DC . CE. 

BA . AF :: BC . CE,( 
ovvero BA.DC;:BC , CE;( Pf - avl ' 
dunque BA . BC ;: DC . CE. i<S. v. 

II. Ipotefi . 
L'angolo- BC A = C E D. 

Si cee dimoftrare , che B C . CA : : CE . ED. 
EC . CB ;: ED . DF, ( ■ 
oppure EC . CB ED . CA, ( Fr a VI * 
e CB . EC :: CA . ED; (C.r.P 4 .r. 
ficchè CB . CA ;; EC : ED. (IV.i** 

III. Ipotefi ♦ t 
L'Angolo BAC=r CDE. 1 ] 

Si dee provare , che B A . AC : : CD. DE. 
BA . AF :; BC . CE: r. 
ma BC . CE :: FD . DE; (Pr*n*C$*4*. 
dunque B A . AF : : F D . D E ; ( i 
oppure BA . DC AC . DE* ( Pn ,f v ' j 
iicchè BA . AC ;: DC . DE. {Pr.ie.v. 
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Corollario . Quindi fi ha , che i triangoli equi- 
tDef.t.vi. an g 0 ii ( 0n0 figure limili a , avendo i lati propor- 
zionali intorno a* loro angoli uguali . 

PROPOSIZIONE V. 

FIG.i 37- Se i tr i angQ n ABC, DEF hanno i lati propor- 
ziona/i AB BG; : DE . EF ,e BC . AC ;: EF .FD; 
avranno ci afe un angolo uguale al fuq corri/fonden- 
te , oppofio a' lati omologhi . 

F Acciai! l'angolo F EG = C BA, e l'angolo 
E F G—BCA ; e convenendo le rette EG.FG 
b 3». i. in G , riulcirà l'angolo G = B A t7 b ; dunque ellendo 
equiangolo LGF a BAC , farà GE .EF :': AB.BCc 
c + vi. . . DE .E Fi dunque GB — D E & : Umilmen- 
te faràG/?. EF :: AC.CÉ' :: D F . E F , epe- 
d 9 ' y - rò ancora GF=*DF* :ed effendo il lato J^co- 
mune a' triangoli EGF,EDF 9 che hanno gli altri 
iati uguali , però faranno ancora eflTi equiangoli e ; 
c * ,# dunque eflendo E G F equiangolo ad A B C , 
ancora E DF è allo fleflb AB C equiangolo. 11 
che ec. 

PROPOSIZIONE VI. 

^ - * . • • 

FIG.13S. Se due triangoli ABC, DEF intorno ad angoli 
A -= D abbiano proporzionali i lati AB . AC : : 
E D . D F ; faranno ancora gli altri angoli uguali , 
cioè B ss E , ed ancora C = F , i quali fono fot* 
topofli s 9 lati omologhi . 

I ponga nel lato ABI* parte AG = DE, e 
la parte A H del lato A C facciafi =zD Fi 
f 4. r. Congiunta U G H farà=t= E F * , effendo intorno 

gU 



s 
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gli angoli A , D uguali i lati : ma la G lì è paral- 
lela aBC» ("),e però gli angoli A G H= ABC* *' 
ed AHG — ACB^; dunque il triangolo^ BCe(- b 19. 
fendo equiangolo ad AGH, quefto ad EDF, 
fono i triangoli A BC , E D F pure equiangoli . Il 
che ec. 

PROPOSIZIONE VII. 

W triangoli A B C ,D E F , fi P angolo A = D , FIG. 
e intorno agli altri due angoli B , E fieno i lati propor- 
zionali A B . B C ; ; DE.EF, e gli altri due an- 
goli C , F fieno ambi retti , 0 tutti e due minori , 0 
ambidue maggiori di un retto; faranno e fi triango- 
li equiangoli. 

• • • 

SE gli angoli C , Ffoffero retti , farebbero ugua- 
li , ed ancora efTendo V angolo A — D, fareb- 
be pure l'angolo/? =£c . Dunque farebbero ef- C 3 *' 
(\ triangoli equiangoli . Se poi fono ambidue gli 
angoli acuti, o ambedue ottufi , farà pure V ango- 
lo B uguale all' angolo E ; altrimenti fe fofTe uno 
di elfi maggiore dell'altro, per efempio ABC> 
DEE, fattoli A BG = DEF,ed efTendo ancora 
V angolo A = D ; farebbe pure AG B^ F; onde 
effondo i triangoli ABG,DEF equiangoli , fareb- 
be AB. ' 



W AB . AC :; DE . DF, * 

ed AB . AC AG . AH; ( »•* 

onde GB . HC AG . AH, (JV.ip. v. 

e GB . AG :: HC . AH: (Pf.ió.v. 

fioche AG . GB :: AH • HC; (O.J>. 4 >. 

cperciòlaGH è parallela a BC. (Pr.a.vi. 
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a 4 . vi. be AB.BG :: DE. £F», cioè per V i potè fi 
b 6. v. nAB.BC; eperò5G = 5C b , e l'angoloflG C 
u ~=BCG C > e così ambidue minori di un retto, e 
a s't. i. però acuti*; onde il confegucnte B G A farà ot- 
tufo, ed effendo quello uguale all'angolo F, fa- 
rebbe pure l'angolo F ottufo , quando!' angolo C 
fi è provato acuto; onde non farebbero ambidue 
maggiori, o ambidue minori di un retto, contro 
Pipotefi; non è adunque l'angolo ABC difugua- 
le all' angolo E ; onde efli triangoli fono equiango- 
li, come dovea dimuftrarfi. 

PROPOSIZIONE Vili. 
riG.140. Nel trìangoh rettango l 0 BAC, fe dall'angolo 
retto A fi conduce la perpendicolare A Dfopra t op- 
pofta bafe B C , faranno i triangoli A D B , C D A 
fintili tra di loro , ed a tutto il triangolo CAB. 

• m 

IMperocchè offendo l'angolo retto A D B sp CA B, 
e l'angolo B comune a queftt triangoli , ancora 
il rimanente DA B farà uguale al refiduo ACB*; 
e C#r«//. dunque fono equiangoli i triangoli AD B , C A B > 
Pn 4 VI ' cCDA, e però fono fimili* . Il che ec. 

'HOLLARIO I Qr' f^ao f/> <i rlif inforno 

*oli retti de' tr 

.....'proporzionali _ . 

Corollario II. E per la fimilitudme di ciafcu- 
no di elfi triangoli con l'intero CAB, farà pure 
BC.BA::BA.BD 9 tà^co^BCXA::CA.CD . 

PROPOSI ZIO NE IX. PROBL. 

FIG.141. Da una data retta linea AB tagliare una par- 
te aliquota ( per efempio una terza parte ) AG, 

Si 
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SI tiri dal punto A una retta indefinita A C, in 
cui prefa qualunque parte D A , il replichi in 
erta fecondo il numero della denominazione, che 
dee avere la parte di A B (in quefto cafo tre 
volte , cioè A D,Dfi,E F) ; e congiunto il termi- 
ne F col punto B , fi tiri la retta D G parallela ad 
F B. Sarà AG la terza parte di A B> come AD 
di AF, eflendo AG. AB :: AD.AF*(o) 

PROPOSIZIONE X. PROBL. 

Segare la data retta KB in F , G nelF ijlefla 
proporzione, in cui fia divi/a un' altra AC ne' HG.14». 
punti D,E. 

SI congiunga la BC % e ad effa parallele fieno 
tirare le DF , EG\ è manifefto che farà 
AF.FG :: AD.DEMAG.GB :: AE.EC 9 
ed FG. GB: : D $. E C , edAF.F B: : A D DC*. 
Dunque è divifa AB in F, G nell' ifteffa propor- 
zione , in cui AC in D , £ era fegata. 

PROPOSIZIONE XI. PROBL. ' 

^//<? date due rette AB, B G trovare la terza FIGl *J* 
proporzionale B D . 

M Si 

W AD . DF AG . GB, (Pr.a.vi. 
C DE . AD :: GB .'AG: ( Cor. Pr. 4. v. 

ondeDF-f AD . AD ;: GB-+G A. AG,( 
cioè AF . AD AB. AG; 

ma A F è tripla di A D ; dunque A B fari 
tripla di A G ; e perciò dalla retta A B fe n' è ta- 
gliata una di lei parte aliquota, cioè una terza 
parte AG. 



\ 
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SI ponga B C perpendicolare ad A congiun- 
ta AC, Ci compisca l'angolo retto ACD . Con- 
correndo la C D con Y AB prolungata in D , fa- 
tica' n T gQ D j| 3 ^ rZa P ro P orzionale do P° lc àuM AB , 

PROPOSIZIONE XII. PROBL. 

«G. ih. Date tre linee D E, E F , D G trovare la quarta 
proporzionale G H . 

INclinare in D le rette Ù E , £> G , fi ponga E F 
in diritto alla D E ; e congiunta EG , fi tiri a 
quefta dal pur;to F la parallela Ftì fegante D G 









r 



Il che ec, 

PROPOSIZIONE XIII. PROBL, 

t IG. 14 j. àue rem AE , EB, / m jn? n£ * jr#* 

porzionale EF. 

POfte per diritto y4£,òd EJ?,ediyifapel mez- 
zo tutta r 5 in C , defcrivafi col raggio C A 
un femicircolo , e fi alzi la perpendicolare E F 
fegante la circonferenza in F : farà quefta E F me- 
dia proporzionale tra le date A E, E B; perchè con- 
• ii. xn.8 iuntc Ie rctte ^^.«^rangolo^fBèrettoc; 
dunque effendo FE perpendicolare alla bafedei 
triangolo rettangolo , ftà A E . E F : : E F . E B * . Il 
che doveva ritrovar^. 



PRO- 
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PROPOSIZIONE XIV. 

Se i parallelogrammi A BCD, EBGF fono ìlQ - r «* 
tignali , ed hanno un angolo A B C = G B E ; fa* 
ranno $ lati di ejfi reciprocamente proporzionali 9 
cioè AB.BG :: EB.BC: e viceverfa fe in- 
torno agli angoli uguali fono i lati reciprocamene 
te proporzionali ; ejfi parallelogrammi faranno u* 
guali . 

« • • • 

E Sfendo pofto il Iato BG per diritto ad AB, 
farà pure E B per diritto aBC, perchè fic- 
come ABC, cosi V uguale E BG con V alrro CBG 
fa due angoli retti » ,* e prolungate le rette FG , DC* f * t# 
convenienti in //, farà pure CBG H un parallelo- 
grammo ; e perchè ABCD = BEFG t farà 
ABCD, CBG Hi ;BE FG.C BG Hb : ma la prima h * r# 
ragione :: AB.BG; e la fcconda ;; E B. B Ci c , t u ti. 
dunque A B . B G : : E B . B C : e qualunque volta ciò 
fia, farà ancora AB C D .CBG H : : BE FG . CBGH* ; 
dunque farà A BCD = B E F G à . 11 che erada A 
dimoftrarfi. d * *' 

PROPOSIZIONE XV. 

Anche i triangoli uguali ABC, D B E , in cui F,c • t47 ' 
F angolo B in ambidue fia uguale , avranno i lati 
intorno al detto angolo reciprocamente proporzionali , 
cioè AB . B E ; ; B D . B C : e viceverfa fe intorno 
ad un angolo uguale i lati di due triangoli fono veci' 
frochi ; faranno ejfi triangoli uguali . 

IMperciocchè pofta in diritto BD&BC, riefee 
pure BE per diritto a BA, come fi è prova- 
to ne' parallelogrammi c ; e congiunta C E , e(Tendo e 14. n. 

M * ABC 
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• 7 . v. ABC=zDBE 9 fotìABC.CB E::DB E.CBE*; 

dunque A B . B E : : B D . B C , effendo quefte pro- 
t i vi porzionali a detti triangoli 1 » : e viceverG* fe 
' ' AB.BE:: BD.BC, farà pureABC.CB E :: 
t p.y. DB E p C5£b ;C però ^ 5C = D JB E Il che 
era da dimoftrarfi . 
Corollari > . Quando ancora l'angolo JQ B E non 
fia 14*. foffe uguale all'altro ABC, ma però con effq 
compiffe due retti , fe i lati fono reciprocamen- 
te proporzionali, ridicono pure uguali i trian- 
goli ; imperocché effendo AB.BE : : B D,BC , 
pofta dall'altra banda la BF— B D , e congiun- 
> . la FE, farà pure AB.BE :: BF . BC , e 
a i*. v. permutando d AB . BF : : B E . BC ; dunque 
e a. vi. congiunte le rette <4 E , F C fono parallele « , ed 
f 37 . t. i triangoli ACF ♦ £ C/* fono uguali f ; onde, 
c iS.k aggiunto ^Ctf, riefee ABC = E È F: ma effen- 
^oBf = B/), farà E B F^E B Z) g ; dunque 
^ JB C = £fiD;e l'ifteffo riufeirà ne' parallelo- 
grammi , che intorno ad angoli , i qqali infieme 
1 facciano due retti, abbiano i lati reciprochi; per- 

chè effendo il doppio di detti triangoli , effi pure 
faranno uguali . 

PROPOSIZIONE XVI. 

fig. i49- S? quattro rette linee fono proporzionali A . B 
: ; C . D , il rettangolo del! eftreme A D ugua- 
glia ti rettangolo delle mezzane B C : e vicever- 
fa fe due triangoli AD, BC jono uguali , fa- 
ranno proporzionali i loro lati reciprocamente prefi 

A . B : : C . D . 
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TjErchè effendo pofti quefti lati intórno ad angoli 
A retti faranno i lati reciprochi A*B :: C .D ; 
dunque i rettangoli fono uguali : e fe tali ret- 
tangoli fono uguali , i loro lati debbono effere 
reciprocamente proporzionali ( per la Prop. 14). 
Il che era da dimoftrarft . 

1 • 

PROPOSIZIONE XVII. 

, • ■ ' ri - • 

Sé tre linee rette A , B , D fono proporzionali 
A.B.:: B.D ; il rettangolo dell\fireme AD è itguéh nG 
le al quadrato della mezzana B: e viceverfa Je di 
tre lìnee il rettàngolo delC ejlreme uguaglia il qua- 
drato della mezzana ; ejfe tre linee faranno conti* 
fittamente proporzionali . 

M * 
/ # » .* • • . • » 

OI prenda C uguale alla mezzana B ; dunque eflfen- 
w3 do A . B : : : B. D , farà ancora A>B::C .D; 
onde il rettangolo dell' eftreme AÙz^SC rettan- 
golo delle inedie': ma effendo C=B, il rettango- 
lo BC uguaglia il quadrato B B ; dunque il rettan- 
golo dell' eftreme è uguale al quadrato della me- 
dia: e viceverfa fe A D= BB, farà AD^BCi 
onde A.B :: CD, cioè effendo faran- 
no continuamente proporzionali A 1 B : : B . D . Il 
che ec . . . 1 ■ 

PROPOSIZIONE XVIII. PROBl/' 

0 * ( | % % • 

Sopra una data retta linea A B deferivere un t et~ 
tilineo ABHG fimìk , e fimilmente pop ad un ak 

tra dato CUF E. \ / 

. ». • • • • • . 

■ • V 

^ - - » v - < ^ J V » ■ • - »• • » N ' 

. < . Mi Si 
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Slrifolva il dato rettilineo C D F E in triangoli 
CO F % CF E ; e (opra la retta A B fi faccia 
l'angolo ABH = CDF,e l'angolo B AH=zDCF, 
indi Pangolo^HG facciali =3 C FÉ, e l'angolo 
HAGz=zFCE \ farà il rettilinea A BUG fimile 
al dato C D F £ , perchè i triangoli ABH, CD F fa- 
ranno equiangoli; dunque intorno all'angolo B=D: 
faranno proporzionali i lati AB .B H:iC D.DF , 
ed eflendo l'angolo B H A^D FC, ed AHG—CFE 
farà pure l' angolo BHG=rsDFEi ed effendo 
v ~ ; MH.HÀ::DF.FC;eàHA.HG:iFC. FE, 
peri' ugualità ordinata farà 5 H. HG: iDF.FE* 
e fimilmentc (i proreranno gli altri angoli di q ue- 
fti poligoni uguali, ed ilari» che gli comprendo- 
no , e fiere proporzionali; dunque fopra la data ret- 
ta A B fi è fatto un rettilineo fimile al dato, li 
che era propofto . 

PROPOSIZIONE XIX. 

J& 5?' proporzione di due triàngoli fintili ì doppi* 
della proporzione de' loro lati omologhi . 

Sleno due triangoli fimili A BC\ DE F, ed a 
due dei loro lati omologhi BC,EFfì*BG ter- 
za proporzionale * , e fi con gì unga G^. Perchè 
BCàB A (lava come E FzdE D, farà permutando 
B C. E F: : B A .E D : ma BC,E F : : EF.BG, 
dunque B A.E D : : EF.BG;. onde il triangolo 
fc-ff Z) EF=*A 5 Gb ; e perciò il triangolo AB Cai trian- 
golo D £ F '=s ftarà* come A B Cad ABG 9 cioè co* 
e Ztyr». me a £G: ma £Ca BG ha doppia propor- 
lo, w. zione di quella , che ha B C ad £ i 7 c • dunque ABC 

*DEF 




Li» m • VL i«j 

i DE F ha proporzione doppia di BC ad £ F . 

lì che ec (') 

CuKOLLAiuo . Se faranno dunque tre linee pro- 
porzionali , come BC >EF ,BG\ qualunque trian- 
golo fatto (opra la prima BC, ad un Umile farto 
fopra la feconda EF, fari come la prima B C al- 
la terza B G . 

PROPOSIZIONE XX. ' 

/ Poligoni fintili ABCDE , FGHIKyf dì- no. 
vidono in triangoli ABC, FGH» ed A CD; 
fHl,«d ADE, FIKi uguali di punterò 

M 4 





(#) Sia BC . E F ? : E F . B G {Ifot. 

4 4 . 8: 
fe noi proveremo» che 
ABC - DEF BC . BG. 
allora » triangoli A B C , D E F faranno in ra- 
gione duplicata de' due lati omologhi BC,EFia 
vigore della Definizione X del Libro V • 

BC . BA FE . ED, (Pm-vi. 
e BC . FE BA . ED: C 1 *'- 
ma BC . FE FE . BG; ('#•*• 
dunque BA . ED :. FE . BG; (*••'•* 
onde DEF = ABG: (P.is-vi. 

Quindi ABC :r DEF :: ABC .ÀBG:(*'-r*. 

ma ABC. ABG.-* BC . BG 
dunque ABC . DEF ti BC . BG. (''•"•* 
Ma la proporzione di B C a B G è doppia di 
quella di BC a E F ( Def. X. V.); dunque anche 
A BC a DEF farà in ragion doppia di quella di 
BC adEF.U che ec. 
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Ioghi amedefimi Poligoni ( a ) , ed gli altri fìntili trian* 
goli ; e qualunque Poligono all' altro fimile ha ragio- 
ne doppia di quella, che ha qualfivoglia lato del pri- 
mo lato omologo del fecondo . 

IMperciocchèeffendo l'angolo/? uguale all' angolo 
G , ed i lati proporzionali AB . B C : : F G . G H 
tirate le rette AC,FH,i triangoli ABC t FGH 
« 5. vi. riefcono limili a . Parimente efl'endo V angolo 
BCD = GH1, e ne' triangoli fimili 1' angolo 
B CA =G II F t il rimanente AC D —F HI; e 
perchè CB::FH<HG, ne' triangoli fimili 
e ne' pojigoni fimili BC.C Di :G IL HI; dunque 
t ai , v. per l'ugualità ordinata *>AC . CD::F H.Hl-, e 
però condotte le rette A D,F 1, faranno pure fi- 
mili i triangoli AG D' 9 F H I ; e così pure fi pro- 
veranno limili gli altri triangoli. E perchè in ciafeun 
poligono condotte le rette da un angolo a tutti gli 
altri (fuori che a' due pro(Timi , dove già fi (ten- 
dono ì lati del fuddettd angolo ) ne riefcono tan- 
ti, triangoli , quanti fono i lati del poligono, de- 
trattine due* però ne* poligoni fimili, che hanno 
il medefimo. numero de* lati, riefee un numero u- 
c 19. vi. guale di fimili triangoli . Ed effondo AB Cad FG H 
in doppia ragione de* lati omologhi CB , HG c , 
ed ancora ACD ad F H l in doppia ragione di CD 
ad HI\ ficcome ancora A D E ad F I K in doppia 
ragione di DE ad /ÀT; effondo la medefima ragio- 
ne C B .HG ::C D . H I ; : D E >1 K , ancora la doppia 
dell'una è l'i deliache la doppia di qualfivoglia di effe; 
però ABC . FG H:: AC D .F HI:: AD \E . F I K : 

e come 

{a) Cioè un triangolo del fecondo Poligono , come nel 
primo Poligono ftà al trian- Poligono primo al fecondo . 
golo fuo corrifpondente del r * »•* 
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* còme uno ad uno, cosi tutti gli antecedenti a 
tutti iconfeguenti», cioè ABC.FGH::ABC-** %1 * 
ACD-+ADC . FGH-+FHI-+ FIK, cioè 
come un triangolo d' un poligono ad un Umile 
triangolo dell' altro poligono, cosi tutto il primo 
poligono a tutto il fecondo. Onde effondo i trian- 
goli ABC, FGHìn doppia ragione de' lati omo- 
loghi AB , FG; ancora detti poligoni A BC DE , 
FGHIK fono in doppia ragione de 1 lati omolo- 
ghi AB , FG (*). 11 che ec. 

Corollario . Dunque prefa una terza propor- 
zionale a due lati omologhi del primo , e del fe- 
condo rettilineo fimile, ftarà il primo rettilineo al 
fecondo , come il lato del primo a quella terza pro- 
porzionale prefa dopo il primo , ed il fecondo lato • 

PROPOSIZIONE XXL ; , y 

/ rettilinei ABC , DEI fimili ai un terzo ws - 
H F G , Jono pure fimili tra di loro . . 

* ? • i .•.«•.' , 

IJErchè gli angoli A, B 9 C eflendo uguali agli 
angoli H, F,G , e quefti eflendo pure uguali 
agli angoli D, E , / , dunque ancora gii angoli A % 
B , C fono uguali a'corrifpondenti D , E , 1; ed effen- 
do AB.BC: :H F.FG , ed HFi : FGr- DE * E I - 9 
dunque A B. BC::DC.EIh\ e cosi ancora leb u 
ragioni di altri due lati del rettilineo DEI» faran- 
no uguali ; dunque ehi rettilinei limili al ter- 
zo HFG , fono pure fimili tra di loro. Il cheee. 

PRO- 

(a) Quindi fi kt, ella dato ove già fi (tendono i liti del 

Qualunque poligono, e con- detto angolo ; ne riusciranno 
otte in eflb le rette da un tanti triangoli , quanti fa- 
angolo a tutti gli altri» fuori no i lati -d»l -poligono » tot* 
che a* duo angoli proflìmi , tino due. 
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PROPOSIZIONE XXII. , 



Se f**tt** ti nee f mo proporzionali A B.CD;: EF.GH ; 
Tl *' i rettilinei fintili , e fimi (mente defcrittì fopra alle 
prime due A 1 B , C K D fono parimente proporzionili 
ad altri due rettilinei fimili E L M F , G N O H de- 
ferini fopra air altre due ; e viceverfir fe quattro 
rettilinei fopra a quattro linee fimilmente deferitti , 
a due a due fimili , faranno proporzionali ; ancor à effe 
linee debbono ejfere proporzionali . 

IMperocchc effendo la ragione di AB a CO u- 
guaJe alla ragione di E fa G H, la doppia del- 
la prima >■ che è quella del rettilinea A l B al Tuo 
Umile CKD , far* pure uguale alla- doppia della 

feconda , che è quella de* fimili rettilinei E LMF, 
a i%>. ti. n xrn u . aio r v r\. vt aap n XI n U . 



V. 


•Ti 




r 



«iw » a u k»w , %^ uu« ti min , ui« in «a^ivu% r r 

di AB a CD uguale alla doppia di EF a <?//, 
the fi fuppongono i loro lati omologhi ; dunque 
àncora la lèmplice ragione di A B a C D e ugua- 
le alla femplice ragione di E F a G // ; e perà 
^fi . CD :t EF . GH.lì che ce* 

PROPOSIZIONE xxur. 

ne. / parallelogrammi equiangoli ABCD,ECGF 
hanno tra loro la ragione compofta de' lati » cioè di 
BCa CG, e di DC a C£. . 

POngafi per diritto D Calla C£. riefcirà pu- 
re BC per diritto alla CG, effendo t angolo 
SCD ss ECGì* compiuto il parallelogrammo 

DCGti, 
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DCG H, fi faccia come DC a C£, cosìCGad un* 
altra K . Il parallelogrammo ABC D all'ugualmen- 
te alto D CG Hk , come la baie B Calla bafeCGt, • *• *«• 
ed elfo Z)CG# ad E CGF è, come DCi CE, 
o come CG a K ; dunque per V ugualità ordinata 
ABCD.ECGFuBC. K: ma B C a K è in ra- 
gione compolta di BC a CG , e di CG a r h Asvtr. 
ultima di cui, CG.# :; DC.CE; dunque W B CD Jw **J 
ad E CGF ha la ragione comporta deMati iJCa v# 
CG, e DCa C£. Il che ec 

Corollario . Quindi i parallelogrammi equian- 
goli fono, come il prodotto deMati del primo al 
prodotto de lati del fecondo t> . 

* 

PROPOSIZIONE XXIV. 

In ogni parallelogramma A B C D , per qualunque 
punto F del diametro A C tirate le parallele a" la- ne ' l5 ** 
fi ; ne' rifultano intorno al me de fimo diametro paral- 
lelogrammi AEFG,CHFK tra di loro fimi/i, e 
fintili al tutto* 

IMperocchè riefcono equiangoli , e però fimili 
tutti i triangoli A E F ,ABC , F H C ,egli op- 
pofti a quefti; dunque A E . E F :: AB . BC:i 
FH . HC: ed eflendo A G = EF> AD = BC,' 
FK = HC % dunque ancora AE*AGi:AB.AD 
:: FH . FK \ dunque tali parallelogrammi fo- 
no equiangoli , ed intorno agli angoli uguali hanno 
i Iati proporzionali , e però fono limili al tutta* 
« fra Lt fteffi. Il che ec. 



PRO- 
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PROPOSIZIONE XXV. PROBL. 

ric - . Coftituire un rettilineo LM NOP, fimik ad un 
dato ABC DE, ed uguale ad un altro dato F . 

FAcciafi il rettangolo A B / //uguale ài rettili- 
, T; . neo A B C D E a ,ed alla retta B / fi adatti 

pure il rettangolo 1 B G K = », e tra le due ^4 5 , 
b 13. vi. g Q fi trovi la media proporzionale L , fopra di 

cui fi deferiva il rettilineo LMNO P limile al data 
c 18. ti. A q c q E c 9 c arà quefto ft e ^ 0 aglla ie ad ^ ; impe- 

kocchbABI H,BIKG:: ABC DE. Fi: A B.MG: 
ma ancora^£CD £ . LMNOP: : AB.B G :(ef- 
fendo quefta ragione doppia* della ragione di A B 
alla media LM; quale pure è la ragione del re c- 
à *o. vi. ti , ineo ABC DE al fimile £ /tfxVO P <* ( dunque 
LMNO P z=z F W. H che dovea farfi. 

PROPOSIZIONE XXVI. 



ne. 159. ^ medefimo angolo A parallelogrammo 
ABC D fi deferiva un fintile parallelogrammo A £ H I 
finalmente poflo ;farà d* intorno al diametro AH, che 
ì parte del tutto AC. / 



A 



Ltrimenti fe folle come il parallelogramma 
AE FG, il cui angolose fuori del diametro 

l AC, 



— - 



(«) ABIH . BIKG :: ABCDE.F.' - . 

ma ABIH. BIKG :: AB . BG: (Pr.i.w. • 
dunqueABCDE. F ;: AB . BG; (Pr.it . r. 

ma AB B G :: ABCDE . LM NOP: (O »* 

ficchè ABCDE . F .•: ABCDE : LMNOP ,(**•*•• «• 
e perciò F e= LMNOP. (IV.*». 
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ACy farebbe A E . EF AB» BC per la Gmili- 
tudine de'parallelogrammi :m?L AB .B C ;:A E .E ti 
perla fimilitudine de' triangoli ABC. A EH; 
dunque farebbe A E . E F : : A E . E H , onde 
EF — EH > il tuttto alla parte. 11 che è impof- 
libile ec 

PROPOSIZIONE XXVII. 

Di tutti i parallelogrammi atfifiejfa linea A B fig. 
/applicati , c<?w mancanza di parallelogrammi firmli , 
e fimilmente poJli,(come AFGK, fi AHDCtfp- 
plicati alla retta A B f on mancanza di parallelo- 
grammi G K B I , D C B E tra di loro fimili ; ) il maf 
fimo di tutti ì AHDC deferii to /opra A C,cbe è 
la metà della data A B , e riefee ancora fimile al 
fuo difetto £ applicazione B C D E . 

• 

IMperocchè effendo intorno al medefirno diame- 
tro 0BidifettifimiliG£S/,DC£J5>, farà 
NGIE = MG KC* ; ed aggiunto di comune b 43 - 
KG lB,rickeNKBE = MC Bl = MCA E c ictf. 
ed aggiunto CMGK> farà AFKG = MC BENGz 
rna quello è un gnomone minore di DC B E , e 
conseguentemente ancora minore dì AHDC; dun- 
que AHDC è il maffimo di tutti . Il che ec. ^ 

Corollario . Quindi de* parallelogrammi infcritr 
ti in un triangolo A B L, co' lati paralleli a'iati 
di eflb triangolo, il malfirao è J HZ) C, il quale di- 
vide pel mezzo tutti i lati BL,AL , A Bài eflb 
triangolo ficcome AC è la metà di AB» d ». 

PROPOSIZIONE XXVIIL PROBL. 

^i a » j i* retta linea A B adattare un parai- ne 
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klogrammo A Z PS ugnale ad un dato rettili C * 
mancante però nell applicazione del parallelogrammi 
Z P R B Jimile ad un dato parallelogrammo D . Non 
tf . vi. dee però il dato rettilineo C effere maggiore « del 
parallelogrammo , che fi potrebbe applicare alla metà 
della data linea A B , con mancanza £ applicazione 
parimente Jimile a D . 

Dlvifa pel mezzo A B in E , fi deferiva (opra 
A E il parallelogrammo AEF H fimile al da- 
ri. to O b ■ q ua l e 6 foffe uguale al dato rettilineo C , . 
farebbe applicato alla data ^4 5 , col mancamento 
dell* al roa fe uguale, e limile E FGB ; ma eflen- 
do AEF H maggiore di C , fi faccia il parallelo* 
grammo KNMT fimile pure a D, ed uguale al- 
l' eccelfo del medefimo A E FH fopra Ccjepre- 
%S WU fe le rette FQj=KT, cdFO^KN, fi com- 
pifea il parallelogrammo FOP Qj che farà ugua- 
le a KNMT, e limile ad EFGB, e però in- 
a*. torno all' ifteflò diametro Z 7 1? a ; e prolungate 
QP in Z, ed OP alle rette AH, BG in *; 
dico, che il parallelogrammo AZPS farà = C, 
ed applicato alla retta ytf 5 > colla mancanza del 
mrallelogrammo PZ B R. firn ile a Z) . Imperocché 
cffè*do FQ m PO = KTMN = HFEA—C, ov- 
rcro ad EFGB — C,farà il gnomone QfOEBG 
4)i =tf;ma eflendo QJP RG =OP Z E * > aggiunto 
ZR,fara22BG = 0£fi«=^0£^,edi nuo- 
vo aggiunto OP 2 E, farà eflb gnomone QPOEBG 
= A ZPS,e però quefto pure = C, ed applica- 
to alla data <4 5 , col mancamento ZP KB fiori- 
le a £ • Il che ce. 
• -•*♦***•■ 

PRO- 
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PROPOSIZIONE XXIX. PROBL. 

Alla data retta linea A B applicare un paratie- F!c * 
logrammo A R N P uguale ad un dato rettilineo C * 
ed eccedente nella fua applicazione del parallelogram- 
mi BONP jimtle al dato D * 

SI feghi AB pél mezzo in E* e fopra EB fat- 
to il parallelogrammo E FGB fimile al dato 
D , ii faccia limile al medefimo un parallelogram- 
mo HI KS uguale alla fomma di E FG B , e del 
dato rettilineo Ca . Indi prodotti * lati FE , FG , fi • ij. vi. 
tagli FL=r-ltì> ed FM=1K, e fi compili» il 
parallelogrammo FLMN, che farà s= HIKS, 
e fimile ad effo, ed all' altro EFGB 9 eflendo am- 
bidue limili a D ; onde faranno intorno al mede* 
fimo diametro FBN*>{ ed eflendo il gnomone b a* vi 
ELNMGB? ecceffòdel parallelogrammo FLNM 
fopra E FGB> farà quel gnomone == C ; ma cflen- 
do G MP B =aa £ 5 0 L , e quello = E A R L , eflen- 
do Ja bafe.£5 = £^[,farà<J^P5=£^/2£, 
ed aggiunto ELNP, il gnomone MG B zss 
ARNP; dunque quello parallelogrammo applica- 
to alla data A B , ed eccedente del parallelogram- 
mo BONP fimile ai), è uguale al dato reuiiì- 
jico C . |1 che ec. 

AVVERTIMENTO 

Alcuni Mat tematici , come il P. de Chalet nel fu* 
Cor/o Matematico, ed il P.Jacquet ne'fuoi Elementi 
di Geometrìa , e M. Ozanam negli Elementi £ Eu- 
clide tralafciano quejte ultime tre Proporzioni of- 
ferendo, che nulhus fere funt ufus, e che fono de 

peti- 
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petite confequence . lo fero ojfervo , efere la Prof op- 
zione xxvh. molto utile alla queftione de maxirais, & 
minimis , e le altre due Proporzioni xxvm. e xxix. efi 
fere adattate alla foluzione di qualunque Problema pia- 
no , come vedrajfi nell 9 Algebra , che fempre fi ridu- 
ce alt equazione , in cui un dato piano fi uguaglia al- 
la fomma , o alla differenza di un rettangolo compre- 
fi) da una linea data , e dalla ignota , che ricerca/i , 
ed al quadrato di quefta ignota , la quale fomma im- 
porta il parallelogrammo rettangolo applicato ad una 
data linea , coir ecceffb di un parallelogrammo fimi- 
le ad un quadrato : e la differenza di e/fitrovafi pure , 
applicando alla data linea il parallelogrammo, con 
mancanza di un parallelogrammo fimile ad un qua- 
drato ; le quali cofe poffuno efeguirfi , come in que- 
fte proporzioni ultime fi è infegnato ; e però non 
par mi dover fi ammettere , che non fieno di ver un 
ufo, e di piccola conseguenza , come dagli Autori 
citati fi crede . 

PROPOSTONE XXX. PROBL. 

fig. 163. Dividere la data, retta AB in C nelV eftrema , 
t media ragione.. 

Dlvidafi in maniera, che il rettangolo A B C fia 
uguale al quadrato della rimanente AC*; 
farà dunque tutta V AB alla parte AC, come la 
b 17. vi. medefima AC alla refidua AB* ;dunque tutta la 
A B refterà divifa in C fecondo V eftrema, e ipe- 
c Def.yvi. dia. ragione c. 11 che ec. 

PROPOSIZIONE XXXI. 

fig . , ff4 . Nel triangolo rettangolo B AC le figure fimili F > 

Gfai» 
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G fatte fipra i lati B A , C A contenenti /' an- 
golo retto A fono ugtali alla figura E Cimile a 
ci afe un a di effe , defera ta fi fra il lato B C fitto* 

tejo all' angolo retto . 

.... , 

• 

t~ s Ondotta dall 1 angolo retto la perpendicolare 
J ADfopra la baie HC, laranno proporzionali 
le rette C B ,CA,C D», ed ancora le tre altre p r °™ \\ 
C B, B A, B D: dunque la figura E alla fimile Gflà, 
come #C a CD b, e convertendo G . E ::CD .BC:*> Corri/ 
ma Umilmente f . E : : BD . B C ; dunque /V,:o,Vi 
G~hF.£::CO-f5 0.5C:cmaC , /J-+5/)z=5C, c 24< v 
dunque ancora G -+ F= E . Il che dovea di- 
moftrarfi. 

Nota . E fendo tutti ì quadrati figure fimili , e 
tutte le fimilt figure in duplicata proporzione de 9 
lati omologhi ; perciò le fimili figure Jono come i qua* 
drati de' lati corri fpondenti , e perciò filo re/la 
dtmofiratOy che le figure fimili fatte /òpra i due 
lati contenenti l'angolo retto debbono effere ugna* 
li alla figura loro fimile fatta fopra la bafe di efi 
fo triangolo rettangolo : ficcome i due quadrati fat- 
ti dai lati fono uguali al quadrato fopra la bafe 
oppofta ali 1 angolo retto à\ d 47 . 

£ perc hè ancora i femicircoli fono figure fimili , 
(ficcome qualfivoglia altro fegmento circolare è fi- rie . t r~. 
piile ad un fegmento , che comprende un angolo u- 
gitale a quello, che fi comprende in effo c ) perciò fio F r c 
nel femicircolo BEC / deferivera il triangolo BAC , *•« 
che farà rettangolo in Af , e fipra agli altri lati f 5J n ,, 
AB , AC fi deferiveranno i mezzi cerchi BGA , 
C F A , faranno quefti due prefi infieme uguali al* 
V altro BEC; onde tolti di comune i fegmentì 

N BLA , 



V 
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BEA, AH C> rimangono le lunetteBG AEB 
C F A H C uguali al triangolo B A C . E fi il pun- 
ta A è prefi nel mezzo dell' arco B A C , ffi lu- 
nette dalF una , e dall' altra parte efendo tra di /o- 
ro eguali , eia/cuna di effe [ara uguale alla meta 
del triangolo B A C , come fu propojto da Ippocra- 
$e Cbio 

PROPOSIZIONE XXXII. 

ne. ««. Se due. triangoli A B C , D C E hanno due lati 
proporzionali , ctoì AB, A C ; ; D C . D E , e con- 
torrendoo nel punto CP uno , e /' altro triangolo , 
rie/cono que lati omologhi paralleli \ far anno gh altri 
lati B C,C E pofti per diritto fra loro in una mc- 
dejttna retta linea , 



i 



Mperocchè il parallelifrho de' lati omologhi fi 
_ V angolo A , e ¥ angolo D uguali al terzo al- 
terno AC D ; dunque fono erti angoli A , D ugua- 
li ; ed avendo i lati proporzionali , gli altri ango- 
• 6. ri. li pure faranno uguali », dunque l'angolo B — 
D CE , ed effendo V angolo A zs*ACQ\ dunque 
B-+A=*ECA : ed aggiunto l'angolo A CB , lono 
i tre angoli del triangolo ABC uguali agii an- 
goli E C°A -+ A CB : e però qucfti fono pureuguali 
a due retti, onde fanno una retta linea BCE. M 
che ec. . ... 

PROPOSIZIONE XXXIII. 

no . ,«,. Ne' cercbt uguali A B I , E F P gli angoli fatti a( 
centro BDC, E HG ,ed ancora quelli jattt allactr- 
cenferenz* B AC » F E G fono proporzionai, ag li 
archi BC.EG.cw infijlono; ed ancora t Jejtm 
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B D C , F H G fino come i demarchi , o cme gli a* 
golf da loro compre/i al centra . 

REplicato Parco AC in C7, e l'arco FG in 
G£\ K P, quanto molriphce è V arco 5C/ 
dell' arco B C , tanro moltiplice farà V angolo B 0 / 
deli' angolo B DC , effondo gli angoli BDC,CDl 
uguali, come corrifpondenti ad archi uguali.: e a * 7 * 
fimilmente quanto moltiplice è l' arco PP di 
tanto moltiplice è l'angolo P//P, dell' angolo 
P , mentre agli archi uguali FG,GK,K Pcor- 
rifpondono altrettanti angoli uguali FHG G HK 
KHP. E fe l'arco B 1 foffe uguale all'arco FP \ 
farebbe 1' angolo B Z) / = P tfp . fc Q < 
P£,Iaràparimente£D/>, o <: F H P ; dunque 
BC . FG :; BDC . F HG , mentre gli ugualmen- 
te moltiphci degli antecedenti fi accordano in u- 
guagliare , fuperarc , o mancare dagli ugualmen- 
te moltiplicide'confeguenti. Il che primieramen> 
te fi dovea dimoftrare , 

d l ^ 0l n e o JP^ rchè , gli an S° H a,la circonferenza 
JS AC, b EGiono la metà di quelli al centro B DC* 

FHGbi perciò ancora elfi eflendo proporzionali 1 » «••ttf. 
a quefti angoli fatti al centro, faranno pure co- 
me gli archi BC, FG, fopra di cui infiftono . 

E perchè ancora tirate le corde jBC,C/fono 
uguali tra loro, e fimilmenre fono uguali le cor- • 
de F G , G K , K P c , ed i fegmenti , cui le cor- c ap. iif. 
de uguali fono fottefe, tra di loro pure fono u- 
guah d, ficcome ancora uguali fono i triangoli , d 24 . ni. 
che hanno le bafi uguali , ed i lati uguali ; ne fe- 

fur Ch * l r uT* Ìli = BDC > cd 11 fc «°'« 
tki(* z=zGHK = KHP; onde quanto inoltipli- 

N z ce i 
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ce è l'arco B I dell'arco fi C , tanto è moltiplice 
il fetrore B D I del fortore BDC : e (talmente 
quanto moltiplice è l'arco P P dell'arco f G , tanto 
è olriplice il fettore FHP del J««ore JF H G : 
che fe l 1 arco B C 1 è = , > . o < dell arco FGKP, 
farà pure il fettore B D /=. >',°< del f £ tt ™ 
Fi/Pj dunque il lettore BDC al fettore Pfl C 
è, come 1' arco 6 C all' arco FG,o come 1 an- 
golo fi D C all' angolo FHG . 11 che dovea dime- 

ftra ' fi ' AVVERTIMENTO 

Si tralafciano i Libri ra VHI. ix. * te- 
menti di Geometria £ Euclide , perche di ejj, tgu 
mi tre parlano de' numeri , cui proprietà appar, 
tengono ali Aritmetica , e F altro decorre delle lutee 
incommen, ' arabili, cioè che non bsnmt» 
runa mjfura comune, le quali t?»^"^** 
chiaramente potrebbero ofirvarji col calcolo dell Ana- 
litica . Per ora bajla avvertire , che le quantità cow- 
menlwabili avendo qualche mi fura comune , che 
può prenderli p~r unità, fini proporz,onah a nume- 
ri ,i qualt femprt fi mirano dall' unita , compre/a 
alquante volte in uno, e certe altre volte tu quuUm* 
ale altro numero ; ma le quantità continue pofno 
etere incommen fur abili , c/fendo proporzionali non a 
numeri, ma alle radici quadrate , cuoche ^qua- 
dratiche ec di numeri non quadrar , ne cubi , ne bt- 

Quadrati ce- r t m 

Così il diametro t un quadrato è tncommenfurabi- 
le al lato dì elfi , a cu, Jlà , come la radice quadra 
di*, adi. la perpendicolare f un triangolo equi- 
latero fa al lato di efo , come la radice quadra di 
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3 a i , le quali fono radici irrazionali , però que- 
fie fi dicono ine ommenfur abili in lunghezza , non in 
potenza. Che fe tra due linee, le quali fieno tradì 
loro , come V unita ad un numero non quadrato ; nè 
cubico , per e/empio come I a 7 9 fi prendano due li- 
nee medie proporzionali ; faranno quejie v 7 > e \j 49 , 
cioè come la radice cubica di 7 , e come la radice cu- 
bica di 49 , le quali paragonate alle date due linee* 
che erano , come 1 a 7 , rtefeono incommenj arabili ad 
effe non filo in lunghezza , ma anco i a in potenza 
quadrata ; e prefe tra effe più medie proporzionali , 
pojfono e/fere incommenfur abili ancora in potenza cu- 
bica , ed in altre di grado maggiore. 

Però e fendo più neceffario di tali ofervazioni P 
efame delle figure folide , di cui tratta Euclide nel 
libro XI., e XII. ii firn Elementi, perciò dopo il 
Jejlo libro fi fa fa faggio air undecimo , come da al- 
tri Mat tematici fi è jiimato opportuno di fan 
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PREFAZIONE 

AL LI BRO X\. 
DEGLI ELEMENTI 

DI EUCLIDE. 



ESsendo fi fin qui trattato 
delle linee, e delle figure, 
che formano i primi doe ge- 
neri della quantità continua » 
dcbbcfi ora parlare dei folidi , 
o dei corpi , che a differenza 
delle linee, e delle fuperficie 

0 figure hanno tre d i mentii j ni , 
lunghezza cioè, larghezza , ed 
altezza, e coftiruittono il ter- 
zo, ed ultimo genere delle 
grandezze. . 

Il noftrb Autore patta dal 
Lib. VI. all' XI. perle ragio- 
ni , che egli adduce nell'Av- 
vertimento premetto a quello 
Libro , e per non inrerrom* 
pere eziandio con altri trat- 
tari gli Elementi Geometrici: 

1 quali farebbero manchevoli, 
Cd imperfetti, qualunque volta 
egli omette (Te , e qUefto , ed il 
Seguente Libro , come altri 
Geometri han fatto . I Libri 
de 1 folidi gli dobbiamo prin- 
cipalmente ad Ari Ileo, ad Iti- 
doro 1 ad Iflìcle Geometri di 
fottiliflìmo ingegno. 

Quello Libro XI è come 
di due parti comporto ; nella 
prima fi propongono i prin- 
cipj , e fi piantano i fondamen- 
ti ,fopra de' quali fi appog- , 



i 



la tutta quanta la dottrina 
e' folidi.* nella feconda par- 
re fi «ftegnano , e dime ftran- 
fi le proprietà dei parallele* 
pipedif cioè di quei l'elidi , 
che fono compre (ì da piani , 
o fuperficie quadrilatere pa- 
rallele i nfìeme , ed oppofte . 
E' certamente fenza la cogni- 
zione di quefto Libro le pro- 

Srietà de' corpi ci farebbero 
el tutto ignote; e fenza la 
feienza de* folidi tutte quali 
le parti della Matematica fa- 
rebbero mancanti . Ed invero 
la Dottrina sferica di Tcodo- 
fio , la Trigonometrìa pari- 
mente sferica , una gran par- 
te della Geometrìa Pratica , 
della Sratica , e della Geogra- 
fìa fon fondate fopra una tale 
feienza. Inoltre quello , che 
vi ha di più difficile nella Gno- 
monica » nelle fezioni Coni* 
che , e nell* Agronomìa, nella 
Profpettiva , e in tutta 1* Ot- 
tica , più facile» e più chiaro 
ci fi rende » qualora noi ab- 
biamo ben concepiti i princi- 
pi de' folidi , quali ora pro- 
pongono* • e fe ne porge de* 
medefimi » ove abbifogni , la 
contamente fpiegazìone • 

ELE- 
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ELEMENTI 

DELLA GEOMETRIA 

DI EUCLIDE 

L I B R O X I. 

DEFINIZIONI. 

• • •* 

Hiàmafi Corpo Solido quello , che 
ha r eltenlione in lunghezza % in lar- 
ghezza, ed in groflezza . («) 
IL I termini di qualunque foli* 
HI do , da' quali è comprefo $ fono 

le fapeffidé . . ■ s ■ 1 . __ ' 

Ili Una Linea Retta dicefi Perpendico- tav.o. 
lare al piano F CE, quando con tutte le linee ' 
B F, B D, BC, B E tirate dal fuo termine 5 in 
detto piano, faccia gli angoli retti AB F , AB D 

ABC, AB E. 

IV. Il Piano HI E diradi perpendicolare al 
Piano FC E , fe qualunque retta AB , condotta 
in uno di eflì piani perpendicolare alla comune 
fezione G E di ambiduei piani , riefea pure all' al- 
tro piano FCE perpendicolare. 

V. L' Inclinazione della retta A D al piano 
F CE è l'angolo ADB , che rifui ta, fe da un 

N 4 punto 




FIG. 169. 



Oflervift la Fig I7f . «ki- 
lt Tav. IX. , ore la retta A D 
è la lunghezza , D F la larghet- 
ta , la DE li profondità , o 



r.ltezza del folido ABCFED . 

(6) Tali fuperficie fi chia- 
mano Perimetro , o Contorno 
del folido . 
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punto fublime A di effa linea , tiratala perpendi* 
colare A B fupra eflb piano, fi tirerà nel mede- 
fimo piano la retta B 0 , che congiunge i termini 
,d'ambidiie quefte linee, 
ne. tre. VI. L'Inclinazione del Piano GFCH al Pia- 
no FCE d'angolo acuto A D B comprelb da due 
rette linee DA> D Stirare dal medelimo pun- 
to D della comune lezione FC di ambi i piani, 
in ciafeuno di elfi perpendicolare all' ideila le- 
zione , Vi maniera che fieno retti gli angoli A DC , 
tBDC. 

' * VII. Due piani fi diranno Ugualmente , o Si- 
•milmentv inclinati , come due a, tri piani, quan- 
do l' angolo dell inclinazione de' due primi farà u- 
«ÌJuale all'angolo dell' inclinazione degli altri, 
c Vili. Piani tra di loro Paralleli fono quelli, 
che in infinito continuati mai converrebbero ir*. 

fi r> m p 

Z i '~ ' .». IX.. Le Figure Solide Simili fono quelle , che 
.da piani fimili > uguali di numero , e con uguale 
ordine difpofti , fono contenute . 

X. Uguali, e mmili faranno quelle figure fo- 
Jide, che da limili, ed uguali piani , nelY ifteflo 
numero , e coi medehmo ordine faranno com- 
prefe . 

. XI. Angolo Solido è l' inclinazione di più 
di due linee non pofte nel medefimo piano, e 
• concorrenti in un medefimo punto ; oppure 
»c il concorfo di più di due angoli piarci non 
podi nel pia.o medefimo, e terminati in un fo* 
lo punto. 

XII. Là Piramide è una figura folida coiiiprefa 
da più piani convenienti in un punto, e dal pia- ' 
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no eppofto a tale punto, in cui convengono i 

detti piani. , 

XIU. Il Prisma è una figura folida comprefa 
da due piani paralleli , limili , ed uguali , e fi- 
nalmente polii , e da altri piani parallelogram- 
mi , comprtfi , e da' lati de' piani oppolti, e 
dalle linee , che ne connettono gli angoli dell* uno 
e dell'altro. 

XIV. La Sfera è una figura folida nata dalla 
rivoluzione d' un temici rcolo intorno al fuo dia- 
metro tenuto fiflb , finché ritorni al medefimo fi- 
to, d' onde cominciò a muoverli . 

XV. Elio diametro fiflb dicefi l'Ara della 
sfera» 

XVI. Il Qntro della sfera è quel medefimo 
punto, che ferviva di centro al feraicircolo ge- 
nitore . 

XVII. Il Diametro di effasferaè qualunque li- 
nea retta , che paffa pel centro , e termina dall' 
una , e dell' altra parte alla fuperficie sferica . 

XVIII. Il Cono fi deferive dalla rivoluzione di 
un triangolo rettangolo intorno ad uno de' lati 
contenenti 1' angolo retto , il quale rimanga fermo, 
finché girando la figura triangolare ritorni al me-* 
defimo fito , d'onde cominciò a muoverli. E fe 
il lato fiiTo è uguale all' altro intorno all'angolo 
retto, diradi il Cono Ortogonio, cioè Rettan- 
golo : fe è minore quello di quello, diraflì Ambli- 
gonio, cioè Ottusangolo ; e fe maggiore, di- 
radi Oxisonio , cioè Acuziangolo . 

. XIX. Quel lato fiflb , intorno a cui gira il Trian- 
golo . fi dirà Asse del Cono, generato da elfo. 

. XX. Il cerchio deferitto dal lato, che pira» fi 
dice Bas» di cflbCono. . XXI. fc . 

* » * * 
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XXI. Stando fermo ud latp di qualche rettan- 
golo, rivolto intorno ed eflb , fino che ritorni al 
primiero iito, la figura da ciò deferi tta fi dice 
Cilindro. ' < 

XXII. L' Assé del Cilindro h quella linea fifla , 
intorno a cui girando il rettangolo , la deferire . 

• XXill. I cerchi deferirti dagli altri due latiop. 
podi di eflb rettangolo, fono le Basi di effo Ci* 
findro. 

* XXIV. I Coni , ed i Cilindri Simili fono quelli , 
che hanno gli alfi , ed i diametri delle bafi tra di 
loro proporzionali ; come deferirti da triangoli , o 
rettangoli fimili , e umilmente morti. 

XXV. Il Cubo è una figura folida contenuti 
da fei quadrati uguali' M. 
-XXVI. Il Tetraedro, che è una Piramide re* 
golare , è una figura folida contenuta da quattro 
triangoli uguali , ed equilateri . 

XX VII. L'Ottaedro è una figura folida com- 
prefa da orto triangoli uguali, ed equilateri. 

XXV.II. li Dodecaedro Ò una figura folida 
contenuta da dodici Pentagoni uguali , equilateri , 
ed equiangoli. 

XXIX. V Icosaedro è una figura folida compre- 
fa da venti triangoli uguali , ed equilateri . 
1 XXX. Il Parallelepipedo è la figura folida con- 
tenuta da fei parallelogrammi, di cuiglioppofti 
fono paralleli , ed uguali . 

• PRO- 

(#) Vi fono dacoafìderare* ai. equilateri, 5. equiangoli . 
•kuni folidi che fi addiman- Tali folidi fono cinque ; 
ciano regalavi. il Tetraedo , il Cubo, 1 

Solido regolire è quello, che Ortaedro , il Dodecaedro, 1 
• comprefo da piani 1. uguali, Icosaedro. - 
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Libro XI. io) 

PROPOSIZIONE L 

Di una linea rètta non può efere una parte B D FIS * *\ 
in un piano E C F , ed un 1 altra parte di e fa D A 
follevata dal medefimo piano (a). 

ALtrimenti prolungata la B D in G nell* ifteflb 
piano, converrebbero due rette linee GB 
A B in una porzione comune D B ; il che è im- 
ponibile s dunque della linea retta non è parte 
nel foggetto piano, e parte in un alrro elevato da 
eflb . Il che ec. 

PROPOSIZIONE II. 

Se due linee rette A B > C D fi fegana in E >ftan- rio ir* 
m in un medefimo piano; ancora qualunque triangolo 

DEB c onfijle in un piano fiefo . 

Mperocchè fe la parte F EG del triangolo fbf- 
fe in un piano, ed il retto F DB G in un altro, 
della retta £ D la parte EF farebbe in un piano > 
e f altra parte F D fuori di effo farebbe follevata* 
il che è imponibile dunque il triangolo DEB b i. u. 
è in un ideflb piano, e così ancora le rette E D, 
E B fono in effo , ne le porzioni loro CE ,D E pof- 
fono effere follevate dai medefimo piano ; e però 
le rette DB, CD , che fi fegano, (tanno in uo 

medefimo piano • Il che ec. * 

L . ... 

PRO- 



i 



(s) Foichè in primo luogo fi di pift ne fegofrebbe Y affur- 

diftruggerebbe la natura della do indicato nella dimoftr»*- 

linea retta già fuppofta , e del xione indiretti della Propoli- 

piano, o della fu per ricie-, c xione. 



i 
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PROPOSIZIONE IH. 

ne. 173.' Se due piani A B G , E C F / fegano ,la loro co- 
mune fezione H D è una linea retta . 

ALtrimcnti fi potrà tirare nel piano ABG la 
retta HKD,c Bell 1 altro E CF la retta HI D, 
le quali due rette linee comprenderebbero uno fpa- 
lAf,?. i. zio, il che è impoffibiJea; dunque la comune fe- 
zione è la retta linea II D M. Il che ec. 

m 

~ - PROPOSIZIONE IV. 

ric. 174. Se la retta AB è perpendicolare a dot linee ret- 
te QX) , E F che (i fegano in B ,fara ancora per- 
* % . j.. pendicolare al piano che pajfa per dette linee. 

Sì tiri per r iftelTo punto B un' altra linea GBH, 
e pofte BC = B D,cBF = BE , fi congiun- 
gano le rette C E , F D feganti la retta GH in G , 
ed H.i indi da un punto fublime A della retta A B 
fi tirino le rette AC , A E > A F , A D , AG ,AH. 
Ne' triangoli CB E , Z)Z?f effondo intorno l'an- 
golo uguale alla cima B ancora i lati CB, B E 
uguali a' lati DB, BF, farà la bafe CE ss alla 
baie D F, c gli altri angoli uguali; e però ne* trian- 
goli C BG 9 DB H eflendo 1' angolo SCG ssa 
BDH> c l'angolo CBG = DBH, ed il lato C 5 
= B D ; farà ancora il lato CG=±DH, e l'altro 
b ad. 1. BG=2 BHb . Similmente ne' triangoli D.DAB 

cf* 

(/j) Se HD non fuflTe retta, ] a retta HID ; ficchè ihg]'U 
potrebbe!! da' punti H , D ftefii punti H , D fi tirereb- 
nel piano A B G tirare la linea bero due linee rette di verfe, il 
ritta HKD , e n e 1 r altro ECF cke è imponibile . 
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etfendo CB=:BD, ed il lato A B comune , e gli 
angoli retti in B uguali , farà la baie A C= A D\$ 
con fimil ragione li proverà ne' triangoli AB E , 
AB F eflere A E = AF . Dunque ne' triangoli 
AC E , A D F efiendo ciafcun lato dell' uno ugua- 
le a ciafcunlato dell'altro, faranno àncora gli an- g f 
goli corrifpondenti AC E 9 A D F uguali » ; onde 1 
ne' triangoli ACG , A DH,vi fono i lati AC,AD, 
ed i lati CG , DH uguali intorno a' detti angoli » 
uguali A CG , A D H; e però la bafe AG— AH; 
e finalmente ne' triangoli AGB;AHB effondo 
tutti i lati delT uno uguali a tutti i lati dell'altro , ; 
cioè = ed A B comune, ed AG = AH\ 
dunque l'angolo AB G = AB H* ,*i quali però fo- 
no retti ; onde la linea AB con tutte le linee con- 
dotte per lo punto B nel piano , che patta per 
le rette CD, EF, facendo angoli re. ti , è per- 
pendicolare a detto piano b . il che era da di- b D & 
moftrarfi. 

PROPOSIZIONE V. 

A re/M AB è perpendicolare % a tre line? rette FlG - «7* 
B C , B D , B E ,• j «gfc tre linee faranno in un mede* 
fimo pano . 

ALtrimenti il piano, che pafla per le due BC 9 
B D legherebbe il piano condotto perle due 
AB , BE in un'altra retta linea BF , comune fe- 
zione di entrambi; onde la retta AB* che è per- ' 
pendicolare alle due BC, B D , farebbe angolo retto 
ancora colla B infittente nell' ifteffo piano CB D c ; c £ tu ; \ 
dunque nel piano Sfarebbe l'angolo retto E B D ' * 

uguale al retto FBD, la parte al tutto; il che è 

inopof- 
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imponìbile; dunque la E E era nell' ifteflò piano 
dell' altre due BC,BD,c non follevata da elio <a ) . 
Il che ec. 

PROPOSIZIONE VI. 

ric. 17* Se le due rette linee A B , C D fono perpendicola- 
ri al piano B D ; faranno fra di loro parallele . 



C 



KDngiungafi la BD, e ad angolo retto BDE 
fi tiri neir ifteffo piano laD£ = DB, e li 
congiungano le rette B E , E A , AD . EiTendo ia- 
torno agli angoli retti AB D , B D E il lato D # = 
ED, ed il lato B D comune , farà la bafe A 0 = 
Z? £ ; dunque ne'triangoli AD E , AB E etTendo^ D 
= DE = BA, e la baie comune, T 
angolo >4 D £= ^ 5 £ , cioè retto ; onde la AD fa- 
cendo angolo retto colle tre linee B D , A D , C D , 
j j. xi. però quelle fono in un medefimo piano : ma 
nel piano delle due B D 9 A Db ancora V A B » 
b i. tu c he fa con efle un triangolo dunque le due ret- 
te AB , C D fono in un medefimo piano , ed effen- 
do i due angoli interni AB D, CDB retti, effe 
linee fono parallele. Il che ec. 

PRO- 



(é) Se non è poffibi le, che le 
tre linee BC, BD, BE pò- 
fino in nn medefimo piano | 
ila U BE in un litro piano 
ABF, il quale feghi colla li- 
nea B F il piano , ove pofano le 
•Itre due linee BC,B D. Sic- 
come la fi A infitte perpendi- 
colarmente (opra le dueBC, 
B D ( tpt tffi ) ; dovrà efTere 
perpendicolare ancora alia li- 
ne* BF , che è comune fazio- 
ne d'ambedue i piani, e che 



perciò pofa fui piano, «ve 
ritrovanti l'altre due linee B C, 
BD. Quindi émanifcfto. che 
l'angolo ABF fari retto. Ma 
anche V angolo ABE è retto 
(Ipotefi) ; dunque l'angolo 
ABF dovrebbe efll re uguale 
ad AB E, il tutto alla parte» 
il che è imponibile. Dunque 
la BE era nell'ifteffb piano 
dell' alrre due BC, BD, e 
non è follevata dal medefimo. 
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PROPOSIZIONE VII. 

La retta AC, che congiunge due punti A , C di PIC - %7t 
due linee parallele AB, CD, ^ nel me defimo />i> 
no di effe . 



* I ■ 

PErchc fé (I folle vafle in uq altro piano , co- 
me AEC> quefto continuato fegherebbe il 
piano delle parallele nella retta AC * ; dunque a j. «• 
due rette linee AEC,cd A C comprenderebbero 
fpazio, il che è imponìbile *>. bAff i. 

PROPOSIZIONE Vili. 

Efendo le due rette A B , C D parallele ,fe una yiG - t7 * 
di effe AB è perpendicolare al piano BED; anco- 
ra r altra C D gli farà perpendicolare . 



m 

SI faccia la corruzione , come nella Propo/izfa* 
ne vi. , e con la (teda dimoftrazione fi proverà 
effere angoli retti E DA , E D B ;onde la E D è 
perpendicolare al piano di effe parallele, onde 
ancora è retto l'angolo CD E : ma anche l'ango- 
lo C D B è retto , effendo l' angolo AB D dell 1 al- 
tra parallela pur retto; dunque ancora la CO 
è perpendicolare allo fteffo piano. Il che ec. 

PROPOSIZIONE IX, 

■ • • • • 

Se le linee rette AB, CD fino, parallele ad una PIG - 
terza E F pofla fuori del loro piano ; faranno pura 

effe tra loro parallele . , , 

Plgìii nella retta E F un punto G , da cui nei 
piano delle due parallele AB, E FU riti la 

per- 
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perpendicolare G H, e nel piano delle parallele 
EF, CD la perpendicolare G I ; dunque effondo 
' gli angoli EG H t EGI retti , è la E G perpendicola- 
re al piano II G I\ dunqu; ancora le AB, e CD 
parallele alla EG Tono all' ifteflò piano perpendi- 

■ l tu c °l are a > e P ero *° n0 tra di loro parallele *>. Il 

b 6. zi! cne cra ^ a dimoftrarfi . 

PROPOSIZIONE X. 

ric. 179. Se due rette AB,CB concorrenti in B fono fa- 
\ r elide a due altre DE , F E convenienti in E fuori 

del mede fimo fiano ABC ; faranno gli angoli AB C, 
DEE tra loro uguali. 



è - . 



c 33. 1« 



rie 1S0. 



IZOngiCi E D = B A , ed EF = BC; congiunte 
le rette AD, B E ,C F faranno uguali , e pa- 
rallele c ; dunque ancora congiunte le due AC t 
EF riefeono uguali; onde tutri i lati del triango- 
lo A BC uguagliando i lati dell' altro D E F , farà 
l'angolo ABC^DE F. 11 che ec 

PROPOSIZIONE XI. PROBL. 

Da un funto fublime A tirare la retta ABfer- 
al foggetto piano.. 



SI tiri in effo piano qualunque retta GD, a cui 
dal i>unto A lì mandi la perpendicolare AC, 
ed ai!' iiteffò GD fi alzi dal punto C la perpen- 
dicolare CB nel mcdefimo piano,- indi fopra la 
CB dal punto A tirando la perpendicolare AB, 
farà quefta perpendicolare al foggetto piano ; im- 
perocché tirata per B la FBE parallela aG D, 
ficcome GC facendo l'angolo retto colla C A, e 

• colla 
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colla CB , e perpendicolare al piano A C B , cosi 
ancora la F B farà perpendicolare al medefimo 
piano « ; dunque V angolo ABF , e l'angolo AMG*-*:fr 
fono retti , e però V A B è perpendicolare al l'og- 
getto piano. Il che ec. 

. PROPOSIZIONE XII. PROBL. 

Dal punto C poflo nel piano E F G alzare la CD HG. ili. 
perpendicolare a detto piano , . . 

DA qualunque lublime punto Ad tiri al pia- 
no la perpendicolare^ £b, e congiunta la b »*• *«• 
£C, fi tiri nel piano A BC ìàC D parallela ad 
v4£ ; quefta farà pure perpendicolare al piano c , c 8. *i. 
Il che ec. 

PROPOSIZIONE XIII. 

medefimo punto B 00» pojjono efere alzate VIS, iai, 
0/ />wwo E F G due perpendicolari B A. BC ver/o 
la me de fim a parte . 

PErchè il piano, che pana per le due AB, 
Cagando il piano foggetto E FG nella ret- 
ta B 0 , farebbero uguali gli angoli retti AB D, 
C B D , cioè la parte al tutto; il che è imponì- 
bile ; dunque ec. 



» ». * » 



PROPOSIZIONE XIV. 



fe * r«/* A B è perpendicolare a due piani C D , ric. .3;. 
L F , ^«f/i yàrjww paralleli . .. . . : 

TMperocchè fe prolungati conveniflero in una - 
X retta lmea#G,prefo in effa un punto/ e con- 

O dotte 
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dotte iri ambi i piani le rette / A , I B , fi farebbe 
un triangolo, in cui due angoli BAI, ABI fareb- 
«. tf. i. bero due retti; il che è impotlibile »; dunque efii 
piani fono paralleli, • *.,.."■ 

PROPOSIZIONE XV. 

FIG. .84. Seduérettè lìnee AG, AD congiunte in Àfono 
: parallele .*4«tó»*£F,EC fofie in un alm > piano; 
i due fieni PAG, C Et faranno far alleiti 

COnducafiddl punto ^ fòpra al piano CE F la 
ptrpen.licolare AB fi tirino m eflo pia- 
no U B / , B B rette linee paralLle alle £ r , £ £ . 
... .5 - € confeguentenwnte faranno V* t& } ]e \**" e / B h ' 
w - ,1 >< /> .dunque eflendo retti gli angoli AB l, Ab ti, 
h * ' faranno pure gli angoli B AG ,B A D retti , e pe- 
rò V AB farà perpendicolare ancora al piano 
* t 4 . «. D A G ; dunque fono quelli due pian, paralleli C 
llchaec. 

PROPOSIZIONE XVI. 



FIG 18? ' Se due piani paralleli A B , C D fono fegati da 
un altro piano HEGF, i loro comunt fegamenu 
EH, Gf /ww rette parallele . 

TMperocchè , fe prolungate convennero in 7 , fc- 
1 rebbero parte ne' piani paralleli , e parte fuo- 
ri d, elfi .'( perchè ivi non convengono 1 piani equi 
dillinati ) ilche-è impoflib.le Dunque tali co- 
muni lezioni fono paracele. '- 

PROPOSIZIONE. XVII. ■ 

FIG. lM . SeJue rette A E B , C F D fino fegate dajiani 



d 1. xi. 



• «- .J 



♦ 
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paralleli. H I , K L , M N sfaranno da effi tagliate 
proporzionalmente. . 

SI tiri nel piano fl71a retta AC, nel piano ; ^ - 
MN, la 5 £>, e congiunta la leghi il piano 
K LinG 9 indi fi tirino in effo le rette G E ,G Fi 
Il piano del triangolo ACB ha i comuni fega- 
menti de' piani paralleli AC,EG tra loro paral- 
leli»^ fimilmente il triangolo CB D fa le fezio-.V**v*K 
i\iGF,BD parallele; dunque AE . £B :; CG . G B b b a . vi. 

CF . F D, onde fono proporzionalmente fé-» 
gate le rette i4 5 . C D da effi piani paralleli .- 
Il cht ec. 

PROPOSIZIONE XVIII. j 

Se la retta AB £ perpendicolare al piano CD,FIG. i«7. 
qualunque piano EF ,cbe p affi per e fa lìnea, farà 
perpendicolare al piano /oggetto . 

» , » •» m 

i > — _ ». - . ^ - * - - »» « - • 

Sia la £Gla comune fezione di detti piani, 
e da qualunque punto H di effa fi tiri nel 
piano EF la HI parallela ad AB. Sarà que- 
lla pure al piano CD perpendicolare c ; dunque c «• 
eflb piano E FCatì perpendicolare ài piano GD d . d Def * 
Il che ec. .1 %u 

PRO POSIZIONE XIX. J * ' 

Se due piani C G D , E H F perpendicolari al fig- FIC - lft « 
£Wo w GKH/ fegbino nella retta A B ; farà 
quejia perpendicolare al /oggetto piano. 



JMperocchè efla AB farà perpendicolare alle 
due comuni fezioni E H, G D di effi piani E F, 



• • 1 
- .« 1 



O 2 CD, 
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£D col piano foggetto E K; altrimenti fe nel 
piano E F foffe B L perpendicolare ad E H,e nell' 
altro C D foffe B I perpendicolare a G D, fareb- 
tD*/4« *» berp effe B L ,B I perpendicolari al piano E K ** 
b 13. xi. il che fi èdiinoftrato imponibile b ; dunque la co- 
mune fezione AB è perpendicolare al foggetto 
piano EK. 

PROPOSIZIONE XX. 

FIG. 189. 

. . . . Se V angolo folido ABDCè contenuto da tre an- 
goli piani BAD, B AC, DACi due di ejjt fa- 
ranno maggiori del rimanente . 

• •*. n 

QUando foffero tutti e tre uguali , è manifefto , 
effere due maggiori del terzo : ma fe fono 
> disuguali 9 fia B -A CH maffimo , da cui fi levi P an- 
golo BAE^BAD;c tirata la retta B E C, pofta 
A D=3 A E ,fi congiungano B D ,C D : effendo ne* 
triangoli B A E ,B AD , intorno agli angoli uguali 
in A , il lato A B comune , ed A E =s A D , farà 
ancora la bafe B E =* B D : ma B D -f D C è mag- 
giore di BC\ dunque OC è maggiore di E C ; 
onde nei triangoli E AC, DA Ceflendo il lato AC 
. , comune , ed A E = A D, ma la bafe £ C mino- 
. re della DC , farà l'angolo £ ,4 C minore dell' al- 
c iy . tro D AC?; e però effendo B A E= B AD , fono 
i due 5^ D ,D^C maggiori del maffimo B AC. 
Jlcheec. 

- . PROPOSIZIONE XXI. 

■ 

T*v. X. Qualunque angolo folido A compojlo di quanti 
FIG. ipo, tj^/^ angoli piani BAG,CAD,DAE,EAF, 
F AG ,G AB avràfempre la f omnia di detti angoli 
minore di quattro reni . . Si t 



* 
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SI tagli con un piano B CD E FG , che farà hi 
baie della piramide , oppofta alla cima dell' 
angolo A , e prefo in ella bafe qualunque punto I, 
il congiungano le retre 1 B , I C, I D , I E , I F , IG. 
li fiondo tanti i triangoli, che da* lati delta bafe fi 
alzano alla cima/4 dèlia piramide, quanti i triango- 
li da' medefirai lati convergenti al punto /prefo 
dentro la bafe ,• dunque tutti gli angoli, che fono 
in quelli , uguagliano tutti gli angoli di quefti, i 
quali comprendono tutti gli angoli del poligono di 
eiTa baie infieme con i quattro retti, che fono in- 
terno al punto/: ma eflendo gli angoli BCA, 
ed AC D maggiori di BCD ■ ,e cosi i due CD A, ■ a*. 
ADE maggiori di C D E ce. fono tutti gli angoli 
adiacenti a* lati del poligono ne* triangoli efternt 
diretti ad A , maggiori degli angoli adiacenti ad 
efli lati ne* triangoli interni della baie, convergenti 
in 1-, dunque gli angoli rimanenti de' triangoli e- 
iterni , che compongono l'angolo folido/4» fono 
minori degli angoli , che hanno intorno al punto / 
i triangoli interni della bafe ; e però effondo que- 
fti uguali a quattro retti, quelli ne fono minori • 
Il che ec. 

PROPOSIZIONE XXIL 

Sereno di tre angoli ftano B AC, CAD, DAE FIG ' I9tm 
due qualfivoglia maggiori del terzo , e contenuti da 
rette tutte uguali ; delle ^BC,CD,DE, che 
ne congiungono i termini > fi potrà cofiittiire un tri-' 
angolo . 

1 Termini B,dD, È , di quelle rette uguali 
fono iftun arco circolare, il cui centro A 

O j e del- 



s 
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©delle bafi fuddctte faranno Tempre due maggio- 
ri della rimanente, perchè fe fidubitaffe, eflere 
le due B C -+ C D maggiori dell* altra D E , con- 
giunta la B D , per eflere i due angoli E A C.C AD 
cioè T angolo BAD maggiore dell' altro D AE $ 
ed i lati uguali , la bafe B D è della bafe D E mag- 
giore: ma le due BC,CD fono maggiori della 
BD \ dunque fono ancora effe maggiori della D E; 
però delle tre linee BC,CD, DE riufeendo Tem- 
pre due maggiori della terza > le ne può fare un 
t ti. i. triangolo * . 11 che ec. 

FROPOSIZIONE XXIII. PROBL. 

ric. i*. Dati i tre angoli BAC,CAD,DAE, come 
nella precedente , i quali fero fieno minori di quat- 
tro retti , farne un angolo folido . 



Elle loro baG BC,C D, D E congiunte a' ter- 



JL-/ mini de' lati uguali di detti angoli fe ne fac- 
cia un triangolo FG //t>, e gli fi circoferiva un 
cerchio , il cui raggio F J farà minore del lato A B 
perchè fe gli foflè uguale,? (Tendo nel cerchio BDE 
infcritte le due bafi B C,C D, farebbe all'altra D E 
uguale la B D,eflèndo il cerchio del raggio =AB 
circoferitto al triangolo delle tre linee BC,C D > 
D E : ma fi è provata la BD maggiore della D E*\ 
dunque F I non può eflere uguale ad A B . Nt 
meno può efTere F I maggiore di B A , o di 
C A \ perchè prolungata C A mL, e fatta C L 
uguale ad F I, fe col raggio CL fi deferivefle 1* ar- 
co circolare M C N , ed in elfo fi adattafle CM 
= 6 Z),eC N — CB, congiunta MN dovrebbe 
eflere uguale alla DE: ma per eflere l'angolo 




NCM 
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NCM, maggiore d\BC D , ed i ht\CN=zCB, 
e C M = C D , la baie M N farà maggiore dì B D 9 
dunque farebbe ancora maggiore della D E ; perr 
tanto ^/debbe effere minore di A B, e degli al- 
tri lati AC % AD* A E uguali onde il quadrato 
ài AB farà maggiore del quadrato FI; fi pon- 
ga dunque nel centro / del circolo F G II per- 
pendicolare al piano di effo circolo la retta / K , 
il di cui quadrato uguagli Y ecceffo del quadraro 
A B lbpra il quadrato I F ; dunque congiunte le 
rette F K >G K , HK , farà ciafeuna uguale a* lati 
A B, A C, A D i effendo il quadrato F K -5= a' qua- 
drati FI, ed IK , il quale è l'eccedo del quadra- . 
to A B , ovvero A C lopra il quadrato F I } onde 
FK = AB,ecos\KH=:AC,eKG — AD; ed 
effendo le bafi HF, FG, G H uguali alle bali 
BC, CD, D£,farà l'angolo FK H, —BACo 
l'angolo F K G=C A D,e l'altro G K H~D A E ; 
dunque l'angolo folido F K HG è compofto de* 
tre angoli piani dati B AC. CA D,DA E .11 che 
dovea farfi < 

PROPOSIZIONE XXIV. 

Il folido AB eompofto di piani paralleli avrà riG . 
i piani oppojli AG,fbB,ÀC,^FB ec. paral- 
lelogrammi fimili > ed uguali . ■" . - 

• . . . ./ « x . 

IL piano A C effendo fegato da' piani paralleli 
A E ,BH, le loro comuni fezioni AD , HG 
fono parallele ; e l'ifteffo piano A C effendo an- 
cora fegato da' piani HF , CE paralleli, faranno 
ancora le rette AH, DC parallele dunque ■ 1*. » 
ADCHk un parallelogrammo, ia cui faranno . 

O 4 uguali 
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uguali i lati oppofti , cioè A D —C H, ed A 
D C. Similmente fi proverà t fiere E DCB un pa* 
rallelogrammo, e la £ B uguale, e parallela a D C, 
eia D E uguale , e parallela a BC; ed A DE Fwn 
parallelogrammo , in cui E F è uguale , e parallela 
a D A , ed E D uguale , e parallela ad F A ; onde 
•(Tendo AH,edEB uguali , e parallele all' ifteffa 
DC , fono uguali , e parallele tra loro> ed altresì 
E F, ed A D , e C HCono uguali e parallele; dunque 
. T angoio A D C farà uguale all' angolo F E B *, e 
fimilmente gli altri angoli!) CH,E BGù proveran- 
no uguali : ed è A D . D C :: F E . E B per T ugua- 
lità de* lati omologhi ; dunque fono umili, ed u- 
guili i parallelogrammi oppofti A C ,F B,cV iftef- 
fo proverai!! dagli altri FD h , G C,e delli-FH. E C. 
Il che era da dimoftrarfi . 

: PROPOSIZIONE XXV. 

eig io* Il fillio parallelepipedo ABCD Kfegandofi col 
pianoE G YHparallelo agli oppoftiK TCO.ASDR; 
faranno ledi lui porzioni A E F D, BEFC propor» 
zionalialle loro bafi A EH R, BEHO. 

SI concepifea prolungato dall'una ,edalP altra 
parte efla parallelepipedo , e prefa A l=A E , 
' eB K=E B,(\ concepifeano eretti i piani / L Q_M, 
KOP paralleli a' piani AS D R,B T ^faran- 
no i parallelogrammi A1MR; A E HR uguali , e 
così ancora B E //O = B K NO , e tutti gli altri 
corrifpondenti fi uguagleranno ; perciò il folidò 
AEF D^IASQ.ed il folido BEG &=KBTP 
onde quanto fi moltiplicale la bafe AEHR nella 
bafe £JjW. tanto riufeirebbe moltiplicato il foli- 
do 
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do A E F D nel folido / E G 2j e quanto foffe mol- 
tiplicata la bafe BEIÌO nella bafe EKN, tanto 
farebbe il folido BEG C moltiplicato nel folido 
C E KP ; e fecondo che foffe la bafe E l M ugua* " 
le , maggiore , o minore delia bafe EKN, tanto fa- 
rebbe il folido JEGQ^ uguale, maggiore, o mi- 
nore del folido GEKP; dunque come la bafe 
A E HR alla bafe BE HO così debbe effere il fo- 
lido AEFD al folido B EGC 9 come dovea di- 
inoltrarti . 

Corollario I. E* manifefto, effere dette por- 
zioni parallelepipede proporzionali alle loro lun- 
ghezze, o altezze AE, EB, le quali fono, come 
AEH tt iBEHO. 

1 Corollario IL Neil' ifteffa maniera fi prove- 
rebbe ancora ne' prifmi da qualunque forta di ba- 
fe poligona equabilmente promoflì , che fegati da 
un piano parallelo alle bafi ne riunirebbero le 
porzioni proporzionali alle lunghezze , o altez- 
ze loro . 

PROPOSIZIONE XXVI. PROBL. 

• • • 

Alla data retta linea A B applicare fui punto A FIG - l9S - 
un angoli folido BALI uguale al dato D C F E . 

DA. qualunque punto F del lato C F fi tiri fo- 
pra il piano DC E la perpendicolare FG > e 
congiunta CG, e per lo punto G tirata in effo 
piano la retra D G E , fi congiungano le rette D F, 
FE; indi pofto VAH—CD, e fatto T angolo 
HAK=zDCG, e ? tehl'AK= CG, e l'an- 
golo H A 1=2 D CE. congiunta la H K farà = D G , 
per effere i lati H A ,edAK uguali a' lati DC , e 

CG, 
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CG c Y angolo comprefó da eflì lari uguale; ed 
ancora V angolo AH K farà = CD G , e prolun- 
gata la HK in / alla retta Al» farà la HI — D E , 
e T Al — CE, perchè ne* triangoli H^/, OC E 
gli angoli AH li ed HAI fono uguali agli angoli 
DC£, ed il lato A H D \ onde ancora 
la KI ùirÌL = GE, ed eretta la K L perpendico- 
lare al piano H AI , e fatta — GF, congiunta la 
retta AL, farà fatto l'angolo folido B AL 1 = 
DCF E; imperocché congiunte le retreHZ;/, I, 
effeado HK— DG , e KL=:GF,e gli angoli 
retti HK L , D G F uguali , ancora la bafe H L fa- 
rà uguale a DF,q fimihnentè etfendo KI=GE 
e KL=.G F y e gii angoli in K, ed in G retti, 
la bafe LI— F E; dunque i triangoli H AL 9 
DCF hanno tutti i lati corrifpondcnti uguali, 
c però l'angolo HALz=^DCF\ fimilmente 
ciafeun lato di LA /uguaglia ciafehedun lato di 
FCE , dunque ancora f angolo L A / = FCE , e 
T angolo H AI — D CE ; dunque tutti gli angoli 
cflendo uguali , 1' angolo H ALI uguaglia il dato 
angolo folido DCFE. Il che ec. 

Nota . Se l 1 angolo folido dato fife contenuto da 
più di tre angoli piani , fi potrebbe ad ogni modo 
applicare ad una data retta in un dato punto V an- 
golo folido uguale ad e/fi . Per e/empio fia V angolo 
dato DCFE M contenuto da quattro angoli piani ; 
fi fighi con un piano quadrilìneo DEFM oppojlo 
al dato angolo C , indi condotta una diagonale DF , 
col piano C D F fi dividerebbe effb angolo folido in 
due angoli contenuti da tre angoli piani , onde do- 
po aver fatto alla data retta linea , nel dato punto , 
un angolo uguale ad uno de 9 contenuti da tre an* 

goh 
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gali piani DCFE, fi potrà aggiungere P altr$ 
angolo da tre piani contenuto DC MF;Wr riufci- 
rade fritto al punto della data linea /' angolo qua- 
drilineo uguale al dato D C E F M ; e fe jojfe il da- 
to angolo compre fo da pià di quattro angoli piani , 
la bafe dt tale angolo farebbe un poligono divifibi- 
le in più di due triangoli : onde effb angolo potreb- 
be dividerfi in tanti angoli trilineari , qnanti fono i 
triangoli , in cui fi /partirebbe il piano della fua ba- 
fe ; e però aggiungendo al me defimo punto dato del- 
la data retta linea , concorrente con altre , che for- 
mano i triangoli dell' angolo folido già defcritto % 
altri angoli foli di trilineari, che fono nel dato 
angolo folido , riufcirà di coftituire adiacente alla 
data linea dal punto dato un angolo folido con- 
tenuto da più angoli piani , benché foflero più di tre , 
e più di quattro gli angoli componenti il dato an- 
golo folido. 

PROPOSIZIONE XXVII. PROBL . 

Sépra una data retta linea A B defcrivere un fig. m* 
folido parallelepipedo fimile 9 e fimilmente poflo ad 
un altro dato D C E M . 

COftituifcafi al punto dato A fopra la data linea 
un angolo folido B ALI = al dato DCFE*, 1 »<5. xi. 
e taglifi AL in proporzione a CF , come la da- 
ta AB al lato CD ; e fi faccia ancorai' AI al- 
la CE nella medefima proporzione delle date A B, 
CD\ indi compiuti i parallelogrammi B AL N , 
IALG 9 NLGO, fi compifca il parallelepipedo 
co' piani paralleli a quelli , che faranno parallelo- 
grammi fimili , ed uguali b , che farà fatto fulla da- 1» D'f- * 

ta 
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ta linea A B il folido B ALIO fimilc , e fioiilmen- 
te pofto al dato DCE F M > avendo gli angoli u- 
guaii ad effo , ed i lati proporzionali a' lati del 
inedefirno. U che era da farfì . 

PROPOSIZIONE XXVIII. 

Segando/i un parallelepipedo A B col piano C F E D f 
che pajfa per i diametri de' piani oppofti ; farà fe- 
gato pel mezzo . 

• 

IMperocchè eflfendo i piani oppofti uguali, e fi- 
miii parallelogrammi GFEA , CDHB\ ed an- 
cora GADC,edFEHB,ed il piano CFED co- 
mune a' due prifmi CGFEAD, e CBFEHD 
eretti fopra i triangoli fimiii , ed uguali D A E , 
ed E H D , a* quali pure corrifpondono altri due 
CGFy FBC fimiii, ed uguali tra di loro, e con 
gli oppofti -, per tanto effi prifmi fono uguali ; on- 
de il parallelepipedo dal piano CFED refta di- 
vifo pel mezzo (*). 

PRO- 

(a) Le porzioni parali e le- li, quando abbiano uguali bt- 
pipede fono proporzionali al- fi , e la medefima altezza : (Pr, 
le loro bafi parallelogramme : 36". 1. 

( Pr. ay. xi. ^ IV. E fono alle loro bali 

Ma i parallelogrammi, che proporzionali» allorché hanno 
fervono loro di bafe, hanno la medefima altezza: ( Pr. 
quelle cinque. proprietà , cioè I. v. 

L Allora fon divifi pel mez- V. E in ultimo i paralle- 
zo > quando fi conduce in elfi logrammi uguali hanno intor- 
una linea , che congiunga gli no ad angoli uguali i lati re* 
angoli oppofti ,( Pr. 34. 1. ciprocamente proporzionali; 

II. Sono uguali , qualora fie- e viceverfa.*( Pr. 14. vi. 

no pofti fulla medefima ba« ttunqae data la debita pro- 
fe , e fra le metfefime parai- porzione V iftcflb pure fi av- 
ide defcritti: ( Pr. 35. 1. vererà anclie de' parallelepi- 

III. Come ancora fonougui- pedi , cioè . 

ISe- 
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PROPOSIZIONE XXIX. 

1 Midi parallelepipedi AG HCDEFB, F,G • , ^ 
AGHEMLKI poftifopra Fiftejfa bafe A G H E., 
tra gt iftejfi piani paralleli A H , F K >con i lati A M, 
GL,edEÌ 9 HK prodotti all' iftefe linee de 1 lati 
F B , D C prolungate neir iftejfi piano , fono fempre 
parallelepipedi tra di loro uguali 

IMperocchè eflendo D C = EH= I K, aggiunta 
C I,hDl=zCK ; ma ancora DE=.CH, ed . , : - 
E l=HK ; dunque il triangolo D E I è uguale , 
€ fimile al triangolo CHK, e così ancorai trian- 
goli FAM, BGL fono limili , ed uguali ; ed an- 
cora il parallelogrammo DI M F è uguale , e fimi- 
UaCKLB,cc9sìDEAF*CHGB 9 ed E IMA 
ad H K L G \ e perciò il prifma triangolare DIEMFA 
uguaglia il prifma C K HLB G ; e tolto di comune 
CP JMNB , ed aggiunto a* rimanenti pezzi il 
prifma EPHGN'A , rieice il parallelepìpedo 
AGHCD E FB uguale all' altro AGHEMLKI* 
Il che ec. 



PROPOSIZIONE XXX. 



Quando ancora il parallelogrammo IMLK oppa- ric. »». 

ilo : 

I. Segati quefti con un pia» biano bafi ugnali, e la me* 
no» che pafli per i diametri definì* altezza :( Pr. 31. xi. 
de' piani oppofti , faranno effi IV. £ faranno proporzio» 
parallelepipedi divifi pel mei- nali alfe loro bafi, qu?ndo 
zo ; ( Prop. 28. xi. abbiano efli la medefima al- 

II. Saranno uguali» quan- tczza ; ( Prop. 32. xi. 

do fieno podi fulla medefima V. E finalmente i paralle- 
bafe , e fra gli ftefli piani pa- lepipedi uguali hanno le bali 
ralleli ; ( Prop* 29. xi. reciproche dell' altezze \ e vi- 
lli. Come ancora dovran- ceverfa, ( Frop. 24. xi. 
no cfleré uguali , qualora ab. 
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fio alla bafe comune EAGH di due parallelepipedi 
tra i mtdcfimi piani paralleli , non s 9 incontrale 
colla direzione delle rette parallele D C , F B ; ad 
ogni modo ejji parallelepipedi faranno uguali. 

"PSfe rette prolungate D C,F B parallele ad AG , 
JJi e ad7X leghino le altre rette tra di loro 
parallele IM, KL ne' punti O, fij P, farà 
il parallelogrammo NO P Q = DCFB = AEHG; 
onde condotte le rette E N , HO? A Q^,G P , farà il 
« **. xi. parallelepipedo A EHGPQNO = AEHGBCDF*: 
e finalmente AG H E MI K l— Al HG P QN 0, 
terminando all' ifteffe linee prodotte l K L\ 
dunque fono ancora uguali A E HG B CD F, ed 
AGHEMLKI. pofti full» ideila baie, e tra gli 
•ftetfi piani paralleli, benché non s' incontrino 
colla direzione delle rette DC, FB. Il che ec. 

Corollario . E* manifefto » che fe ancora- fo- 
pra i' ifteflà bafe IMLK fofle tra gli fleffi piani 
paralleli defcritto un altro parallelepipedo , fareb- 
be uguale- ad cflo AG HE MLKI, e confeguen- 
temente ancora uguale a ciafcuno degli altri due 
A E HGBCDF^à AEHGP QJSÌ 0 ; onde anco- 
ra i parallelepipedi, che hanno bali uguali , e fo- 
- Iiq tra i medefimi piani paralleli , fono tra di lo* 
ro uguali, 

PROPOSIZIONE XXXI. , 

/ folidi parallelepipedi , che hanno uguali bafi e 
la mede/ima altezza , fra loro fono uguali . 

» * * f t i . i : I • • • ' 

ESfendo che gli ftefli piani paralleli hanno la 
meueùma altezza in qualunque Tito , ed un 

piano 
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piano parallelo all' iltefla bafe , fe foflTe fopra , o 
ibrto il parallelogrammo del parallelepipedo op- 
pofto alla bafe, : avrebbe maggiore, o minore al- 
tezza; dunque i. folidi parallelepipedi , che hanno 
la medeuma altezza, poflono diiporfi tra gli ftefli , 
due piani paralleli , e però avendo le bafi uguali, 
dovranno edere uguali tra loro ». a Or. 30. 

PROPOSIZIONE XXXII. • 

Ifolidi parallelepipedi A E , G O , che hanno U me- ric. *». 

de/ima gltezzajonotra di loro .come le bafi AC , G M • 

v * • * 

T>Rolungata LGiaF, li faccia il parallelogram- 
IT mo HGFl ABCDy e fi corapifea il pa- 
rallelepipedo FGNQJtiH tra gli ftefli piani pa- 
ralleli dell'altro: farà quefto parallelepipedo = 
A SC D TE VS, avendo uguali bali , eia medefima 
altezza b: ma FG1SIQKIH all'alno GNPLOQHM 
■è, come la bafe alla bafe c, cioè come/ FGH( che 
" ?=A BC D)a GL MH; dunque ancora A paralle- c a5# 
lepipedo A E all'altro GOè, come la bafe AC 
alla bafe G M. Il che ec. 

Ancora i prifmi ugualmente alti fono come le 
loro bafi; perchè fe fono bafi triangolari, fono la 
metà de' parallelepipedi eretti fopra i parallelo- 
grammi doppi di tali triangoli : fe fonò bali po- 
ligone , poflbno dividerti in triangoli , ed eflì pri£ 
mi interi in altrettanti prifmi triangolari propor- 
zionali alle loro bafi. ----- 

PROPOSIZIONE XXXHII 

i folidi ' parallelepìpedi fmk HIMKZ , ABDGF ne™. 

fono m proporzione tripla de' lati omohgbi IM*EG. 

Si 



\ 
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SI prolunghino la retta LM in M0 = E F , la 
retta 1 M in MN=sEG t e la retta RM in 
MP = E A, e compiuti i parallelogrammi OMN , 
OMP t NMP , fi tirinogli oppofti' piani paralleli , 
da cui fi formerà il parallelepipedo 0 P QJJ M u- 
guale , e fimile al dato AB D G F» avendo gli ftef- 
fi angoli folidi,ei medefimi parallelogrammi u«* 
guali, e fimili. Prolungati ancora i parallelogram- 
mi , fi compifeano i folidi parallelepipedi KLSYM, 
LTVSQ_M\ farà il parallelepipedo H1MKZ al 
confeguente KLSVM, come la bafe IR alla ba- 
fe R V, cioè come il lato 1M ad MNi ed è 
KLSYMzà LT VSQ_M,come\cba(iRN,NP, 
cioè cerne IIM ad iWP: e finalmente L T VS.QJA 
ad OPQJSfM, come le bafi LN, NO ,c\o$ come 
LMaàMO; dunque la proporzione di lllMKZ 
ad 0 P 2»^ iW, ovvero ali 1 uguale folido ^£DGf 
• : è comporta delle tre ragioni uguali, cioè di l M 
ad MN, di ad MP, e di Z Mad MO , ( per- 
" v - 3 chè effendo fimili i parallelepipedi , i loro iati omo- 
loghi debbano avere l'ifteiTa proporzione , ) dunque 
la ragione di etti parallelepipedi fimili è tripla di 
quella di un lato IM allato omologo EG=MN. 
Il che doveali dimoftrare . , ! 

Corollario . Se quattro linee fono proporzio- 
nali , un folido fatto fopra alla prima al folido fi- 
mile fatto fopra alla feconda ftà, come la prima 
«Ha quarta, che ha ragione tripla della prima al- 
la feconda . . . • > 

PROPOSIZIONE XXXIV. 

fìg. ,o 5 . I parallelepipedi uguali AC D, N PI hanno le 
bafi reciproche dell' altezze \ e quei parallelepipedi , 
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in cui le hafifono in ragione recifroca dell' altezze , 
fono tra di Igro uguali , . . , 

> • 

SE aveflèro uguale altezze i folidi dovrebbero 
ancora avere Je bau* uguali , per eflere tra di 
loro uguali; onde la bafe del primo alla bafe del 
fecondo larebbe , come V altezza di quefto all' 
altezza di quello . Se poi le altezze fono dilegua- 
li , effendo quella di NPI maggiore di quella 
di ACD, 0 tagli NPI col piano O LKM pa- 
rallelo alla bafe H G /£, in altezza uguale a quel- 
la del fohdoACD, (tirata NXperpendicolare al 
piano della bafe//G IQ* fegante il piano 0 LKM 
in Fin maniera, che VX fa uguale all'altezza del 
folido ACD)hrì A C D,Q LlQ^jB ZDS>HGIQ± :% 
màACDz: NPI; dunque ancora NP 1.0 LI 0 
::BZDS.HGI(l:maNPjy)L]Q>j: NH.HO^h 
::NX. Adunque* Z D S . HG 1 Qj.N X. V Xi 
C però la bafe dell'uno alla bafe dell' altro è, 
come l'altezza di quefto ali' altezza di quello- 
e viceverfa effondo B Z DS . H G I Qj: N X . Vx\ 
che uguagli l'altezza di AC £>,farà AC D.Q L JQ 
;: NP /. OLIQjì eperò AC D - N P I {a) . XI 
che dovea dimoftrarfi . 

P Co- 



Prima Parte . 
(a) l ACD . OLlCt : : BZDS . HGIO ; ( 3 a 
ma ACD =5 NPI; [ipouji. 

dunque NPI .OLIQj ; BZDS . HGIQ- 

ma NPI .OLIQ^:; NH . HO; ( *j. u. 
dunque EZDS.HGIQj: NH . HO- v - 
maNH .HO :; NX . VX, ( 3. vm«. v. 
ficchc BZDS . HGIQj ; NX . VX v ' 



! 
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Corollario. Ancorai prifmi triangolari ugua- 
li, eflendola metà ,di uguali parallelepipedi , {per 
la Proporzione 28. ) debbono avere le bafi recipro- 
che dell' altezze - f t fe hanno ie bafi reciproche dell' 
ilteZze .debbono effere uguali, eflendo 1" iftefla pro- 
porzione delle bafi di quefti prifmi, che quella de* 
parallelepipedi, e V iftefla ajtezza {li quelli, e di 
quelli, 

PROPOSIZIONE XXXV. 

E fendo uguali ì due angoli filidi H ALI , D C F E, 
' contenuti da angeli piani H A I = D C E , HAL 
= DCF,LAI = FCE,y* dalle due linee AL, 
C F fublimi al piano degli angoli uguali H A I , D C E 
fi tramandane in ejji piani le perpendicolari L K , 
F G , congiunte le rette A K , C G , riufeirà /' untolo 
GCF = KAL. 



Oleno prefe le due fublimi AL 9 CF tra di Io- 
ro uguali, e tirate le L K, FG perpendicola- 
ri a' piani l'oggetti , fi tirino la K I , e laG E perpen- 
dicolari alle AI, CE , e prodotte 1K, in H, ed 
E Gin D agli altri lati A H» CD, fi congiungano 
HL, IL, ed E F, DF. Eflendo il quadrato AL 
= a' quadrati A K , K L , ed il quadrato A K =2 



— ^ - - - -— — ' 

■ 1 !■ pi 1 . 



a'qua- 



Seconda Parte . 
II. BZDS.HGIQ :: NX. VX 
ma BZDS . HGIO = ACD . OLIQj ( 3*« 
dunque ACD .OLIO:: NX . VX: ( »• T - 

ma NPI .OLICt;: NX . VX; 
dunque ACD .OLIQ^; : NPI . OLIQ> ( »• v ' 
ficchè ACD = NPI. t**< 
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Squadrati A I, IK; dunque il quadrato A L — a 
tre quadriti A I , IK . K L ; ma i due quadrati / if , 
K L =5 al quadrato /A ; dunque il quadrato ^Z 
= a' quadrati ^ /, ed /Z; però l'angolo A IL è 
retto . Similmente fi proverà retto P angelo C Et- 
dunque eflèndo l'angolo LAI = FC E , e l'an- 
golo AJL^zCEF, ed 1} lato AL=CF, farà 
ancora AI=CE, ed JZ = £i^ ; però eflendo a t 
ancora l' angolo HAI^cDCE 9 càAlH=C E D , 
ed il Jato A1=CE; farà pure^U = CD, ed 
HI — DE*: ed effendoilati ^H=CZ),ed ^£ 
= C F, e l'angolo H^Z = DCF , farà pure la 
baie HL=DF: indi ne' triangoli HLl> DF E 
effondo tutti i Jati del prirao=a quelli del fecondo , 
ancora gli angeli corrifpondenti faranno uguali ; 
perciò ne' triangoli KU,G EF eflendo Y angola 
K I L = G E F, ediretti IK L f EGF uguali, ed 
ILz=iEF f farà pure 1K—EG, e KL=GF; 
onde effendo ^ 7=C£, ed 1K = EG , e i 1 ango- 
lo ^ = CZG , farà pure AK=*CG; però ~ 
ne' triangoli ^#1, CGi? eflendo AL = CF, 
ed AK—CG,cKL=GF, l'angolo GC/? fa- 
rà = /I Z . Il che dovea dimoftrarfi . 

Corollario . Eflendofi moftrata K Z = G F , 
dunque in due angoli folidi comprefi da tre an- 
goli piani , ciafeuno uguale al fuo corrifpondcnte , 
prefi due lati uguali AL, C F , e da' loro termi- * 
ni tirate foprai piani oppofti H Ah DCE le per- 
pendicolari Z K , FG , riefeono quefte tra di loro 
uguali altezze . 

PROPOSIZIONE XXXVI. 

E fendo tre lìnee A, B, C proporzionali , il fi- FIG. 20 j. 

P 2 lido 
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Udo parallelepipedo feDKF fatto dalle date tre linee 
ì uguale al folido L M QN equiangolo , fatto dalla fola 
media B , cui fieno uguali tutti i fuoi lati . 



E 



Sfondo DF**A,D E=B, DK = Cncl pa- 
rallelepipedo 2s D K F, e cialcun lato M AT , 
ML , jW<2L = B neir altro folido equiangolo 
LMQJi, iarà DF . MN :: MQ_. DK ; oade 
intorno agli angoli uguali F DK , N M Q_ effondo 
i lati reciprochi , è il parallelogrammo F D K / = 

* I4 ' VI - NMQJ *: ed eflendo Z , chi tiraffe da' 

punti E,L foprai piani X Z) F>QJMNle perpendi- 
colari , farebbero nell uno, e nell'altro fohdo u- 
guali altezze b; dunque eflendo ancora lebaffFD/ÉT, 
NMQJl uguali , efli folidi parallelepipedi fono u- 
guali . 11 che ec. 

\< PROPOSIZIONE XXXVII. 

. — ^ . 

MG aotf ^ f quattro rette linee AB, CD, EF, GH /àwo 
' *° ' proporzionali ; due parallelepipedi fimili A B K , C D L 
fatti fopra alle prime faranno proporzionali a due 
altri fimili tra di loro EFM, GHN Jatti fopra 
ali* ultime. 

IMperocchè A BK a CjDZ è in ragione tripla di 
^5 a CD C -, e fimiiraente EFM a GHN è 

• 33# XI ' in ragione tripla di E F a GH C ; dunque eflendo 

AB . C D 11 E F . GH, ancora la tripla ragione 
della prima è uguale alla tripla della feconda, e 
però ABK.CDLnEFM.GHN. Il che era 
da dimoftrarfi. 



PRO- 
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; Proposizione xxxvm. - tav xi 

v . Sia il piano CAD perpendicolare ad un altro FIG. a»7, 
A D B ; fe da qualunque punto E del primo fi tira 
la perpendicolare /opra il fecondo , cadeva nella lori 
comune fezione AD, 

PErchè fe cadete fuori in F» tirata nel piano 
CAD fopra la retta AD la perpendicolare 
EG, quefta pure farebbe al piano ADB perpen- 
dicolare ; e congiunta la FG, avrebbe il triangolo 
EFG in F, ed in G due angoli retti; il che è 
imponìbile; dunque ec. 

PROPOSIZIONE XXXIX.' 

» * 

Nel folido parallelepipedo A B C D E tirato un nG - 
piano MNQ^P fegante pel mezzo % lati A B, DG r 
GT, EF de* parallelogrammi oppofti , ed un altra 
piano K L I H fegante pel mezzo i lati AD, BC> 
G E , T F degli oppofti parallelogrammi ; la comu- 
ne fezione OR ditali piani, ed il diametro del fo- 
lido AF congiungente gli angoli oppofti fi fegher an- 
no pel mezzo nel punto S . 

SI congiungano le rette AO, CO, GR, FR; 
eflendo A M— CN, ( perchè fono la metà del- 
le oppofte parallele, ed uguali A B, DC, ) ed MO 
« NO ,( eflendo MN di vifa pel mezzo in O, fio 
come T oppofte, e parallele ad efla A D, BC fo- 
nodivife pel mezzo dalla KL) e 1' angolo AMO 
z=ONC, per eflere alterni delle parallele; farà 
pure AO = C0, e l'angolo MOA=NOC, 
ciafeuno de' quali coir angolo AO Sfacendo due 

P 3 retti, 
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retti, faranno effe AO, 0 C per diritto fra loro: 
c umilmente li proverà effefe (ÌRF una linea di- 
rettamente continuata j onde effendo A G uguale , e 
parallela zCF* (per eflere ciafeun* di loro paral- 
lela , ed uguale a D E ) le rette AC,GF fono pu- 
re uguali , e parallele ; onde AC FG è uri paralle- 
logrammo , nel di cui piano Ci feganò 0 R , ed A F 
in S; e ne' triangoli AOS t FRS V angolo *\- 
tetnoSAO^SF R,ed AOS^FRS, col lato 
AO—FR* dimoftrano eflere pure OSz=SR, 
ed AS = $F; dunque li comune fezione O Rài 
detti piani , ed il diametro , che congiunge gli an- 
goli oppofti A F del raedefimo parallelepipedo ii 
tagliano pel mezzo in S. Il che ec. 

/ PROPOSIZIONE XL. , 

t?IG. top. Bue prifini d 1 uguale altezza ABCFED, 
MGHILKj avendo il primo per bafe il parallelo- 
grammo A B C F doppio della bafe triangolare MGH 
delF altro , fino tra di loro uguali • 
• ' . ... 

IMperocchè compiuti efli prismi in parallelepipe- 
di , con fare i parallelogrammi ABDN > FCEO » 
ed MGHP , K L I riufeirà la bafe MGH?=z 
ABCF , effendo V una, e l'altra doppia del mango* 
lo MG Hi dunque tali parallelepipedi ABCEOND , 
ed MGHIQJCL fono uguali , avendo uguale al- 
tezza , ed uguali bafi ; ma i fuddetti prifrai fono 
* **• «• la metà di tali parallelepipedi a ; dunque ancora 
efli nrifrni erano tra loro uguali. Il che doveadi- 
aaoftrarji . 



PRK- 
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PREFAZIONE 

AL LÌBti.0 Xlt. 
DEGLI ELEMENTI 

DI EUCLIDE. 

*Ùclide dopo avere cfpofti torà giudicati i più nobili fri 

_J nel' "" " ' ~ ~ * ' : T " 

eleménti 
minate 1< 

facili a concepirà, come quelli, Sfera , quale 
che hanno per loro termini le ferita dentro un Cilindro voi 
fuperficie piarle* in quefto Li- le collocata fopra delfuo fe- 
bro XII. pafla < Conad^rare polcro . • • , 
i corpi terminati da fupern- Quanto nobili , e lublitni ne- 
eie curve , vale a dire i Ci- fio le Propefi zioni , che fic- 
Jindri, i Coni» e le Sfere; come nel precedente Libro, 
gli paragona tra loro » e de- còjì in quefto ancora conten- 
finitee le loro mifure . Nen è gonfi , lo potrà ciafeuno per 
meno vàntaggiofo degli altri fe medefimo ben facilmente, 
eflb Libro; mentre contiene conofeere; anxichè fond' avvt- 
in tè quei principi * onde fu- fo » che nel riflettere alla ferie 
tono ftabilite, e formate tan- non interrotta, ed alla cate- 
to famouffime dimoftrazioni ria di variti , per le quali dr 
intorno al Cilindro , al Co- grado in grado fi riconofee 
*>, e4 alla Sfera; nelle quali guidato alle jiù belle cogoi- 
divifateci vengono quelle ftu- noni, che rinvenir fi potei- 
pende proprietà le quali fa- fero dall' intelletto umano , 
rpno con incredibil gloria, e fi* per edere più vivamente 
jcoà acutiùlme fpeculaxioni tecefo , ed infiammato qal de- 
ci* ritrovate dai più rinoma- fiderie, e dall' amore di quefta 
5, ed illuftri {Geometri , e Scienxa, confideranno quan- 
Ipccialrnense dall' incompara, to ubertofa , ed ìoefaufta co- 
bi!* divino ingegno d* Archi- pia di verità fi diramino da 
mede ne 1 felibri della Sfe- quei piccoli fonti # qujfi 
xa , e del Cilindro , i quali pec primi femi di cognizioni . che 
le ammirabili proprietà • che nei pattati Libri fi ft»biU- 
con tengono , furono dall' AH* IfW< ELE- 
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PROPOSIZIONE I. 

e. I Poligoni fintili ABCDE, FGHIK inferiti i 
tié* cerchi , fono come i quadrati de' loro diametri 

AL, FM. ... ,' i 

Ondotte le rette E B, È L,t KG ,K M, 
effendo ì'zngoìaBAE — GFK, ed i 
lati intorno ad efli proporzionali , cioè 
BA . AB :: GF. FAT per la firax- 
litudine de'poligoni , fono fimili i trian- 
goli ABE,FGK; onde V angolo ABE = FGKi 
ma a quello è uguale V angolo ALE, ed a queflo 
* n. in. fi uguaglia l'angolo FMK dunque i triangoli ALE, 
FMK hanno uguali gli angoli inZ, ed in Ai, e 
fc 3». ni. fono gK angoli >1 £ Z, fretti b, però ancora 
*fli triangoli fono fimili ; onde AE . AL t: FK.FM, 
e permutando/i£.i ? i:::^/;. J FiW;tìcchè il po- 
ligono fatto fopra il lato A E al fimile fatto fopra il 

lato 
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lato F K Ri, come il quadrato ALz\ limile qua- 
drato di F M* (*) . Il che era da dimoftrarfi. 

AV- 

Hi ■ ■ m li ili ■ - - 

(m) I. Tutto il perimetro fto , nell* ilte/Ti ragione , ia 

<T un poligono a tutto il pe- cui un lato del primo è al la* 

rimetro dell'altro Umile è to corrifpondente del fecondo . 
proporzionalmente , come il IL Quindi parimente rac- 

lato dell* uno al lato corri- cogliefi , che il perimetro del 

fpondente dell' altro / poiché primo poligono ftà al perime- 

e (Tendo quallivoglia lato del tro del fecondo , che (imita 

primo poligono proporzionale fi fuppone al primo poligono , 

al lato corrifpondente del fe- come il diametro , o '1 rag- 

coildo , faranno pure tutti i gio del cerchio , ove è infcrit- 

lati del primo, che formano to il primo, al diametro, /o 

il di lei perimetro, a tutti i al raggio del cerchio, ove è 

lati del fecondo, che com- infcritto il fecondo. Imper- 

|K>ngono il perimetro di ^ue- ciocché ec. . 

AE . FK :: AL . FM : (Per la dinto* 
Jirazione già fitta . 

ma AE . FK : ; AB - GF ; ( f èrebi le fi* 
gure fintili intorno gli angtli uguali hanno i lati 
proporzionali. 
dunque AB . GF :: AL . FM: ( Prof. ti. v. 
xnaanche BC . GH i; AL . FM, 

e CD j HI :: AL . FM, {Per le mede- 
e in fine DE . KI : : AL . FM,* ((ime prove . 
quindi ne fegué , che le rette AE-f AB-+BC— t-CD 
-+DE ftanno all' altre rette FK-+GF-fGH-fHI 
-+KI , come ALa FM,cioè tutto il primo poligono 
AEDCB all'altro FKIHG ftà come il diametro A L 
del primo al diametro FM del fecondo poligono . 
Il tutto per la Prop. xn. v. 

- III. Che però potendofi ac- finalmente tal proprietà de' 
crefeere il numero , e diminuì» poligoni fimili infcritti ne'cer- 
re la grandezza de' lati de* eh j verificarti ancora della cip- 
poligoni all' infinito; dovrà conferenze «V medefimi cer* 

chj , 
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AVVERTIMENTO. . 

V\C* air 

• * ' Nella feguente propofizione è fuppofla la prima 
del Libro x. , di cui non fi è addotta qui la dimo- 

fir azione , però balla oprvaré , che date due quan- 
tità dtfuguali AB,? C , ( o fieno linee , o fuperficie > 
o fetidi ) , fe dalla maggiore fi levi AD, che ne 

fia la metà, e dalla rimanente DBj? levi la DE 
che fia la metà di e fa, e così di mano in mano 

fi continui di fare , riufcirà finalmente il re/lo mi- 
nore della data quantità C ; imperocché cfuefta rad- 
doppiata iti Gli e la Gì raddoppiata in GH < 
quefia in G E te. dovrà finalmente far fi maggiore di 
ejfa A B ; on'de la metà dì A B farà minore di F H , 
metà di F G ; e la metà di D B farà pure minore 
di HI, metà di HG ;e la metà di EB , che fia EU 
} minore di I K , metà di IG; e però il refio L B 

farà minore di KG, la quale è uguale alla data C . 

Che fe dalla data AB fi toglie A D maggiore 
della metà di ejfa , e dalla rimanente DB la DE 
maggiore della metà della rimanente D B , e dalla 
EU fi Uolga la EL maggiore della metà di quella 
te. maggiormente fi vede, che alla fine il refto LB 

farà minore della data C . // che è quanto fi mo~ 

fir a nella Proporzione L del Libro X. fuppofio nella 

feguente. 

PROPOSIZIONE II. 

ric. 212. / cerch) A B T , E F Wfono proporzionali a' qua- 
drati de loro diametri AC, E G • Im- 

chj, che fono l' ubino ter- in f^^^^^^T^l 

mine, net quale* vanno a fi- renze de' cerchi fi dimoltrano 

nlre i perimetri dai poligoni proporzionali ai raggi loro,© 

fimili , mol tipi ietto cht fia in •' diametri . 
infinito il numero de' iati -, • 
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IMperocchè fi faccia come il quadrato A C al 
quadrato EG , così il cerchio AST allo fpa- 
zio Z. Se quefto fpatio non foflk uguale all'altro 
cerchio ENM, o farebbe minore, o maggiore di 
effo. Sia minore , ficchè gli manchi la quantità X 
per uguagliarlo . Infcrivafi nel cerchio ENM il 
quadrato EFGH, il quale eflcndo la metà del 
quadrato del diametro EG W,che fi circolcrive- 
rebbe al cerchio («, perciò EFGH è maggiore 
della metà di effo cerchio (0; indi ne' fegmenti 
refidui divifi per mezzo gli archi in 0,M,L,N , 
e congiunte le rette E0,0H,GM,MF,EL,FL, 
GN,HN , faranno quelli triangoli EQ H,G A4F, 
E LF,GNH maggiori della metà de fegmenti cir- 
colari, acuì fono inferita effendo qualunque 

trian- 

(a) li quadrato E F G tì è la che reterebbe circorcritto al 
metà del quadrato del diame- cerchio ( Pr. 7. IV.)» e che 
tro EG; poiché il quadraro è doppio del quadrato fcbGH . 
d'EGè uguale a' due quadra- fecondo quello fi è dimoftra- 
ti d EF , e di FG (Pr. 47 1. ) s «° P<*° t fopra , farebbe mag. 
ma quefti fono uguali tra lore , gior e del cerchio intiero hN M, 
per efferedeferitti fopra i lati perchè ad effo «reofentto ; 
è 1 un quadrato; dutlqUe quel così il quadrato EFGH, che è 
quadrato d' EG farà doppio infermo nel cerchio medefi. 
di uno di efli , cioè di E F , mo, e che è la metà del qua- 
qual' è appunto H quadra- dratod* EG , dovrà eflerc mag- 
ro EFGH ; onde conchiudefi gior* del feimcerchio , o det- 
enere quefto la metà del qua- M * ^ webo . 
drato del diametro EG < {<*) l triangoli EOH , HNG , 

&) Che il quadrato del dia- GMF , FLE fono maggio, 1 
mitro EG retti eirCofcriito delia metà de' feguenti circo- 
al cerchio ENM , è manifefto lari , a' quali fono elfi trian- 
per la Proeofizion» VII. del gol! infetitti perchè ìltrian- 
Libro IV HNG è la metà del rer* 

. (€) li quadrato EFGH* tangolo HPQG(Pr. 41. L ) : 
maggiore della merà di etto ma quatto rettangolo è mag- 
cercEio; poiché Gccome il giore del fegmenro inderò 
quadrato del diametro EG, circolare GNH; dunque la 
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triangolo la metà del rettangolo circofcritto A tao 
fegmento , come HNG è la metà di HPQ_G , e 
così profeguendo a dividere pel mezzo gli archi 
rimanenti, con tirarne le fue corde, faranno Tem- 
pre quefti altri triangoli più della metà de' feg-» 
menti circolari reudui , i quali però finalmente riu- 
a Awert. f c i rann0 minori della quantità Xz f con cui il cer- 
" ' chio eccede lo fpazio Z; onde V infcritto poligo- 
no, quale fia E OH N G M F L, o un altro di dop- 
pio numero di lati farà maggiore dello fpazio 
Z M . Perlochè infcritto nell' altro cerchio 
ASTìiaùioiìe poligono AKBSCT DV, fareb- 
be quello a quello, come il quadrato AC al qua- 
li i. xih ^rato £Q b, c ioè come il cerchio A S Tallo fpazio 
Z ; dunque effendo quel poligono E 0 HN G MF L 
, maggiore di Z , farebbe ancora V altro poligono 

AK- 



nictì del rettangolo, che è to circolare G NH ; ed il me- 
il triangolo HNG, farà mag. defimo dee dirli degli altri 
giore della metà del tegmen- triangoli. 

W L' infcritto poligono EOHNGMpL farà 
maggiore dello fpazio Z. 

Imperciocché Z — i- X = al cerchio ENM : ( lp 0t - 
mail quadrato EFGH-f i icgmenti=al cerchio ENM ; 
dunque EFGH-hi fegmenti circolari =Z-fX i 
Avvertita ma i lègmenri circolari addivengono finalmente>X; 

preceda 

flcchè EFGH farebbe >Z. E perciò il poligono 
EOHNGMFL molto più dovrebbe eccedere P 
ifteflb fpazio Z \ 



Digrtfced by Google 



Libro XII. . 237 

AKBSCTDV maggiore del cerchio AST $ in 
cui è infcrirto (*) . Dunque non potca eflere Zmino- 
redelcerchio£#jW(*).Nèmeno poteva fupporfi 
maggiore di eflò W, perchè fteendofi il cerchio 

ENM 



W Noti fi , che il quadrato a" una linea fi denota con una 
lineetta, col z. /opravi a dejlra della feconda lettera. 

AKBSCTDV. EOHNGMFL:; AC . EG :('.*n. 

ma il cerchio AST . fpazio Z : : AC . EG ; ( Tp$ *' 
dunq; AKBSCTDV . EOHNGMFL : : AST . Z , < *• 
ed EOHNGMFL. AKBSCTDV :: Z. AST: (0**4.*. 
ma EOHNGMFL > Z; (Dimofin 

dunque* AKBSCTDV > AST (i4.v., ♦ 

• * * 

(&) Dall' alTurdo, che.fi è fuo tutto) , mani fedamente a p- 

rilevato , ( ciaè che il poligono panfee nen eflere poflìbile IP 

AKBSCTDV infcritto nel cer. ipotefi fatta fin da principio 

chioAST farebbe maggiore del della dimoftraxione , vile a 

cerchio ifteflb, e per eonfe- dire che lo fpazio Z potè ffe ef» 

guenza la parte maggiore del fere minore del cerchio ENM, 

W Le medefime prove, che fi fono addotte per 
dimoftrare lo fpazio Z non potere eflere minore 
del cerchio ENM , pofTono facilmente adattarli 
per provare, che neppure lo fpazio R può eflere 
minore dei cerchio AST , previa però V ipotefi , 

che EG . AC* : : ENM . R . 

Poiché ENM . R .-.-EG"* . AC: Mot. fecondi . 

ma Z .AST :: KG . AC*; {Ipot.pnms^Cor.Pr^v, 

dunque ENM. R :: Z . AST 

ma ENM < Z; 

dunque R <AST Lo 
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ENM ad uno fpazio R , come il quadrato EG al 
quadrato AC , cioè come Z al cerchio AST\t(* 
lendo il cerchio minore di Z, ancora lo 

fpazio farebbe minore del cerchio AST \ il 
che abbiamo veduto efiere imponibile . Era dun- 
que Z uguale al cerchio E N M; e però il cer- 
chio AST al cerchio ENM è, come il quadrato 
del diametro A C al quadrato del diametro E (?. 
11 che ce. 

CoftOLLARto I. Quindi fi ha , che un cerchio 
ad un altro ftà, come qualunque poligono infcritto 
nel primo al limile poligono infcritto nel fecondo 
cerchio , eflendo tutti proporzionali a' quadrati de* 
diametri di effi cerchj . 

Corollario II. Dal modo, con cui fi è dimo- 
flrata quefta propofizione , può dedurfi general- 
mente, che fe in due date grandezze fuperrìciali, 
o folide poffono tali quantità infcriver/i maggio- 
ri della metà di efle , e nel rimanente altre quan- 
tità , che pure fieno maggiori della metà di tali 
refidui, cui fono inferme ; e cosi nel refto ditali 
grandezze s' interpongano altre quantità maggiori 
della metà di tali fpazj , e così fempre, onde l'ec- 
Ceffo di qualunque data grandezza fopra la forn- 
irla di quelle in ieri tre quantità , divenga minore di 
qualunque data minima grandezza ; e la fomma 

delle 

Lo che abbiamo veduto di nè maggiore del cerchioENM, 
fepra eiFere imponibile ; onde gli dovrà e fiere uguale /e per- 
c fc»!fa altresì per quefr* altro ciò eflendo in vigore della pri- 
llili r do , che ne feguirebbe, maria i potè fi il quadrato AC 
la feconda ipòtefi, cioè che al quadrato EG , cosi il cer- 
io fpazio Z po*efte eflere mag* c (no AST allo fpazio Zfarà «n- 
giore del cerchio ENM . Qa»n- cara come il quadrato AC «I 
«li conchiuderfi. che Jofp^zioZ quadrato EG, così il cerchia 
non potendo effe*fenè minore, AST al cerchio ENM. 
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delle quantità infcritte in una di tali propofte gran- 
dezze , ftia alla fomma di altrettante infcritte ùmil- 
mente neir jaltra , tèmpre in una data ragione anco- 
ra quelle intiere grandezze dovranno effere nella 
medefima ragione , come qui fi è provato ne' cir- 
coli, che effendo in elfi inferirti fimili poligoni, i 
quali ne lafciano V ecceflb minore dèlia quantità X , 
c fono fempre come i quadrati de* diametri, deb* 
bono effere i detti circoli nell' iftèffa ragione . 

PROPOSIZIONE IH. 

Ogni Piramide AB CD triangolare può divi-* lG ' 
ter fi in due piramidi AEGH, EBFI uguali 
fintili tra fe , e con V intiera ; tà in due prifmi 
EiCHKF, EHGDKF tra di fe uguali Ja cai 
fomma però farà maggiore della metà della data Pi- 
' romite AB CD. 

TAgliati per mezzo tutti i lati ne' punti E , //, 
6, K> F, /> € congiuntele rette EH, HG, 
G E , E I, IF >F K , K H ,H I ,ì K , E F , le qtrali 
fegando fempre due Jati proporzionalmente fono 
parallele agli oppofti lati; è manifefto eflere 
guali i triangoli A EH, E BI , e fimili tra di fe, 
ed all' intiero A BC : parimente i triangoli AEG, 
E B F fono uguali , e limili ad AB D ; e cosi ac- 
cade ne' triangoli uguali AHG , EIF, fimili ad 
ACD,z negli altri due HEG, JBF tra loro 
uguali , e fimili a CBD; dunque le piramidi 
AEGH, EBFI fono uguali , e finirli tra di fe f 
e coli 1 intiera ABCD.l prifmi pofeia che refta- 
no EICHKF yEHGDKF fono ugwlmert* 

te 



24© Elementi di Euclide 

te alti , c quello ha per bafe il parallelogrammo 
IO KF doppio del triangolo IFK , e però 
doppio della bafe triangolare F K D di quell'altro 
palma , eflendo 1 F K = F K D nel parallelogram- 
a 40. xi. mo IF D K , però fono prif jù uguali a j ma il primo 
è maggiore della Piramide IKCH, la quale è u- 
guale a qualunque dell' altre due , per efempio ad 
A EGH; dunque ambidue quefli prifmi fono mag- 
giori dell'altre due piramidi, e però fono più della 
metà dell' intiera piramide ABCD. Il che ec. 

PROPOSIZIONE IV. 

» 

FIG. aij. d ue piramidi triangolari ugualmente alte 

ai 4. ABCD.LMONy?/? divi a ano , come nella pre- 
cedente y in due (imi li uguali piramidi , e né* due pri- 
fmi uguali > e eia/cuna delle particolari piramidi fi- 
milmente dividafi, come le intiere , e quefte, che ne 
rifultano, pure dividanfi , come r altre, e così di 
mano in mano; come la bafe C B D della prima pi- 
ramide , alla bafe O M N della feconda , così fa- 
ranno tutti i prifmi fatti in quella , a tutti gli al* 
frettanti prifmi fatti in quefta , 

ESfendo divifi per mezzo tutti i lati delle in- 
tiere piramidi, come nella coftruzione della 
precedente Proporzione , ficcome fono effe ugual- 
mente alte, ancorai prifmi FEHGDK, TRPQflV 
fono ugualmente alti ; e però fono come le loro 
bC$r$t*. bafi FKD, TVNb, e quefte fono, come le 
Pr.ja.xi. intiere bafi C B D , 0 MN quadruple di tali trian- 
goli ; dunque i prifmi FEHGDK , cT IIP QJIV, 
ed ancora i due uguali F LHG DK*-+F£ HK CI, 

m 

e 1 
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e i due uguali TRPQJJV*-*- TRPVS, fono, 
come le bafi dell 1 intiere Piramidi» CBD , ed 
0 MN . Che fe fi farà la coftruzione ftefla nelle 
piramidette ABGH, LRP Qj e nell' altre due 
E BF 1 , RMTSi i prifmi dell' una a quelli deli' 
altra faranno pure , come il triangolo E HG . R P Qj: 
BJF . JUST 11 CB D . OMN-, e così riufcirà 
fempre ; dunque la fomma di tutti i prifmi , che 
fi fodero interim nella Piramide ABCD*ed al- 
trettanti infcritti nella Piramide L ÀI 0 N faranno 
femore , come le bafi di effe Piramidi B CD ,MQN. 
Il che ec. 

PROPOSIZIONE V. 

Le Piramidi triangolari ugualmente alte A B C D , 
LMOH fono, come le bafi loro BCD, MON.. 

- » 

IMperocchè fatte in effi la coftruzione de' Pri- 
fmi , come nella precedente Propofizione , riefeo- 
no lefomme di effi proporzionali alle bafi BCD, 
JMON:m* fono tali , che i primi due prifmi fo- 
no maggiori della metà di effe piramidi », e gì* in- » !• xi. 
fcritti nelle piramidette reGdue fono più della me- 
tà di efle ec. dunque la piramide intiera ABC D 
all' ugualmente alta LMO N è ncll'iftefla propor- b c#f#/ 
zione delle bafi BCD, MON*. Il che ec. * Frop.i.xu 

PROPOSIZIONE VI. 

Le Piramidi A B C E D , FHIKLG ugual- viG. nj. 
mente alte con qualfivoglia bafi poligone B C E D , 
ed HGLKI fono ture tra di Uro come le dette* 
oaji , ■ - 

Di- 
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ilvidanfi le bafi poligone colle diagonali CD, 
Gì, GK ne'fuoi triangoli; fi vedranno ef- 
fe piramidi co' piani , che padano per la loro ci- 
ma, e per dette diagonali, divife in tante pira- 
t s* zìi» midi triangolari ugualmente alte , le quali faran- 
no , come le loro bafi triangolari a; dunque com- 
ponendo B C E D a CE D farà come la piramide 
ABC ED \\Y ACDE ,eà èCO£a G HI, co- 
me AC DE ad FHG I ;e fimilmente componen- 
do , e convertendo GH/ad HGLKI, come 
FHG I ad FHIK LG; dunque per ugualità ordi- 
nata B CE D . HG L K I :: ASCE D. FH1KLG W. 
Il che ec. 

PROPOSIZIONE VII. 

■ 

Ogni prifma triangolare A B C D E F può divi-> 
"* ierfi in tre piramidi uguali ACBF, ACDE, 
CDEF. , : 

OI tirino i diametri de ? parallelogrammi AC, 
V3 C F, FD. 1 triangoli ACB , AC D effendo 
. uguali, faranno pure uguali le piramidi ugualmen- 
te alte ACBF , A CD E; e parimente effendo u- 
guali i triangoli AD F , D EF, fono pure uguali 
le piramidi ACDE>C D F E della medefima altez- 



za a 



BCD . CDE :. ABCD . ACDE, (P.j.xh. 

eBCD-fCDE . CDE :: ABCD-+ACDE . ACDE( 
cioè BCED . CDE :: ABCDE . ACDE:( p ' l9 - r - 

ma CDE . HGl ; : ACDE . FHGI :{ P , xll 

dunq; BCED . HGI t :: ABCDE . FHGI :( p.„. n 

ma HGI. HGLKI ;: FHGI . FHGLKI; j wi. P.ii.v. 

ficchèBCED . HGLKI :; ABCDE • FHGLKI. (P.***r. 
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za a ; dunque le tre piramidi , in cui refta divifo ■ 4- 
il prifma , fono tra loro uguali . Il che ec. 

Corollario. Quindi ogni Piramide è la terza, 
parte del prifma eretro lopra V iftefla bafe alla 
medefiroa altezza , quantunque foflero le bafi po- 
ligone , potendo rifolverfi in piramidi , e prifmi 
triangolari dell' ideila altezza , eretti foprai trian- 
goli, in cui divideli qualunque poligono. 

PROPOSIZIONE Vili. 

Le Piramidi fimili triangolari ABCD,EFGH HG. 117. 
fono in tripla ragione dei loro lati omologhi A B , E F . 

SI compifcano i parallelogrammi CABK* GEFR. 
iruorno a' lati de' triangoli limili C A B, G E F; 
ed intorno a* fimili triangoli CAD, G EH i paral- 
lelogrammi CA Dì, GEHP; e parimente ne' fi* 
mili triangoli D AB , HE F fieno compiuti i pa- 
rallelogrammi DABN, HEFO-, onde tirati i 
piani oppofti, ne rifugeranno due fimili paralle- 
lepipedi D 1CABNMK, HPGEFQQJI, iquali , 
faranno in tripla ragione de* loro lati omologhi 
AB, EFb: ma effendo tali parallelepipedi dop- b j*. n, 
pi de* prifmi I DNBAC > P HO FEG c , c e »i. xu 
quefti tripli delle piramidi ABC D , EFG Hi \d 7. m. 
fono que' parallelepipedi feftupli di quefte pi- 
ramidi ; dunque ancora effe piramidi fimili fono 
in tripla ragione de' loro lati omologhi AB,EF(*)) 
Ilcheec. QV Co- 

(a) I Parallelepipedi fono in fiali alIePirtmidi.perché quelli 
tripla ragione de'lati omologhi, fono tripli di quefte . Dunque 
I Parallelepipedi fono propor- i Parallelepipedi fono propor- 
zionali a'Prifini , perchè quelli zionali alle Piramidi, e pcr- 
fono doppj di quefti : P ciò a neh 1 effe fono in trip!» 

I Prifmi fono pur e proporzio* ragione de* liti omologhi . 



I 
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Corollario . Ancora le piramidi limili di b3Ìw 
poligona faranno in tripla ragione de* lati omolo- 
ghi , perchè i poligoni fimili dividendoli in limili 
triangoli, ne rifultano fimili piramidi triangolari, 
ciafcuna copia effendo in tripla ragione de 1 lati 
omologhila quale riefce la medefima in ciafcuna 
copia de' lati corrifpondenti in qualunque trian- 
golo ; e però la fomma di tali piramidi triangolari 
erette fopra un poligono alla lòmma di altrettan- 
te fimili erette fopra V altro poligono limile è pu- 
re in tripla ragione de' loro lati omologhi , 

PROPOSIZIONE IX. 

Le Piramidi triangolari uguali, hanno le bafi 
reciproche dell' altezze : e quelle Piramidi , le 
cui bafi fono delle altezze loro reciproche , fono pu- 
re uguali . 

IMperocchè effendo le piramidi la terza parte 
de prifmi eretti fopra all' ifteffe bafi , e alle me- 
• 7* x n. defime altezze * ,• quando le piramidi fono uguali , 
fono pure uguali i prifmi ; e quando i prifmi fo- 
no uguali, fono altresì uguali le piramidi : ma i 
prifmi uguali hanno le bali reciproche delF altez- 
ze, e fe le loro bafi fono reciproche dell'alte** 
b C*r#7. ze,e i prifmi fono uguali b ; dunque ancora le pi* 
Pr.3-f.xr. ramidi, fe uguali fono, hanno le bafi reciproche 
delle altezze , e fe le bafi loro fono reciproche 
dell' altezze , debbono effere Piramidi uguali . Il 
che ec» 

Corollario I. Ancora le Piramidi , che hanno 
le bafi poligone, fe fono uguali, avranno le bafi 
reciproche all' altezze :c viceverfa effendo le bafi 
r - rcci- 
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reciproche air altezze, faranno Piramidi uguali 5 
perchè fe aveffero la bafe triangolare uguale a 
quel poligono , con le medefime altezze , farebbero 
uguali tra loro a , ed uguali ad effe ; dunque ciò , che a 6. in. 
conviene alle Piramidi triangolari , ancora ap- 
partiene alle Piramidi poligone, che farebbero le 
medefime , fe cangiaffero le bali poligone in trian- 
goli uguali ad effe. 

Corollario II. Lo fteflo pure vale de' prifmi 
eretti fopra bafi poligone , che effendo uguali , a- 
crebbero reciproche le ba fi all' altezze ; evicever- 
fa , come accade alle Piramidi , che fono le loro 
terze parti. 

PROPOSIZIONE X. 

11 cono è fempre la terza parte del Cilindro alla 
inedeftma altezza eretto fopra V iftejfa bafe circ$* 
lare EHM. 

SE fi concepifce un prifrfta eretto fopra il qua- 
drato E HG F infcritto nel cerchio alla mede- 
fima altezza del cilindro , farà quel prifma più del- 
la metà del cilindro, effendo appunto la metà di 
queir altro prifma, che li alzaffe alla medefima 
altezza fopra il quadrato del diametro EG , che 
effendo circoferitto al cerchio , farebbe riulcire il 
prifma circoferitto al cilindro, e però maggiore 
di effo -. e Umilmente la piramide eretta all'ifteflt 
altezza fopra all' infcritto quadrato E HG F, farcb^ 
be la metà della piramide , che aveffe per bafe 
inquadrato del diametro £G,la quale farebbe 
circoferitta al cono; e però la piramide fopra 
alla bafe E HG Fdovrà efferc maggiore della metà 

3 del 
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del cono. Similmente fatti i triangoli E OH,H NG 
ce. che fono più della metà de' fegmenti circola- 
ri, cai fono infarini, eretti fopra di effi i prifmi 
all'altezza del cilindro, e le piramidi all' iftefla 
cima del cono , faranno que' prifmi più della metà 
degli eccedi del cilindro fopra il prifma quadrato, 
elfendo la metà dei prifmi eretti fopra un rettan- 
golo, come H P Q G circoferitto ai fegmento cir- 
colare HNG , il qual prifma circoferitto farebbe a 
glieli' eccefTo cilindrico : e fimilmente le piramidi 
' fopra tali triangoli faranno più della metà degli 
eccedi del cono fopra la piramide quadrata infent- 
. tagli, e così fempre; dunque il cilindro al cono 
ftà, come il prifma eretto alla medefima altezza 
fopra qualunque poligono infcritto nel cerchio, 
alla piramide ugualmente alta eretta fopra lo ftefTo 
a C«r#//. a. poligono a ; U qual porzione è fempre tripla b> 
* r j£ a# 2' dunque il cilindro è fempre triplo del Cono, onde 

f!nuì ^ CoQO è ,a terza parte del cilindro. Il che ec. 

*■ 

PROPOSIZIONE XI. 

FIG 21 a cilindri ugualmente alti fono come i cerebj 
* A B T , E H M delle loro ha/i; e così pure fono i co- 
ni fopra ali 9 iftejfe bafi circolari eretti alla niedefi- 
ma alterna. 

ESfendofi dimoftrato , che i prifmi eretti fopra 
i quadrati ABC D E HG F infermi ne' circo- 
li, alla medefima altezza de* cilindri, ne fono più 
della metà di eflì, ed i prifmi pure eretti fopra gli 
altri triangoli, ali* iftefla altezza fono più della 
metà degli eccedi cilindrici fopra gli antecedenti 

prifmi 
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prifnii ce. e tali prifmi effendo Tempre , come le 
loro bali , fe tono ugualmente alti a , le quali bafi aC#r « 
poligone fienili fono, come i medefimi circoli b; 3l ' XI# 
perciò ancora i cilindri ugualmente alti fono, co- Cmll. r. 
me le loro bafi circolari; ed i Coni parimente , Pr * 2 ' nu 
che fono la terza parte di elfi cilindri , fono in 
pari altezza proporzionali a' cerchj delle loro bafi. 
U che ec. 

Corollario. Quindi può dirli , che i Cilindri, 
o i Coni di uguale altezza fono come i prifmi , o 
come le piramidi ugualmente alte fatte fopra fimili 
poligoni infcritti nelle bafi circolari di effi Coni, 
o Cilindri; effendo tanto quefti, che quelli, co- 
me i quadrati de' diametri circolari , proporzionali 
alle bafi de' poligoni , o de* cerchj fteffi . 

PROPOSIZIONE XIL ~ 

I cilindri fimili ABDC, EFHG, 0 i Coni yf- FIG 
mili infcritti in ejft, fono in ragione tripla de' dia- 
metri CD, GH delle loro bafi. 

\ . • 

D All' affé del maggiore MI li tagli la parte IN 
uguale all' affé K L del minore , e per Io pun- 
to N fi faccia paffare un piano parallelo alla bafe , 
che ci farà il cerchio QJl . Indi s' intenda eretto 
un prifma fopra il poligono CO DP infcritto nel- 
la bafe circolare , che pervenga all'altezza dell' af- 
fé Ti, ed all'altezza NI; e nella bafe G VH deli* 
altro cilindro fia pure un fimile poligono infcritto 
G VHX>tà elevato all' altezza del cilindro L K. • 
Il prifma dell' altezza MI a quello dell' al- 
tezza NI farà, come M / ad NI *=LK: ma • 
MI . LK : : CD . GH (per la fimilitudine de' Fr 25 xu 

Q^4 cilin- 
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cilindri ; dunque il prifma deli 9 altezza MI a quel- 
lo dell' altezza NI è, come femplicemente CD a 
• ^ G H. Ma il prifma dell' altezza NI all' altro 
infcritto dentro il minor cilindro , dell' uguale 
altezza LK , è , come la bafe CODP alla limile 
* Caroli, bafe G VHX Z , cioè come il quadrato CDal qua- 

??. *?*.**to GHb > c P ero in ra 8 l0n du P ,a di CD a 
G II ; dunque la ragione del prifma dell' altezza 

MI , a quello dell'altezza LKc comporta della 
femplice , e della dupla della ragione de' diametri; 
c però è in ragione tripla di clTi CD, GH. Ma 
quelli prifmi accodandoti* indefinitamente a' cilin- 
dri, cui fono infcritti, fecondo che fi aumenta il 
numero de' lati delle loro bafi,come tante volte fi 
è dimott rato , debbono avere la ragione medefima » 
c Coro!, i. cnc ^tti cilindri c; dunque elfi cilindri fimili fono 
Pro. a. xii- pure in ragióne tripla de' loro diametri CD, G H . 

Ma i coni limili infcritti in detti cilindri , cflèndo 
a io. xii. 1* terza parte, di efiì à, fono nell'i ftefla ragione di 
effi cilindri ; dunque fono nelf ifteffa ragione di effi 
cilindri; dunque fono in tripla ragione de' diame- 
tri delle loro bafi CD, GH. Il che ec. 

Corollario . E* manifefto , efTere tanto i cilindri, 
che i coni fimili in tripla ragione ancora de' loro 
afsi proporzionali a' diametri. 

PROPOSIZIONE XIII. 



Se un cilindro è fegato con un piano parallelo 
alle èafi, le fue porzioni faranno come i loro affi. 

• - •*■.«. . • 

Siccome fc nel cilindro fofft infcritto un pri- 
fma, la cui bafe foffequal fi voglia poligono in» 
fcritto sella bafe cilindrica , fegandofi efTo ancora 

con 
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con l'ifteffò piano parallelo alla bafe, faranno le 
Tue porzioni proporzionali alle lunghezze a , cioè iCtrMu 
agli afli cilindrici; così ancora le porzioni cilindri- Pr.i5.x1. 
che fono come i detti adì , perchè i cilindri fo- 
no come i prifmi di fimil bafe , inferita ne' mede fi- 
mi 9 come altre volte fi è dimostrato. 

PROPOSIZIONE XIV. 

1 Coni , e i Cilindri di bafe uguale fono tra loro , 
come le altezze. * > 

QUanto a' cilindri di bafe uguale , è , come fe 
foffero porzioni fegate dal medefimo cilin- 
dro col piano parallelo alla bafe ; che però effen- 
do come i loro affi, fa, fono come le altezze; e fa 13. xn. 
quanto a' coni, che fono un terzo de' cilindri» a' 
quali fono infermi c, è chiaro dover eflere ancor c ,0, 
efsi neir ifteffa ragione dagli aifì . 

PROPOSIZIONE XV. 

W coni , 0 cilindri uguali B A C , ED F le bafi gg' 
BC, EF fon$ recif roche al? altezze , cioè come * 11 9 ' 
VIA ad AL: e viceverja qualunque volta fieno 
reciprocamente BC.EF :: MD . A L ; que* coni , 
0 cilindri faranno uguali . 

SE le altezze cilindriche fono uguali , ancora le 
bafi faranno uguali negli uguali cilindri; ef- . 
fendo poi difuguali, dalla maggiore DM ti ragli 
la 0 M uguale alla minore AL>t & tagli il cilin- 
dro col piano Jff, condotto per lo punto 'dell' 
affé 0 , parallelo alla bafe E F. Sarà DM . 0 M 
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• 14. ™ (z=AL) :: NKF{ se GPC) . /HjP a : : B C • 
b 11* xii. £ ^7 b . dunque DM. AL :: BC ".. li : e vice- 
verfa fe OAf . BC . E F, polla 0 jW = 

AL, farà NKF. IHF :: Di* , O^i ( = ^Z) 
. EF : : GPC . 1HF; dunque NKF = 
GPC. E TifteiTo accade ne' Coni, che farebbero 
la terza parte di elfi cilindri («) . Dunque ec. 

PROPOSIZIONE XVI. PROBL. 
FIG, no. Dafi iue cerchì concent rici A B D , L M E ; /»- 
fcrivere nel maggior un poligono di fari lati, che 
non tocchi il cerchio minore . 

Tirato pel centro C il diametro AC B fejan- 
te il cerchio interiore in L,E 7 gli li condu- 
ca 

. . - ■ ■■ ■ 

« Prima Parte - 

DM . OM NKF . IHF, (Pr.14.xn. 

GPC . 1HF: ( Pr.medtfima t cìp$t. 
BC . FE; «» «r. 
BC . FE. (Pr.n.v. 
Dunque le altezze fono reciproche delle bali 
per la Defin. 2. vi. 

Seconda Parte 
DM . AL :: BC . FE; 
farà DM . OM n BC . FE ^ 

eflendo AL = OM per la Coflruzione, e per 
la Dimoftrazione fatta: 
ma DM . OM : : NKF . IHF; (Pr. 14 xiì. 
dunque BC . FE :: NKF . IHF; 11. v. 
ma BC . FE :: GPC . HIF; (IV. n. xiu 
Ccchè NKF . IHF ;: GPC . IHF; (Pr. ». * 
e perciò NKF =GPC. (Pr.*r. 



e DM . AL 
ma GPC . IHF 
ficchè DM . AL 
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ca la tangente G E //concorrente col maggior cer- 
chio in G , ed H; indi fegata la Temici rconferenza 
ADE in due parti uguali nel punto D, fi feghi 
pure V arco DB pel mezzo in N, e l'arco NE 
dividali nel mezzo in K fino a tanto che quefta 
divilione riefea tra i punti G, e B . Tale fia il 
punto K , donde fi tiri al diametro la perpendicolare 
KIF , che farà parallela alla tangente GEH> 
(ciò s' inferifee dalla Prop. 18. III. e Prop. 18.L) 
egli archi BK 9 BF faranno tra loro uguali , e le 
corde loro K B , F B potranno replicarli intorno la 
circonferenza del cerchio maggiore , la qualt con- 
terrà un numero pari di archi uguali a B K , e però» 
ne riufeirà un poligono di lati uguali , e pari di 
numero , i quali non potranno toccare la periferìa 
del cerchio interiore , ficcome non viene toccata 
nè meno dalla retta KF fot tela a' due lati , effendo 
parallela alla tangente G II di quella periferìa; il 
che riufeirà in qualunque altro fito di efiò poligo- 
no . Il che ec. 

PROPOSIZIONE XVII. PROBL. 

Date due sfere concentriche , i cut raggi C B , FIG 2 
C E ; dejcrivere nella maggiore un fi lido poliedro , i 
cui piani non tocchino la fuperficie della sfera mi* 
nore • 

S Egate effe sfere con un piano , che palli pel 
centro C , ne riufeiranno due cerchj concen- 
trici , nel maggiore de' quali può deferiverfi un 
poligono, che non tocchila periferìa del mino- 
re » . Sia B K uno de' lati di tale poligono ; ed a itf- 
eretto perpendicolare al piano di quello cerchio 



a 5» Elementi -di Euclide. 
il femidiametro C A , fi tirino nella sfera i piani 
«** XU ALK> AHB , che faranno quadrati perpendico- 
lari a quel cerchio a > ed in eiii quadrati fi appli- 
chino pure le corde KO, QL, LA, ed AH, 
HDt DB uguali al lato B K ,c fi congiunganole, 
rette DO, WX; il che fe fi faceflè da per tutto, 
ne riufeirebbe un intiero poliedro, il quale non 
toccherà in verun luogo f interiore fupcrneie del- 
la sfera minore US ME . Imperocché condotte 
le OF » D l perpendicolari alle comuni fezioni C K$ 
CB de' detti quadrati col cerchio CBK> le quali 
faranno parallele ad AC, e perpendicolari al me-, 
defimo piano circolare, onde parallele tra di loro, 
ed ancora uguali, perchè ne triangoli OKF,DBI 
oltre gli angoli retti in F, ed /, fono uguali gli 
angoli K, e B infittenti alle femiperiferìe diminuì- 
te degli archi uguali 0 K , DB; e però eiTendo 
0 K^r-D B , ancora gli altri lati faranno uguali , cioè 
GF — D1, ed FK — lB; però congiunte le rette 
D0,IF iranno parallele , ed uguali : ma 1 F è pa- 
rallela a B K , fegamìo dagli uguali raggi CK, CB 
le parti uguali F K, J B; dunque ancora DO, e BK 
1 fono parallele ; e però le rette 0 K, DB fono nel 
medefirno plano; e fimilmente fi proverebbe eiTere 
un piano HLOB , ed il triangolo ALH , onde 
ciò da per tutto continuato , farebbe un poliedro 
inferirlo nella sfera maggiore;e tirando dal centro 
C la perpendicolare CG al piano BDOK , con- 
giunte le rette G B>G K ,G0 ,G D faranno ugua- 
li, onde pallerebbe un cerchio per i quattro punti 
X, £,D, 0, mentre i quadrati di qualunque di 
tali linee , col medefimo quadrato della perpendi- 
colare CG , fanno il quadrato del raggio, della sfe- 
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ra : ma effendo BK maggiore d' IF, e però mag- 
giore di D 0 , e le altre OK, e DB uguali a B K; 
dunque nel cerchio, che patterebbe per i punti K 9 
B, D,0, la B ATfottende più di un quarto peperò 
il quadrato B K è più che doppio del quadrato 
€ K , effendo V angolo BGK ottufo ; ma congiunta 
la KI , che farà perpendicolare ad IB, eflendo 
l'angolo KBI = DBI, il lato BK^BD, ed il 
lato Bl comune, onde ne* triangoli K B I, DBl 
farà IK — ID, e l'angolo BIK uguale al retto 
BlDyCdèfolK maggiore della B I ( effendo IK 
media proporzionale tra le parti del diametro, di 
cui T una è Bl, l'altra farebbe 1 C affai mag- 

giore di / K ) dunque il quadrato B K è meno che 
doppio del quadrato / K ; e però la G K è minore 
di 1K y onde la CG farà maggiore di CI, offen- 
do tanto i due quadrati CG, e GK, quanto i due 
CI , ed IK uguali al quadrato del raggio CK. 
Onde è più lontano il punto G , che il pun- 
to /dalla fuperficie della sfera CE A4, ed effendo 
la IK lontana dall' irco E M, riufeendo parallela 
alla fua tangente • , il piano DBKO farà più re- a 
moto dalla fuperficie di quella interna sfera mino- 
re, e cosi ancora gli altri piani HDOL, AHL 
molto meno potranno toccare detta fuperficie, 
effendone più lontani; e però tutto il Poliedri ' 
farà come cercavali di fare . Il che ec. - 

PROPOSIZIONE xvnr. 

Le sfere fono in triplicata ragione de' loro diè- ne 2 ir 
metri . 

Ira- 
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IMperocchè fatto ancora nella sfera minore un 
fimile poliedro al defcritto nella maggiore , quc- 
fti faranno in tripla ragione de' raggi delle loro sfe- 
re , perchè la piramide , che avelie la bafe DBKO , 
e la cima in C,farà fimile alla piramide , la di cui 
bafe è il fimile quadrili neo P E MQj e laftelTaci- 
ma in C: e parimente V altra piramide, la di cui 
bafe HD0L 9 c fimile alla piramide , la di cui ba- 
fe RPQJS, colla ftelfa cima in C; e così l'altre; 
dunque eflendo quelle in tripla ragione di quella 
de' loro lati omologhi , ancora la fomma di elle , 
cioè il poliedro della sfera A KB, alla fomma dell' 
*ltre fimili , che farebbe il limile poliedro della 
sfera NME, ftarà in ragione tripla de* raggi CB, 
CE, o de' diametri di effe sfere ; e ciò accede- 
rebbe in qualunque numero de* piani foflero divifi 
i poliedri Umilmente decritti in effe sfere: eper- 
chè poflbno elfere fatti di tanti piani , che non 
tocchino la fupetficie di qualunque interna sfera 
minore, ma differente della maggiore d'una quan- 
tità minima ; quindi e dì poliedri poffono differire 
dalle dette sfere d' una grandezza minore di qua- 
lunque data ; però avendo fempre elfi poliedri li- 
mili la ragione tripla di quei diametri , ancora le 
t Or. ». s f ere faranno nell' iftelfa ragione * . Il che dovea 
***** dimoftrarfi, 

. I- ' 

» * : * 



PRE- 
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PREFAZION E*" 

AL LIBRO XIII. 

D E G I, , I ELEMENTI 

DI EUCLIDE. 

QUello , che Euclide dimo- nità è comune loro mi fura; 
ftrò nel Aio Libro X., perlochè la ragione » che è 
il quale è di tutti gli altri il tra due intieri numeri quali 
più proliffb, contenendo in fe fi fieno, dee Tempre dirli /?*- 
CXVII. Propulsioni, fu con zionnlc . Quindi lì viene altre- 
mirabil magiftero dal noftro sì io cognizione delle quantità 
celebratiflimoAutore compen- ìncommenfur abili, le quali non 
diato , e ridotto a fole XVIII. per altro con un tal nome di- 
Propofizioni. Avvi però tra'l fHnguonfi , fe non perchè effe 
Libro X. d' Euclide , ed il non hanno una milura comu- 
prefente Libro XIU. del P. ne, o per maggior chiarezza , 
Ab. Grandi quello divario» perchè non può trovarli , e de- 
che dove in quello fi efpoo- terminarli una terza quantità» 
gono le varie fpecie , e le che fia comune mifura d' cn- 
afFezioni delle grandezze com- trambe ; ficchè la proporzione» 
menfurabtli , o incommenfu- che è fra l'una, e l'altra di 
rabili } in quello dimoftranfi quelle quantità , Irrazionale 
quelle principali proprietà, addi mandali ; com' è appunto 
che alle grandezze incommen- la ragione che palla tra'l dia- 
Curabili li appartengono • metro del quadrato, ed uno 
Commen/urabiliàiconCi quelle de' lari del medefiroo ; non po- 
grande zzo , che hanno una mi- tendo fi rinvenire numeri tali , 
fura comune, come appunto fa* che i loro quadrati fieno in 
rebbero due linee , delle quali proporzione di 16. a I., men- 
una folle di tre palmi , e Y tre il numero S. non rifulta da 
altra di otto ; poiché il pai- verun numero in fe fteflb mol- 
ino è mifura comune sì della riplicato . Irrazionale pare 
prima , come della feconda ; debbe chiamarli la proporzio- 
ond'è , che la proporzione» ne , che è fra le parti della 
che pafla tra due linee com- linea legata, fecondo 1* eftre- 
menlurabili > chiamali da Geo- ma , e media ragione , le di 
metri Razionale. Per V iftefla cui maravigliofe proprietà fo- 
ratone due quali fi vogliano no qui efpofte con inarrivabile 
numeri intieri fono fra loro chiarella» e brevità . 
commcnfurabili , mentre l* u* ELE- - 

» » - mmm . 
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ELEMENTI 

■ * 

. DELLA GEOMETRIA 

DI EUCLIDE 

LIBRO XIII, 

PROPOSIZIONE I. 

& & retta AB* i/ui/i /'» C fecondo F eflrewa , e 
FIG. ni. ragione («) t al maggiore fegmento C A aggiun- 
ta 1* AD f»£*à 5i /tff 'tf /'AB; jfJrr^ 
// quadrato di ejfa C D quìntuplo del quadrato del- 
la meta di tutta f AB. 

'^Mperocchc pofta ^ F uguale alla metà 
di AB , e perpendicolare ad elfo , con- 
giunta BF,e a FB pofta uguale FG » 
ed indi dalla porzione A Ó defcritto il 

quadrato ^ G / C fegante l' ^ £ in C; 

queita è Ta coftruzione , che determina la divifio- 
ne di Ali in G ip maniera, che fia il quadrato 
a Prop.it. AC AB C rettangolo di tutta nel redo ; il 
tu che rende fegata AB in C fecondo P eftrema e 
"media ragione , per eflere A C media proporzio- 
nale tra f intiera AB, e la refidua BC. Dun- 




- ♦ 



que 



M Si fuppone adunque , che B A . A C A C . C B \ 
Defin. 3. Lib. VI. 



zed by Gocgl£, 
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que eflendo G A = A C , ed AD = AF^ÌAB; 
farà C D = FG=FB: ma pofta AF = I, té AB 
= 2, il cui quadrato =4, il quadrato FB=z=&' 
quadrati d' AF , e d* AB = 1 + z= $ ; dunque 
ancora il quadrato C P è quintuplo del quadrato 
AD , cioè del quadrato della metà di AB . il 
che ec. 

PROPOSIZIONE II. 

Se la retta CD ha il fuo quadrato quintuplo del 
quadrato A D {afta /'AB dupla di A D ,Jarà di- 
vi fa in C fecondo 1' e/trema , * media ragione , il di 
cui maggiore fegtnento fard la AC. 

IL quadrato 6D è uguale a* quadrati ^ D , AC, 
ed a' due rettangoli DAC*; dunque eflendo 1 4» »*» 
BA=lAD 9 Tono i due rettangoli D AC = 
B A Ci ed eflendo il quadrato CD quintuplo del 
quadrato AD, ficcome uguaglia 1 quadrati AD 9 
ed AC, ed il rettangolo B A C, tolto di comune 
il quadrato AD, rimarrà il quadruplo del qua- 
drato AD (che è il quadrato di A B doppia di 
AD) uguale al quadrato AC, ed al rettangolo 
B Ad ma è uguale al rettangolo AB C-ì B AC\ 
dunque il quadrato AC = ABC, e però AC è 
media proporzionale tr& AB, e BC, onde è il 
maggiore fegmento della divifione di /fB nella e- 
fì.rema, e media ragione. Il che ec. 

Corollario. Ancora pofta dall' altra parte t 
A B dupla di A D , il cui quadrato uguagli ia quin- 
ta parte del quadrato CD, farà la BC diviia in 
A fecondo 1* eftrema, e media ragione, il di 
cui fegmento maggiore è B A ; perchè eflendo 

R JOCq. 
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DC q.^=s $AD q ~AOq. -+ i.C A D -+C Aq., 
e i.C A D —C A Bi faranno 4. A D q. ( cioè AB 
q, " _ CAB-* CA q. = BCA; dunque è chiaro 
il propofto 

PROPOSIZIONE HI 

FIG. ta j. ^ ,7 maggiore fegmento AC <fc/Af ff/w AB 

v /a fecondo ? ejtrema , e media ragione fi dividerà 
per mezzo in E ; la metà h C del maggiore fegmen- 
to col minore fegmento C B , cioè la EB, può un 
quadrato quintuplo del quadrato CE. 

• » \ 0 

IMperocchè il quadrato EB h uguale al rettan- 
golo AB ^ col quadrato C E a : ma ABCz= AC 
quadrato , che è quadruplo del quadrato CE ; dun- 
que il quadrato EB uguaglia il quadrato C E , ed 
il quadruplo di elio: e però è quintuplo del qua- 
drato C E • Il che ec. PRO- 

(,) E' DC = 5 ADÌ ' 

ma DC = AD -h Ac'-H a CAD: 
dunq;jAD= AD-+ AC*-t CAB: 
onde 4 AD = AC*-* CAB, 
cioè AB = AC —f CAB : 

ma AC -+ CAB=BCAj {Pr.ì."> 

dunque AB = BCA , 

eperciò CB . BA :: BA . ÀC;<**-«f* 

onde BC è divifa nel punto A fecondo Y eltrema , 
e media ragione. 
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PROPOSIZIONE IV, 

11 quadrato di tutta /'AB, col quadrato di C B HC. 
Segmento minore di e/a divija fecondo l' ejhema,e 
media ragione , fono trilli del quadrato del fegmen* 
tQ maggiore AC. 

IDue quadrati AB eB Cfono uguali a due ret- 
tangoli ABC col quadrato AC*: ma il reti f. n« 
tangolo A B C=AC quadrato ; dunque i due 
quadrati AB, C B fono, uguali a' due quadrati 
AC col quadrato medefiroo AC un'altra volta 
preio , e però iòno uguali al triplo di elio qua- 
drato AC, 1| che ec. 

PRO POSIZIONE V. 

Alla retta linea A B divi/a in C fecondo V eftre- HO. ttf. 
ma , e medta ragione , aggiunta /' Al> uguale al 
maggiore fegmento A C ; farà la B D divifa pure 
in A fecondo /' ejtrema , r ragione > ti di cui 

maggior Jegmento farà V intiera AB. 

* ■ » 

E Sfendo A B ad AC, cioè all' 4 D , come ^ Ca 
CB- f convertendo farà D A . A B : ; B C .C A ; 
e componendo DB . 5^4 ; ACz=AD; 

dunque il quadrato A B = B DA 9 e però la 
B D e diviia ìq ^ fecondo P eftrema , e media 
ragione ,"il di cui fegmento maggiore e V AB . 
11 che ec. 

PROPOSIZIONE VI. 

V uno , e V altro fegmento , il maggiore A C % FI6. ni. 
ed il minore C B della retta A B propjta , * 

R 2 
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divi/a in C fecondo f eftrema , e media ragione , 
Jono incommenfur abili , non filo in lunghezza , ma 
ancora in potenza ; cioè non fono come numero a 
numero nè ejfi fegmenti , ne i loro quadrasi . 

IMpcrocchè aggiunta al fcgmento maggiore AC 
V AD z=s \AB , prefa A D = i , il quadra- 
xm ' to CD è quintuplo di effo quadrato A Daj dun- 
queeffa CD = \/7; onde AC = */7— i,elaBC 
= — DC= 3— y^7, eflcndo Z>£ tripla di 
^ D . Ora ne v'T — 1 a 3 — V^7 P uo «vere al* 
cuna proporzióne commenfurabile di numero a nu- 
mero» non potendoli determinare in numero, nè 
in frazione di numeri , la radice quadra di cin- 
que , non effendo verun quadrato quintuplo d'un 
mitro quadrato; nè il quadrato della prima, che 

farebbe 5 — 2 ^7^+ ■ = 6 — * \/7 > P uo cf- 
fere commenfurabile al quadrato dell* altra =3= 9 
— 6 \/7 -+ 5 = x 4 — 6 v/7 » ncm effendo nè me- 
no quelli come numero a numero , ma in ragio- 
ne di 3 — ^7 a 7 — 3 (divifi per mez- 
zo efli quadrati ) ; dunque AC, e C B fono in 
lunghezza , ed in potenza incommenfurabili («) . 
Il che ec. . 
? . • PRO- 

(a) Per più facilmente con- che quella linea , la quale mol- 
cepire , e dimoftrare queftt tiplicata in fe ftefla produce 
Proporzione, è da awerrirfi il quadrato, ch'amafi Radice 
primieramente , che due gran- de) quadrato ideilo, -che ne ri* 
dezze diconfi incommenfurabu fulta .* così per cagion d* eleni* 
// , qualora non pofF„ derer- pio dato un numero , che mol- 
minarti una terza grandezza , tiplicato in fe medefimo pro- 
che fi a comune m-iu a di am- duca il 4. quei numero , cioè 
brdue quelle grandezze. il » dtcefi la Radice del 4, 
Secondariamente è da notarli, In terzo luogo bifogna ram- 
ine a- 
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mentirti delle regole aflégnate guale tilt radice del 5 . p»flb 

nella fpieg*zÌone del fecondo quindi a determinare, a che 

Libro di quelli Elementi , e ri- equi vagliano numericamente i 

fguardanti la mdtiplicazione . due fegmenti AC , CB della 

Ciò prefuppofto dando io linea AB fuppofta divifa in C 

principio alle prove della fud- fecondo 1* cftrcma , e media 

dccra Proporzione; ragione. 

Si aggiunga al fegmento I. E rifacendoli daifegmen- 

maggiorc AC la retta AD u- to maggiore AC; uguagliando 

gu-le alla metà di A B , e po- elfo la CD meno la DA , è ma* 

fta AB uguale a a , farà i» nifefto effere il medefimo c- 

AD uguale ad 1 , onde il qua- quivalente in numeri alla radi- 

drato C D , che è y , verrà ad ce del y , ( perchè CD=*/ 7 ) 

euere quintuplo del quadrato / r\ a * 

AD ( Pr. 1. xni. ) , che è 1 ; meIÌO ; \ P ercI >* ^A= 1 ; ) 

e perciò la linea CD farà U. dunt i Uc P°"* elprimerfi cosi : 

- 

Il fegmento maggióre AC = 4/7* — 1 . 

II fegmento poi minore CB di AB ^ % t equivale 1 al 

uguagliando la DB meno pe- meno la radice dei y ; (perchè 

rò la DC, è chiaro, eflere DC = y/T) : lo che potrà 

il medefimo equivalente in ;#% #a , * ir ~ ' , r V 

numeri a 3 ( perchè DB , co- ** Ul fiUlfl « nunci » rf » * 

me comporta di DA — i , e . . , 

Il fegmento minore CB = j — v"7 . 
Dunque AC = ^7 — » i 
e CB = 3 _ 



Ma la V'*? ~ 1 a 3 VT men ^ u,,>DÌI « » vale a dire non 
non può avere alcuna propor* eome sumero a numero . 
«ione commenfurabile di nu- .tt Facendo io ora paù*ag- 
mero a numero , non potendo B 10 a dimoftrare , che quefti 
determinarfi in numeri , nè in fnedefimi fegmenti fono anche 
frazione di numeri la radice incommenforabili in potenza > 
quadra di j;; mentre non Ti c ' oe cne anche i loro quadra* 
è quadrato alcuno» che fi a ti fieno incommenfurabili} for« 
quintuplo d'un altro quadra- mifi primieramente il quadra- 
to ; ficchè i due fegmenti AC , *° del maggiore fegmento AC; 
e C B fono in lunghezza incorri- 

AC^-ixVV-i. 

R 3 Si 



%6i 

Si moltiplichi la ridice del termini , che ne feguono dopo 

5 meno uno i per la radice quefto fegno X del !*. molc . 1 " 

de) ? meno i: in quella e pe- plica2Ìone, per tutti 1 termi- 

KMionet e nell' altra conic ni, che precedono il medefimo 

cutiva , che dee farfi , è neccf- fegno . 
fario moltiplicare ciafcuno dei 

A tale operazione accingendomi: 

' Vj x V7 - s 

%fs "X — * — — Vf 

— i x vi = — V 5 

_ I >( _ I 5= I . 

Ed ecco terminata I 1 opera- dotti, che fono dopo queito 

*ione prcduttr.ee del quadra- fegno = 

to del magg.or fornente -, on. avrà il quadrato d AC, quii 

de uniti infume tutti quei prò- è il feguente : 

.' : t * * AC BS 6 — 1 VI • 

Vanghiamo ora all'altra o- drato del fegmento minoti 
pernione produttrice del qua- CB . 

CB e 3 - VI X 3 — VÌ- 
Si moltiplichi il ) meno la il quadrato del fegmento mi- 
radice 'del 5 per 3 meno la nore CB* 
della radice del 5 , ed avremo 

V operazione è la feguente . 

3 X 3 =» 9 
• 3 X-V7 — M/J 
• — • V"s X 3 = — 3 V » 

— v7 X— V7 = 5 • 

Terminata pertanto )♦ filtra quefti prodotti , ed avremo il 

Óper-uone produttrice del quadrato di CB , qual è il fe- 

quadrato del fegmento mino- guente : 
ce, fi amicano inficine tutti 

C5'= 14 — 6 vi • 

PRO- 



1 
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PROPOSIZIONE VII. 

Nel pentagono equilatero ABCDE fe vi fino FIG. ai* 
ire angoli contìgui , 0 non contìgui tra di lori 
uguali ; gli altri angoli pure faranno uguali ad eft . 

I^Sfendo uguali i Iati E A , AB , BC, CD, fe 
-J gli angoli contenuti tra t(\\A,B,C, for o u- 
guali , lettele lt bf& EB % AC, B D , faranno pure 
tra di loro uguali ; dunque gli angoli A E B , C A B , 
AB E, CBD, BC A, CB D fono uguali, dunque 
Bb —F A , e la rimanente FE = F C; onde i 
triangoli FEO, F C D hanno.tutti i lati uguali, e 
però 1* angolo FCD — FE D , ed aggiunti gli u- 
guali A E B , ACB, l'angolo A E D (ara uguale a 
B CD » Similmente fi proverebbe CDE — ABC{«)t 
dunque tutti gli angoli del pentagono faranno 
uguali . 

Se poi foflero uguali gli angoli BCD ,CDE 
al non contiguo E A B , riufeendo colle fottefe 

_ „ R 4 DB 



* 



d Ridotti ambedue qucfti qua- pel mezzo } il primo, che è 

rati a termini più femplici, _* * %fc 1 

eoa dividere l'uno, e l'altra AC , equivarrà a . 

J 3 — V7- 

11 fecondo, che è CB , a 7 « — 3 ^7 • 

»'.- — _ . • • 

Ma paragonati infieme iti* (a) V Angolo EFC è efter- 

che quefti due quadrati , non no del triangolo FBC ; dunque 



Suo determinarti una gran- effb è uguale agli angoli CBF , 

ezza, che Ha di efli mifura BCF, oppure ABVptrfa dimo. 

comune *, dunque anche i qua- finizione . Ma 1* angolo EFC u- 

drati dei fegmenti fono in- guaglia EDC;dunque queft'an- 

comntenfurabili, cenje dovea gelo farà uguale a' due CBF, 

infecondo luogo dimx/ftxarfi • ABF, vale a dire a tutto 1* an- 
golo ABC . Il che ce. 
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DB,EB gli angoli AEB, B D C uguali , e per ef- 
fere b E = B D , ancora eflendo B D E =B E D; 
dunque tutto l'angolo A E D — C D E ,e però fo- 
no ancora tre angoli contigui uguali , onde tutti 
gli altri fono uguali . Il che ec. 

PROPOSIZIONE Vili. 

FIG aio. Nel pentagono equilatero AB CD E, che ancora 
fi* equiangolo., fotte fe due rette BD, CE a due 
angoli contigui , fi Jegberanno in F fecondo V ejlre- 
ma , e media ragione ; ed i loro maggiori fegmenti 
BF, E F faranno uguali ad un lato B C , ovvero 
ED di ejfo pentagono . 

CIrcofcritto ad eflb pentagono un circolo A BD, 
gli archi fottefi da' lati di eflb fono uguali; 
dunque l'angolo FC D = F D C, e V efterno BFC 
farà duplo di ciafeuno di efli ,cioè = 2 FC D ; ma 
eflendo pure P arco BA E doppio di E D , anco- 
ra l'angolo BCF== 2 FC D ; dunque BFC =s 
BCF; e però BF=BCs ed eflendo i -triangoli 
BCD, FCO equiangoli, farà B D.DC{ =BF) 
:: DC(=BF) . F D ; dunque B D è ditto in F 
fecondo F eftrema , e' media ragione , ed il mag- 
giore fegmento è BF = BC; e P ifteflb fi dimo- 
ftrerà di C£, che fia divifa in F in ragione me- 
dia, ed eftrema, eflendo CE . EF;: E F . FC, ed 
EFz=:CD. Il che ec. 

PROPOSIZIONE IX. 

& // A B del decagono infermo nel cerchio 
%ÌU A BE fi congiunga col lato delf tfagom uguale a 
BD, cioè al raggio C A di ejfo circolo > farà feg** 
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Libro XIII. x6$ 

ta V AD in B fecondo V eftrema, e vie àia ragio- 
ne , il di cui maggiore fegmento Jarà 13 D uguale al 
lato dell* Efagono . 

•••..» »•» 

Tiratoi! diametro AC E, e congiunte le rette 
CB, CD,eflendo l'arco A B la quinta par- 
te della femiperiferìa AB E , e però quadru- 
plo di ^4 B , Y angolo ECB farà quadruplo di 
ACB: ma il medcfimo ECB e duplo di ABC > 
ed AB C è duplo di 12 C /-) ; ( effendo non Solamente 
BC=CA, ma ancora =r lato dell' efagono) 
dunque £C£ è quadruplo ancora dell'angolo 
#6' D; tara dunque ACB = BCD, e l'angolo 
DC A^zD AC z= A BC, eflendo ciafeuno doppio 
dìBCD, però DC=DA: ma LC.CAuDB.BA a. a 3. vi. 
dunque accora AD. DB n DB. BAi onde 
AD è divifa in ragione media , ed cftrema , il di 
cui maggiore fegmento è BD. Il che dovea di- 
moftrarii. . , 

PROPOSIZIONE X. 

Il lato A B pentagono A B D E F equilatero , pie. 232. 
^rf equiangolo ha il fuo quadrato uguale al quadra* 
to del lato A H del decagono infcritto nel viedcfitno 
cerchio , rf/ quadrato del raggio CH , «ai del 
lato dell' efagono , che * inferi ve f e nel medefimo . 

■ 

SI conduca il diametro AC K , il quale divide- 
rà per mezzo I* arco Z) E in X < e divifo pel 
mezzo l'arco AH in /, fi congiungano al centrò 
iC, e £C. Effendo l'arco BD—AB, doppio 
di/4H,odii?//,eZ)£ pure = J i7 , doppio 
di ///; dunque' f arco BDK è^oppio iìBHI. 

però 
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2Ó6 Elementi di Euclide 
pero l'angolo B CK = 2 B CI = zB A K ; dua T 
que BCL ^B AC, oufa i triangoli ABC,eC B L, 

| che hanno V angolo B comune, fono equiangoli , 

c iarà AB . BC :: BC . BL; dunque il quadra- 
to di BC = AB L . Congiunta pure Ja ietta 

| HL farà uguale ad AL, perchè la CI d vide 

la corda AH per mezzo, e ad angoli retti; onde 
. il triangolo'/!-// £ farà ilofcele , fimile all' altro 
H B A > per elìcre 1! angolo AHL = H AL = AB H; 
e T angolo A comune ; dunque AB. AH:: Ali AL, 
e però il quadrato AH = B AL: ma il quadrato 
AB — A L — f B A L; dunque e uguale a* qua- 
drati BC, (che è il raggio uguale al iato deli'efa- 

! gono ) ed A H, che è il Uro del decagono . Il che ec, 

PROPOSIZIONE XI. 

■> 

- . 4 • 1 • I »•»•■" 

HG. 133. Divi/o il raggio d'un cerchio C B tu E 

t eftrema , ^ ftttìfóg ragione il di cui maggior Jeg* 
mento Jìa C E ; il lato del pentagono regolare da in- 
feriva/i in effo cerchio è medio proporzionale tra il 
raggio Cb, ed ima retta compojta da effo raggio, 
e dal fegmento minore , CB-+BE: che pereto di- 
ra/Jt effo lato del pentagono una irrazionale minore 
ri/petto al raggio prefo per razionale . 

DAI centro fi alzi fopra il diametro ABte per- 
pendicolare CD , e fi congiunga D E , e pro- 
lungata EB inG,ù*BG =CB. Eflèndo^C = 
BC .C E : :C E . E B , la fomma degli antecedenti 
BC-+CE (=A E) alla fomma de' confeguenti 
CE-*-EB(z= AC)iàtl , come un antecedente CB, 
ovvero A C ad un confeguente CE \ dunque an- 
cora 
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Cora r A E è divifa in C fecondo 1' eftrema , e 
media ragione, eff ndo A E . AC :: AC . C£r 
ed ìt fegmenro maggioro AC tff.ndo il lato dell' 
dazione da in crivcrti in eflo cerchio , farà C £ il 
laro del decagono, il quale è il fegmento minore 
deLa rérra d t v ita in tale eftrema, e media ragio- 
ne, il di cui maggiore feg mento ila il laro dell' e- a «e. 
fagono a ; dunque eflendo il quadrato D E uguale 
al quadrato del raggio CD uguale al lato dell' eia- 
gono, ed al quadrato di CE laro del decagono , b 10. xm. 
larà Z)£il lato del pentagono b ; e perchè CBE = 
GBE uguaglid il quadrato CE , ed il quadrato 
BG uguag ia il quadrato DC, farà il rettangola 
t 6 B , che =(j B E — f B G quadrato, uguale ai 
q : ad rati C EttC D , cioè uguale al quadrato DE; 
dunque il lato D E del Pentagono è medio pro- 
porzionale tra B G > e G E , cioè tra il raggio del 
cerchio , e la retta comporta del raggio , e del 
fegmento minore BE di elio raggio CB divifo in E 
fecondo P eftrema , e media ragione, il che ec. E 
perciò eflb lato del Pentagono è una linea irrazio- 
nale minore, cosi chiamata da Euclide. 

PRO POSIZIONE XII. 

- - . TAV. 

Il quadrato del lato AB d' un triangolo equilatero XI I. 
ABD infermo nel cerchio è trillo del quadrato del HQ - 
raggio AC. . : 

■ f 

SI tiri il diametro AC E, e., fi congiunga BE? 
che farà un lato dell' efagono uguale al mede* 
fimo raggio AC; dunque i due quadrati A B > e 
B E effendo uguali al quadrato del diametro A E , 

qua- 




Digitized by Google 



a68 Elementi di Euclide. 

quadruplo del quadrato del raggio AC, tolti i due 
quadrati uguali B E > AC > rimane il quadrato A B 
triplo del quadrato AC. Il che ec. 

PROPOSIZIONE XIII. PROBL. 

FIG. *3*. Nella data sfera AD F C infcrivere un Tetraedro , 
cioè una Piramide compofla da quattro triangoli e* 
quilateri ; e dimoftrare , che il quadrato del diametro 
AC di efa sfera è fefquialtero del quadrato del 
lato A E di ejfo Tetraedro AEFG . 

• . • " 

Sia AD CE un cerchio maflimo della sfera, il 
di cui diametro A C fi divida in B, di manie- 
ra che BC fia la Tua terza parte; indi pel punto B 
fi feghi la sfera col cerchio GDE perpendicolare 
al diametto A C , ed in quello cerchio defcrivafi 
r un triangolo equilatero G E F ; quindi ai vertice A 

fi congiungano le rette E A, FA 9 GA. Quello 
farà il Tetraedro ricercato AE FG\ imperocché 
tutti i lati ^4 E 9 AF 9 4 G fono tra di loro uguali, 
cflendo il quadrato di ciafcuno uguale a* quadrati 
dell' affé A B , c del raggio B E 9 ovvero B F , o 
BG ; ed inoltre ciafcuno è uguale à qualiivoglia 
lato del triangolo equilatero G E F , perchè A C . 
AB A E . quadrato ad A B quadrato , ed A B . 
BC : : AB quadrato ad E B quadrato ; dunque per 
!" ugualità ordinata AC . BC : : A E quadrato 
ad EB quadrato: ma AC è tripla di BC; dun- 
que il quadrato A E e triplo del quadrato EB > 
raggio del cerchio GDE: ma del medefimo è tri- 
» n.xai. pio il lato EF del triangolo equilatero G F EH 

dunque AE — EF i e cosi gli altri lati ^ e però 

fono 
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fono tutti equilateri i triangoli AEF\ AGF, 
AG E,G FE\ onde quefto folido è un Tetraedro, 
ed il quadrato del diametro della sfera A C 'al 
quadrato del lato A E del Tetraedro è fefquial- 
tero, effondo come C A ad AB, che è :: 3 . 2 . 
11 che ec. 

PROPOSIZIONE XIV. PROBL. 

Nella data sfera ADFB infcrivere un Ottaedro FIG. ajtf. 
da otto triangoli equilateri compre/o» e dimojlrare, 
che il quadrato del diametro A B della sfera è du- 
plo del quadrato di qualunque lato A E dell* Ottae- 
dro AEBFDG. 

NEI cerchio rnaflimo AB DE tirati i due dia* 
metri AB, UE tra di loro perpendicolari, 
fi tiri ancora FCG perpendicolare al piano di elfo, 
per cui , c per Z)£ paflerà un altro cerchio maf- 
limo D F LG perpendicolare all'altro , e congiunte 
le rette^D, A F,AG ,AE , B D , B F , B G , B E 9 
faranno tutte tra di loro uguali , perchè i loro qua- 
drati uguagliano i due quadrati de' raggi , tirati dal 
j centro a' loro termini , che tra di loro difpofti fo- 
| no ad angolo retto; e congiunte ancora le retta 
FE , EG , G D, D F , faranno uguali all' altre , 
perche pure i loro quadrati fono uguali a' due qua- 
drati de' raggi , al di cui angolo retto fi oppongo* 
. no,tuttiadunqueitriangoli^F£,B£f,i4FDec. 
iòno equilateri, come ancora fi raccoglie dall' effere 
ciatcun lato la corda fottefa ad un quarto della 
periferìa del maifimo cerchio; che però il folido 
A E B F DGe un ottaedro , ed il quadrato del 
diametro A B è. duplo del quadrato del lato E Ai 

et 

1 * * . 
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offendo a* due quadrati EA,EB uguale, i quali 
fono uguali tra loro 11 che eq. 

PROPOSIZIONE XV. PROBL. ' 

» 

FIG. 137- ^ella data sfera inferi vere un Cubo da fei qua-, 
drati comprèfo A N t O i u K B ,* e dttnojirure . ebe 
il quadrato del diametro L) F della sfera fta triplo 
del quadrato di qualunque lato A D di ejjo cubo . 

NEI maflìmo cerchio ABH tirato qualunque 
diametro FD, fi prenda DE uguale ad un 
terzo di erto, ed eretta la perpendicolare E A , 
congiunte le rette A D , AF , e compiuto il ret- 
tangolo AFBD, fi leghi la sfera con due piani 
perpe dicolari a quel cerchio AB H, tradotti per 
le rette AF, DB, che faranno due cerchj uguali 
ANFO , DKBl intorno gli uguaji di<mern A F • 
D By à quali fi tirino gli altn diametri 0 GN, ILK 
perpendicolari , che li feghino a i angoli retti , e 
tirate le corde A N ,N F , F 0 , 0 A,c D K ,K B , 
BI,ID tbttopofte ad uguali quadrati, e pero u- 
guali tra loro, fi congiungano le altre rette SK, 
01 uguali pure air altre AD , FB , farà quello 
il Cubo ricercato; perchè elTendo F D tripla della 
DE, ed il quadrato FD al quadra o A D , co- 
me F D a DE, farà il quadrato DF (cioè i due 
A F ed A D ) = al tàplo del quadrato A D ; e 
però il quadrato A F duplo tara del quadrato A Di 
ma V ideffj quadrato A fe duplo del quadrato A N, 
efllndo uguaie al li due A N , NF tra di loro uguali ; 
dunque AD è uguale. ad AN , e pero tutte le ret- 
te» che comprendono quefto folido , fono uguali, 
c coftituifeono fei quadrati ADKN, NKBF, 

FBIO, 
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Libro XIII. 271 

FBIO>01DA,AQFN, DK B l uguali , che 
contengono quello Cubo , c qualunque di tali qua- 
drati , e la terza parte del quadraro del diametro 
della sfrra , elfendo il quadrato O F triplo del qua- 
drato AD. Il che ec. 

Corollario . Effondo il quadrato del diametro 
della sfera al quadrato del lato dell' inicritto Te- 
traedro in ragione felqujaltera a , cioè come 3 a 2 ; a I3 ' * m * 
c lo lleflb quadrato del diametro al quadrato del 
lato del cubo, come 3 ad i; dunque il quadrato 
del lato del Tetraedro col quadrato del lato del 
cubo è uguale al quadrato del diametro della sfe- 
ra , ellendo 2 — f 1 = 3 . 

PROPOSIZIONE XVI. PROBL. . 

Nella data sfera infcrivere un Icofaedro compre/o MG. *3*. 
da venti triangoli equilateri uguali ; e dtmujtvare > 
che il diametro della sfera al lato dell icofaedro 
fià , come la Jomma del lato dell' ejagono , e di due 
lat i del decagonofi al lato del pentagono infermo nel 
nie defimo cerchio ; perlocbè chiama ejfo iato dell 9 
Icofaedro da Euclide una linea Irrazionale mi- 
poi e . ... . . 

•* * • 

Sìa CI media proporzionale tra il raggio CA 
della sfera , e la quinta parte di elio, ed eret- 
ta fopra al diametro AB nel cerchio maflìmo 
AEF h perpendicolare 01 D, per lo centro € 
condotto l'altro diametro D C F , fi conduca F ME 
parallela ad OJD, e per quelle rette D O , EF 
li leghi la sfera con due piani perpendicolari a 
quel maflìmo cerchio, che faranno due cerchj u- 

guali 
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iji Elementi di Euclide. 

guali D KOP, ERFQ^ ugualmente dittanti dal 
centrò C, effendo C 1 = CM. Indi in quefticerchj 
fi deferivano da' punri oppofti D , F i pentagoni 
D KHLP , F RG NQj e di poi fi congiungano le 
rette AD, A K » A H , H F , H R, R K , G D , 
DN, NB, BG ,B R, BFcc. ne riufeiranno quin- 
di venti triangoli equilateri» che comprender an- 
no il propofto lcofaedrò . Imperocché li congiun- 
gano ancora le rette G E, NE > DE: effendo 1C 
media proporzionale tra il raggio C A , ovvero 
CD, e la quinta parte di eflb , farà il quadrato 
CD del quadrato CI quintuplo; e però D/ qua- 
druplo dello fteflo CI, di cui pure è quadruplo 
il quadrato della dupla ÌM, ovvero DE; però 
DI = ìM,qDIJME è un quadrato : ed effen- 
do G E la metà dell'arco G E N Cottotelo dal lato 
del pentagono G S , farà G E un lato del decago- 
no infermo nel medeiimo cerchio E RFQ_ e DE 
effendo uguale ad E M raggio di eflb , o lato 
dell' efagono , che fi potrebbe infcrivere nel me- 
defimo cerchio , faranno i due quadrati DE, 
EG , cioè il quadrato del lato DG (eflendo 
DEG angolo retto, per tflere Z)G, ed IM per- 
pendicolari al piano del cerchio E R QJ uguale 
• al quadrato del lato del pentagono GiVa; pertan- 
to le rette DG, CN, DN Cono uguali, e però il 
triangolo DGN è equilatero, e così tutti gli altri 
triangoli intercetti fra i due circoli D H P> E flfiL» 
congiungenti gli angoli de' pentagoni inCcritti in- 
cili, fono equilateri, tutti tra loro uguali. Che 
poi ancora i triangoli BRF, B RG, AtìK ec. 
fieno equilateri uguali agli altri , fi prova , perchè 
effendo il quadrato CD quintuplo del quadrato CI, 

e la 
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ugualmente dittanti dal 
ZM. Indi in quefticerclij 
ppofti D t F i pentagoni 
e dipoi fi congiunganole 
,HF,M, RK,Gù t 
Bf te. ne wuicinnno guin- 
lateri, comprender*/»- 
ro. Incaute fccongain- 

ta il raggio CA . oncia 
L di effo , lari il <H*» 
quintuplo; e però Dlp 
, di cui pure e quadrato 
t IM, ovtero pw 
£ è un quadrato: ed effen- 
iC oG£A tortote'.o dallato 
y 6 E un laro del efa£ 

tf fa ggio di*' 0 * • 

Li ; f, r 

r , due U 

, due orcw» * , p 

«"*ì?f AHt' 
SHF, 0*"' 

q „jBi"P l< " lsl 9 «> 
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Libro XHL 273 

eia MI dupla di CI, farà la MAd'wìh in /fecondo 
rèftrema, e media ragione * t il di cui maggiore feg- \f r °[ ol ^ m 
menro efiendojW /uguale al raggio ID del cerchio v XI "' 
DHL, il fegmento minore IA fari uguale al lato/ 
del decagono b, liccomevW/ uguaglia quella dell' efa-^ ^ xni 
gono ; dunque il quadrato ^ />eflèndó uguale a'qua~ 




quadratole! lato D K del pentagoni. «; e così an-« x 
ceragli altri Iati AK , AH, B N ec. fono uguali'- 
a' lati di cili pentagoni, onde fanno da per tutto- 
i' triangoli equiangoli ; e però il folido da elfi corn- 
pre r o è T Icofaedro , come era propofto, ed è> r 
manifefto, effere il diametro AB della sfera ==" 
ÌM-¥Al-¥ MB, uguale al lato dell' efagono cori 
due lati A 1 , ed MB del decagono interino nel 
cerchio DHL. ed il lato dell* Icofaedro è i! lato 
del pentagono infermo in eflb. 11 che «rada di- 
moftrarfi . 

♦ » * ••fi- « •« a 

• • » i . - •'.» 

PROPOSIZIONE XVII. PROBL. 



> • 



Nella data sfera infcrivere un Dodecaedro conte- FIG. 
nuto da dodici pentagoni , il di cui lato fi dimo/lri 
effere yn Refiduo irrazionale, come Euclide lo chia- 
ma, percièjlà al diametro della sfera .jome gl'Iato 
£ un triangolo equilatero) fi lato del decagono tnfcrit- 
to nel medefimo cerchio ij 

SI dividano per mezzo in L K H i lati CB , DE, 
DC di un cubo GD^jW da infcriverfi nella 
medefima sfera, e congiunta lalitdivifa altresì 
per mezzo in N, fi congiunga HN> e fegate am- 

S be- 



7 



*74 Elementi di Euctin. 

dotta per J Q pu nt0 Vj a SVl(!Ln, NP > t *»*' 

tirino nel p/& ;I«W&?83^ » 0 

ed uguali ad ~ , rette 0 ft » * <? parallJ* 

. Jf7—Dr , ' e P r °lungata f V i„ ^ ra " eI «# 

» e congiunta V»^ • ? r Parallela 
g^P tiratc^^^S^-^nt. coll^r E 

farà fatto un pentagono SSS' ff 'rfi' e eosl 
, "ngQ'i g-unge^o alla funSL s ff ? 5 ?*! ! cui 
? a quel cubo, ed è • ? enca Wrcofcrit. 

tra d/loro JXC^- 11 * 8 due reti 
la «rza Z AT . E quando f ' W Pa^'ele |J 

fa > due quadrati CZ /p fu ° quadrato ug ua . 
.4. aro, £ fec °ndo l'eftrema, e medU « •' 

•1 quadrato ^J^trà -f ? i * W«nio 
dropJo dell' altro / v r q uat frato Cj- qua _ 
Similmente D ff / '' e P erò ^="0-3* 
fo ancori gfé ««a 

7.**XJ\& VN. NH - P sr }\rr w •% Unendo 
toHT ugulg , ia j q q U8d *;.-^ ed ,| quadrai 
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I i 

qùe tutti i lati del pentagono fi provano uguali , 
Ancora gli angoli tono uguali, perche tliendo N L 
divìfa fecondo \* èftretna , e media ragione in P', 




dunque i due quadra 
LO, OH fono il triplo del quadrato NL*> : eùh * tm, 
aggiuntò H quadrato LCzzzNL, iarà la fdmma 
de ? quadrati OL,0R,LC, cioè 0#, édQC ì op- 
pure il quadrato CR uguale a 4 quadrati NZ , 
cioè al quadrato Z £ / ovvero C D j dunque CR 
±k CÙ n lo fteflo, fi dimoftrerebbe di Z) £ ; però 
i triangoli CSK, CTD, D«f, effondo tutti i •'<' ' l ' 
Iati dell'uno uguali aMatì dell'altro» e le bafi 
uguali , avranno gli angoli uguali ; onde ancora gli 
altri due angoli del pentagono fono uguali a qua- 
lunque di quefti tre c; però quefto pentagono è c 7 * X1U ' 
regolare V E perchè il centro della sfera X è nel 
mezzo del cubo inflitto irr efia , farà, Xìt=L N, 
e NV=2lf P=N0 i dùnque XV è purp divifa 
in N fecondo 1' eftrema , e media ragionò , il di 
cui minore fegmento è NVaVR; onde i due 
quadrati XV, VR , cioè il quadrato XR è tri- 
plo del quadrato X Nd, onde X R è uguale al raggio d 4. xnt. 
della sfera , perchè il fuò quadrato è triplo del qua- 
drato della metà del lato cubico, ficcome il qua- 
drato dei diametro è triplo del quadrato dell' in* 
tìcro lato di eflò cubo è: e fimilmente XT è u- c 
guale al raggio della sfera , effe rido il punto T ver- 
tice del triàngolo CTD ugualmente alto fopra il 
quadrato del cubo CD AG, come il punto R ver- 
tice dell'uguale triangolo D RE è alto fopra Pai- 

S 2 tro 
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176 Eleke^ti pj Euclide 

tro quadrato CDEB, cui ugualmente s' inclina 
elio triangolo, etTendo ne' triangolarti HQT>R 0 K 
i l lato HQS^NZ) « Ó KMÌ\ Iato QT = 0 R 
intorno ad angoli retti tiQ_T,KORi e però HT 
= £ R , e V angolo THQj=^ RKO ; onde tutte le 
diftanze degli angoli del pentagono R D TC S dal 
*' punto X eflendo uguali a raggi ideila sfera , tutto 
il dodecaedro comprefo da quefti dodici j>entago- 
° ili, che ii deferì verebbero fopra i dodici, lati del 
Cubo, coinè quatto e deferì tto fopra CD, in mo- 
do' che il Iato del cubo fi a la eorda Cottela ad un 
angolo di cflb pentagono, refterà infcritto nella 
medefima sfera; il quadrato del cui diametro e(- 

t i*. un. ^4o*t{Tplo ".del quadrato del lato del cubo », co- 
me il .'quadrato del lato d'un t^ngolo equilatero 

t> ii. xm. è trillo' del quadrato del laitp'fleir efagono b ; ed 
il quadrato desiato del cubo L K al quadrato del 
r ,, : T _ làttf del pentagono S R eflendo, come il quadrata 
NK al. quadrato NO, o come il quadrato NO al 
quadrato 0 K ( per eflere in eftrema , e media ra- 
gione divilVNv&T in 0, ed, NO il fegmento mag.; 
giore,OA,il minore ) o come il quadrato dell e- 
fagonò al quadrato del decagono ( effeiido il lato^ 
dell* efagono al. lato del decagono, come il mag- 
giore fegmento al minore N della retta divifa in e- 
ftrema, e media ragione c); dunque per V uguav, 

c xm. or( jj nata jj q uac j ra to del diametro della sfera 
al quadrato dellato S R del dodecaedro è, come 
< il quadrato del triangolo equilatero al quadrato 
del lato del decagono; e così il diametro della 
sfera al lato del dodecaedro è, come un lato del 
triangolo equilatero a quello del decagono infcrit- 
to nel medefimo cerchio . Il che ce. 

PRO- 
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TROPOSlZlONE KVIH. PROBLir » 
Itfmr.tmii&i de$.fajjai? ' cinque fturefo-m. 



i 1 MI' 



SUyAHB un f^micircplb maffituMc;U* t sfera, 
ed il diametro B A eretta, la perpendicolare 
uguale ad elio diametro, dal qefltror ^ ^tiri 
la _C£ fegante la periferia in D , e* fi. tiri. Ja i> Jf 
perpendicolare^) diametro , e prefa B jF^: ^ di ^ $ 
il .^teiW le psrpentJipqlari F G , - 6lL\fa jcpngmn- 
gano le rette A L)i, ^H.AG^ BG t e ajjQfta. c% 
vidali in K fecondo X cftrerpa , e media ragione . 

farà\4 <? il lato, del Tetraedro a : ed. fiondò » ! * n- «n. 

ì : : AB. AC :': 4 B q. 4i/ q, tfm*4 # il la- 

to dell' ottaedro b ; VJ ancora 3 . *i l ì AB .B I? b ™' 
: : AB q. £G q. : dunque B G è il lato del Cuboc : c 15. xni. 
ed eflendo A E dugja dt4 C , farà ancora D/ dupla 
di C7; e però if quadrato D l è quadruplo del qua* 
drato C J , onde i due quadrati D I ,C I , cioè il qua* 
drato del raggio CD, ovvero C Ah quintuplo del 
quadrato CV; onde offendo CI media proporzio- 
nale tra il raggio CA 9 e la quinta parte d> eflb, 
eretta la perpendicolare D I, e congiunta I* AD, 
farà quefta per la coftruzione della Propofizione 
16 il lato delT Icofaedro : ed effendo B K la 
maggior porzione di BG fegata fecondo Teore- 
ma, c media ragione, farà eflb **B K il laro del 
dodecaedro d . Dunque eflì lati AG ,A H,BG >AD 9 * 17. xiit, 
BK fono i lati delle cinque figure folide infcrit- 
t.c neli' iftefla sfera : e prefa A B = \/6o , faran- 
no AG = AH = v"!5 ; BG — s/To- % 

Al) 
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ss=* V- 1 . eflendo il tuo quadrato la qytàta^arte del 
011 qiìadral» v ìl C; 'iqutók toàrtè 'àél quàdfàtd A B; 
onde Al =» yTj — vT$ i fc*^ il- iùd^^adrarb 
» 15 -+ 3 V7f= j — yi^jedag- 

giunto a quadrato D i l*;^f D=&y- io ^ J ) 

é final m ente B j£ y =fe ; '^perocché eflfentio 
BOsés <fà> vK^uafe ss V 7y e rama nd<y H mag- 
giore tegmen to f ftdtt {Tari* 2 v^- * *-x; 

c però * 1 V7*= fi* — * v7x; é 

trmfpórttodo 1 qutft* irfttoo termine > ed aggiungen- 
do dalP uba', e ~dartl r altra parte il quadrato di V 7 » 
fati Ìdc^i;J/7 k^JÉtì? i!f«f 6 prcfe fe radici 
X 44-^7 • ^= ^ ,auhquci,ctóè * K = 5 V? ^il di 
11 culqUaartóbttKrido icV^ =30— i/JSi 

però èfr<M*rb%£ «\/ 3 ;— Vsoo. % 
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